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R delationem illam adextremum aggredimur, in qua de V ni- 
tate, quatenus in Geometria quidem tifum habere poteff, no • aj-enHum X 
bis eff differendum . Hanc autem prouinciam nos ahquan 
db fufepturos effe, non femel polliciti fumus . Res ma- 
gm momenti ejt ; ita nimirum *vt facile mihi fuafirim, itoitiiitau 
Geometram aliunde tam magnas fuppetias ad 'verita - 
tem indagandam defumere npn pofse ; prafirtim in con- 
cinnandis demonjlrationibus, difficihmarum Effectio- 
num , quas Analyfia didicit ab Arte fua . 


At mero duo ^videbantur effe x ■ ,de quibus erat opcr*e pretium Artijicem effe ma- Duofunt,dc 
tperc follicitum . Vnum Geometrica Effectio.: Alterum eistfdem Dcmonftratio 
'id quidem ; nam tametfi ure fuerit Analyfs ordinata , (fff inde Porifma de- JJj, r<i,l,cl - 
ductum s nif tamen prafopt modus , quo quidem ad oblati Problematis pefo - Efk ^ ioGe °- 


.na 


lutionem conducente , perficiatur Effeftio , nihil aftum didetur ; cum potius analy - que demon. 
ticum laborem illum pertuliffe , fit oleum , rtc operam perdidiffe . jErdf propterea, ftr4 “ 0- 
cwr quam plurimas Lineas qualifcunque nobis illas diEtauerit folertia , perquirere- 
mus , rut ijs rvidelicct opitulantibus , datum nobis foret in arenam defccndere , 

72 Problematum illorum , quorum difficultas Veterum torpt ingenia , nobis nego - 
ty quicquam fac e fer et / potius ea meditatione per f qui , refluenda fu- 

fcipere , nullius fere laboris foret j cumalioquin ijs olim fatis facere , nemini A4or~ 
talium licere , »(/? confulto quidem Oraculo , crederetur. 

Alterum , quam maxime , ^videbatur in <votis , quadam erat differendi^™* ■"’ 


ratio , qua non fortuito EffeEtionem ipfam , dittante Porifmate , demon liraremus , P 0 ^ «'rol 

i * r s i t •- » — - * - ^ 'blcnuribut 


720 » Arabum aiia falebrofa, ac ardua , /c^ quidem Euclidis incedentes yf^cctc , 

iquod , etf citra fuluerem fieri poffe cuilibet fateri necefic fit, ciim fcilicet in ipfaZoiwdT' 


peragenda refolutionc , nullus ad f olida , & multo minus ad imaginarias quan- 


titates Jit afcenf is j ^«42» fepifsime tamen exigui laboris non eff , comparatam iam~> ^ 
Effectionem Eucltdco more demonflrare . 4«r<7» neccfsitate quadem adatti 

tioffras effe partes credidimus, hunc fupplcre Artis defectum j a-f W nimiriiin^ 
/ic locupletata , V eterum Analyflartim neminem pojihac nos admirari debeamus : 
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quod fi fortafsis pcrfpeflum ijs f u ff et > non tlXm auidc fua , de indufiria , per- 
qiSfitionis •vefiigia , occultarent ; quafi Pc fleris invidentes hanc Artem indaga* 
tricem , fuis njerbts ab ijs extorquere 'vellent affenfum. Antiquis tamen haben * 
de funt gratia non ' vulgares , quod eoufque nebis artficiofam illam indagandi 
rationem fupprefierint , fit coegerint nos ad nouam hanc proprio Adarte parandam : de 
qua non imuria prsfcns stas gloriari pofsit , . \ 

Hac autem r vniuerfa , quam prs manibus habemus , Tractatio docet , qtut^j 
H nintmaa ’ ratione per Analootfmum omnia Potcftatum genera , facio initio a Quadrato , Vm-s 
tremum . tatis vuefdio , in Jiwplicifsimas longitudines rejoliiantur . Hunc itaque m modum, 
nedum Pote flates ipfs , •verum etiam (efi ijs homogenea tractantur, nonfecitsac 
fi longitudines forent ; *vnde demon jlr at io omnis per longitudines ipfas procedit; 
ac proinde quamuis Analyfis ad J olida , quinimmo ad imaginarias quantitates 
afeenderit , gr per earum squalitatem proceferit , adhuc tamen nojlra hac, quam 
nt . tMc fubijc imus , Methodo , licet eiufdem Avalyfcos wftigia repetere , ad demonfiratio- 
fhodut ma nes contexendas , tam folidts , quam altioris ordinis quantitatibus neglectis , 
KCreiSr^r non minus Geometrica Effeflio, quam eiufdem legitima demonflratio fit obuia . 
sJiuikUih . Qp l<s quidem hactenus inaccefium, magnopere tamen exoptatum; non enim Arti - 
fci parum erat dedecori , hinc non dcmonjlrationcm , fed Effectionem ipfam at - 
tendere. Quantum porro beteres Analyfis peccaffent in Arte , non erit operofum 
intelhgere cx ijs , qus proprio Marte , haud Mu fis inuitis , adinuenimus . 
Primum igitur de Geometricis Effeflionibus agendum: poflmodum autem de-* 
,Jd£o*°' contexendi t demon fir at ionibus initatis prsfidio dtfputandum ; deinde hsc eadem 
Avrnriix de eXem fl s Uluflranda funt ; T andem Appendicem de Maximis , @ V Minimis 

f-lamnit. Sc f J J • r l l J /1 J' C • 

|vl niiir.'$ ad J~ul bi fiemus , in qua • vmuerfalem ,generalemque demon/trandi formam , perquijitta r» 
TrSa.us' Tlnifque modum afferemus ; Quamuis enim Veteres, non fine magno 'virtutis fplen* 
,tl,uc ‘ dore, nominifque celebritate, hac de re Lucubrationes ediderint, tamen nulla id lege fa~. 

flum ab ipfis ture dixeris; quicquid enim funt , de Magnis, (eff Minimis tr a flantes, 
SSd meditati, cafu potius , quam Artificiofa differendi ratione prsfiitiffe , udentur. 
j.m Maximi mutiores contra ad prscepta indufiriose admodum omnia redigentes , Artem re - 
indagandi! fiolutricem , non fine magno Retpubhcs Litteraris commodo , ac utilitate auxerunt , 
mcnSiiu" 1 ' Hsc igitur huiusTraflationis fummaefio . S uperefi , ut hic Lc florem certiorem fit* 
ciamus , nobis in animo quidem efic , hac methodo beneficio Vnitatis abfoluta ' , 
generalem quandam refoluendi , componendiquc normam tradere , atque docere ; non 
quafi innumera Problemata , ahjs Methodis , refolui non pofse exifiimemus ( quod 
non fuit prorfus abs re animaduertifse ) fed quia eo f altem nomine hsc ceteris prs- 
kmia, «que fi m „da ui detur , quod ad infinita , caque difficilima refoluenda Problemata conducit } 
pitiuut*. ^ rpnica quauis relicuarum opitulatione obuiam ire non licet , 
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DE GEOMETRICIS 

HFFECTIONIBVS. 



Ffcdtio Natura: ordine demonftrationcm prxccdit ; quamo- 
brem primum hic de ipfa differendum . 


Eft autem Effedtio in Analyticis operatio a Porifmatc preferi- r 

pta; cura enim in omni Problemate fit aliquid nobis operan- ” 1> “- 


dura , & quid operandum fic Porifma prxfcribat ; hoc ipfum-. /»«*» 
cft quod cflfcdioncm appellant . Cum aurem dicimus, in quo- 
uis Problemate aliquid nobis operandum efle, ac illud a Po- 
rifmate prxfcribi , fano id modo intclligcndum, vtfuo loco 
monuimus; nam re vera nihil cft, quod operamur, fcd per hunc 
loquendi modum fignificumus ortum , (eu genefin , vel alicu- 


itt An*Ij‘ 


ius diuifiomjs , additionis , vel alicuius figura’, vel alicuius pro- 

3001 


portionis &c. nihil cft , inquam , quod operamur ; haud enim eo nccffum cft nobis lineam 
ducere , figuras deferibere &c. nifi intcllcdu , ac imaginatione ; At fi id , quod nobis ima- 
ginar» licet , aliquid a nobis operabile dicendum erit , tunc dicemur aliquid operari , cum 
aliquid , quod in re non cft , imaginatione effingimus . Nura vero id rite fit didunt , 
penes te iudicium cfto . Superius enim aduertimus, nec Arithmeticam , nec Geometriam 
&c. efle de re nperabili , fi res operabilis accipiatur iuxta communem vfum loquend i ; m» 


quod fi fumatur pro omni eo , quod nos operari valeamus , etfi tantummodo adibus in- 


telledus , fic effient de re opcrabili ; vnde lineam ducere , circulum deferibere , cxteraqtie 
perficere , qux in huiufmodi Difciplinis locum habenr, hoc fcnfu erit operari; ac ob id eo- ?“* «««*-» 
gnitio,quae de his cft, fi circa bxc ipfa verfetur opcrabili modo,prxfc.ribcndo fcilicet prx- ***** * 
cepta , ac regulas , quibus nos adibus mentis lineam imaginatione deferiptam , hoc , vel 
illo modo diuidere valeamus, & alia confimilia conficere pofsimus, pradica dicetur; ac 
quat in fola veritatis indagatione fiftit , necnob : s infcruire poteft ad hoc, vel illud, nec 
etiam adibus mentis operandum, in magnitudinibus,numcris&c.c6tcplatiua nficupabitur. 

Effcdio igitur , de qua loquimur, eo fenfu cft vfurpanda , quo in his , & confimihbus ali- 
quid a nobis effici dici poteft . 

Ad hanc igitur Effiedionem quod attinet , reuocandum cft in memoriam , quod fuo lo- 0wnt 
CO non fcmel a nobis inculcatum fuit , nimirum omnia linearum genera adhiberi pofie^ • tum 
ctim omnino a veritate alienum arbitraremur , Geometram tantummodo circulo, linea- ZnitlZn 
qac reda vri poffc; id enim intollefabile duximus; quamobrem liberum exiftimamus Gcu-.»*//. 
inptrx quodcunque linea: genus affiumere, cuius natura ad oblati Problematis effedio 
nem conducit . 

Non folum igitur lineam circularum , cum linea reda , ffid omnes fcdiones conicas , ni- 
mirum lineas, Parabolicam, Hypcrbolicam,-& Ellipticam; prxtcrea Concoidcam,Cycloi- ln 
deam &c. de quibus intitio multa diximus; adhiberi poffie cenfemus . His autem adijeimus An.fi. 
illas , quas Mediccas dicebamus . Solertia igitur Ar tificis erit oblati Problematis naturam' “'/»• ""-/«* 
introfpicere , ac diligenter attendere ,\quod nam fit lincx genus, ad optatam EffecHoncniL ' 
conducens; nam quxeunque illa exriterit, ea cft adhibenda ; in quo tantum illud cft ob- 
fcruandum, vt fi plures linex propofito fatisfaciant, ea feligatur , qux minus compofira cft ; 
vnde fi Problemati fatisfaccrc licet prxfidio jmex circularis cum linea reda , caucndum a 
lineis magis compofitis , vt a parabolica , hypcrbolica , &c. 


Sed vt m arenam defeendamus ; primum occurrit confiderandus modus , quo alij Pi o- frlm - oftn/; 
blcmata , qux foljda dicuntur , conftruerc confucucrunt ; omnia enim problemata , quo- 


rum Effedio lineam magis compofitam, quam circularem requirit, folida nuncuoarunr; ‘ i, ‘> 

Sed nos antiqua retenta partitione Problematum, in Plana , Solida , & Linearia , procedi- 22" '* J *'" 


mus , contendentes , ijs Problematibus , quorum conftrudio, fiuc Elfcdio, neque per cir- '*“• 
culum, neque per conicas fcdiones haberi poteft, pef alias lineas, tum antiquas, t&m a no- 
bis excogitatas , qux tamen, vtpotc communifsimx , omnibus Problematibus inkruiunt, 
plenfc * ac plane fatisfaccrc . 

Erat autem iubfcqucns modus , quo Cartefius vtebatur , ad conftrucnda Problemata- 
folida » feo- 


ceo/irttxt* 
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Problemata fohda ad aquationes trium , <~jel quatuor dimenftonum remeata 
CartefiuSy ad eum qui fequitur modum , confiruxit . 


C Onica: fc&iones praecipue vero ea , quae Parabole dicitur , fuppeditat nobis viam ad 
conftruenda Problemata folida , quae ad aequationem trium, vel quatuor dimenfio* 
num redama fuere. 

Id autem, vt alfequamur , iuuabit fecundum aequationis terminum de medio tollere, U 
nimirum adiit obferuatis praeceptis iam fupra traditis ; atque adeo oportebit aequationem 
ad hanc formam redigere u* =s * b p u; b’ q, quando nimirum incognita quantitas tres tan- 
rumniodft dimenfiones habeat . 

Vel ad hanc reducetur u* ~ * b p u ! ; b‘ q u ; b’r,- fi videlicet ignorata quantitas quatuor 
dimenfiones habuerit ; cumque b, fumi pofsit vnitatis loco, proindfc prior illa reducetur 
ad hanc ir = * p u , q ; Secunda vero vero ad iftatq u 4 =5 * p u’ , q u , r . 

Supponamus Tarabolen FAG, iam elfc^ Qb . 
deferipram,- ( utimur dcmonftrationc Cartcfij , 
refte concludente >cius autem axis fit AC D 
KL. Sit autem reda iuxta quam poflunt or- 
dinatim applicata: , fiue latus reftum B ( quid 
autem fit latus rc&um Paraboles pater ex Ap- 
pollonio ) ; illud vero ftatuendum eft b , vel i ; 
fit porro dimidium ipfius AC. Pun&um au- 
tem C fit intra Parabolen , cuius vertex fit 
A. Oportet autem facere CDs -jp, quas 
fumenda eft in retfa A C , continuata verfus 
C , quando nimirum in aequatione habeatur 
>J, p , verfus tamen alteram partem , fi adfit 
— p , E pundto autem D , vel ex pun&o C , 
cum non habetur quantitas p , erigatur a 
axem perpendicularis DE, aequalis 7 q; de- 
inde centro E , deferibatur circulus F G , cu- 
ius femidiameter fit A E , non intercedente^' 
quantitate r. Quod fi haec intcrccflerit vtrin- 

que ( fi tamen figno >£- afficiatur ) producatur - _ __ M rr 

vltcrius , & in hac linea A E, hoc pa&o vtrinque produ^a fumatur ex vria parte A R rj 

ex altera vero A S , quae fit aequalis lateri reda Paraboles j quod quidem fopponUBUS ^ 
fc 1 . Dcfcribat ur ver6 circulus , cuius diame- 
ter R S , & erigatur A H , perpendicularis ad a 
E , occurrens huic circulo in H , pundto per / 

quod circulus alter F H G , tranfire debet .At / \ 

verb fi quantitas r, afficeretur figno opor- . / \ ■ 

teret in alio circulo , cuius diameter A E* 
oporteret, inquam, inferibere A I, aequalem in- 
uentae AH, & per pun&um inuentum I , 
primus ille circulus F I G , tranfire debet , pri- 
mus, inquam, circulus quaefitus . 

Oportet autem animaduertere ab hoc circu- 
lo fccari, vel tangi polfc Parabolen in vno , vel 
duobus , tribus , vel quatuor pundis, a quibus 
nimirum , fi ad axem demittantur linea: per- . 
pcndicularcs , habebuntur omnes aequationis ’ ✓ 

0 . * • |n 

. . • -i - • : , *** 


j 


. ) nui * 


it > r ;: f - ' 


I 





T4 

\ 


radices tam verx , cnidm falfae . Itaque fi 
ou.11tir.1s , qux ponebatur q , affedta fit fi- 
gno q- , radices verx erunt illae cx his perpen- 
diailaribuSjqucc nimirum ex eadem parto' 
Paraboles , qua eft E , circuli centrum , re- 
pedentur* 'quemadmodum FL, rcliqux au* 
tein, vt G K‘, folfx erunt . Contra vero fi quan- 
titas q, prxdidf a affedta fuerit figno — > illae qui- 
dem verx erunt , qux ex altera funt parte , fal- 
fx aurem , qux ex parte illa , vbi centrum E » 
reperitur . Quod fi cucniat vt circulus hic , ne- 
que fccet, neque tangat parabolen in aliquo 
pun&o , id plane argumento erit xquationenu* 
nullam radicem admittere * neque veram , nc* 
que falfam, fed tanttlm imaginarias. 

Supponamus autem Gk> inuert- 
tam efle , radicem quxfitam u ; A K » 
erit u 1 ; fiquidem G K in Parabolo., > * 
medio loco proportionalis eft inter 
A K , & latus redtum ; cumque larus 
redtum fit i , fequitur A K , efle u’. Si 
vcr6 ab A K , auferatur A C , qux 
eft 7» cum fit dimidium lateris redti , 
vt , & r D , qux eft 7 p , remanebit 
DK, fiuc EM} u* — 7 p -- 7 » huius 
autem quadratum eft u* — p u‘ — u 
erat autem DE» 
fiuc K M ; 7 q } Quarnobrcm tdta G 


u^q Utfriqt 




M > erit u 4* j <1 > cu * us quadratum cfi u* q u ^ -- q’ duobus autem additis hifce qua- 
dratis * defiet u*--p u'*$tqu*$t-! q‘ + » pro quadrato ipfius rcdtxGE, * 


qux nimirum eft bafis trianguli re&anguli E M G . 

Cum autem hxc eadem linea GE , fit circuli 
F G , femidiameter , erit etiam alijs modis ex- 
plicabilis . Si igitur £ D fuerit 7 q , & A D , 7 
p >J+7 ,ccrteE A , erit. Mi q 1 * i P‘ P 
eo quia triangulum illud fit rectangu- 
lum, cuius redtus angulus eft A DE. Cuiil- 
aurem A H , fit media proportionalis , inter 
redtam A S , pofitam aequalem lateri redto , 
quodcfTc r , dicebamus, ficredtam AR, quae 
eft r /proinde A H erit 5 » r, quia vero angu- 
lus E A H redtus eft .* quadratum ex E H , fiue 
F. Gerit,-; q‘ + i P* P^i * r » erit igi- 
tur aquatio nuiulmodi 

iq s t7P‘T-fpt-;tr=5 u«— pu’t qu f i q* 
t ip l t-£pti» 

Et per Antithefin in u« =3 * p u 1 — q u 4« r 

Huius igitur aquationis radix erit G K»quae 
ponebatur u. 


J 
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Prafidio huius parabolice fe&ionis inter 
duas datas redas lineas haud eft difficile duas 
alias medio loco proportionales adinucnirc_> . 

Supponamus itaque datas efle rectas b,q, inter 

3 ua$ operar pretium fit reperire duas redas me 
io loco propoationalcs in proportione conti- 
nua . Dicamus vnam efic u > erit autem vt b , 
ad u , ita u , ad ^ > & vt u » ad V » > ta V ad H » 
quamobrem aquatio fiet huiufmodi =s q , 
nempe u ’ ^3 * b' qj modo vero deferibatur 
Parabole F A G, & ex cius axe fumatur Teg- 
mentum A C j quod aquale fit dimidio lateris 
redi ciufdcm Paraboles, quod cum diceremus 
efle i , pradidum fegmentum erit ~ . Eriga- 
tur ex pundo C perpendicularis C E , qua 1 a- 
qualis fiat dimidia iam data qs & centro E, 
per A , deferipto circulo A F , innotefccnt F L , L A , mediae quafita . 

Cum autem Cartefius omiferit demonftrationcm , qua fcilicet oftendatur quatubr li- 
neas b , L F , L A , & q , continui proportionales efle * proinde non erit abs re , id quam- 



Sit Parabole A C , cuius axis fit A B , vertex au- 


tem A , latus redum fit b , cuius dimidio fiat aqua- 
lc fegmentum A D , ex quo pundo agatur D E , 
qua fit dimidia datae reda inter quam & b, 
oporteat reperire duas medias proportionales ,• De- 
inde centro E , interuallo votb E A , deferibatur 
circulus fccans axem A B in k. , & fcdionem ipfam 
in C ; modo protrada D E , vlterius vfquc ad peri-, 
pheriam circuli , &pcr pundumC, ducatur reda 
• parallela ipfi D E , qua’ fit C H , at vero fiat E F, a- 
qualis ipfi E D , cadat ex pundo F, reda FG,ad 
redos angulos cum F D, ac proinde parallela reda 
pB, occurrens linea CH, protrada inG; hac 
vero ex alia parte protrahatur occurrens reda AB, 

inj, Dico CI, IA, duas medias efle proportiona- . ...... r v 

lcs inter b , & q . Quoniam enim C I , eft femiordinatim applicata , erit redangulum lub 
b & A I , aquale quadrato e* C I , confiat ex Apollonio i . lib. Coni, vt igitur b , ad C I, 
ita A. I , ad IA ; at vero G I > aqualis eft F D , & F D , aqualis eft q , ex conftrudionc, cr- 
eo redangulum comprehenfum fub G I , & I C , idem prit quod fub q, & C I ; fed redan- 
^ulum G 1 C, fiue fub G I , & I C, aquale eft quadrato ex I A, ergo redangulum fub C I, 
& q , aquabitur quadrato ex I A ; quamobrem erit , vt C f , ad I A , ita I A ad q , ita- 
que quatupr proportionales erunt b , C 1 , 1 A , q , . 

Quod autem redangulum G I C , aquale fit quadrato ex I A , demonftratur > quadra- 
tum enim ex I A , aquale eft <* rcdangulo A I k , plus rcdangulo I A K , fed redangulum 
’* * a I k , aquale eft rcdangulo HIC, ergo quadratum ex I A , aquabitur rcdangulo HIC, 
plus rcdangulo I A k , fed redangulum I A k , aquale eft quadrato ex C I , ob naturam^ 
paraboles ; fiquidem A K , arquatur b , lateri jredo ciufdcm , ergo quadratum ex I A , a- 
oualc erit rcdangulo H I C , plus quadrato ex C I, hof eft ex G H, fed redangulum HIC, 
plus quadrato ex G H , aquale eft rcdangulo G I C , ergo redangulum G I C , a,£ l“ al< y 
erit quadrato ex A I , rede igitur dicebamus efle continue proportionales b , C I , I A , oc 
lj ; Quod oftendere oportebat , 
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geometra promotvs; • > 

Hinc liquet illud idem, quod Itb. 2 . de Refolutiont , 6? 

Comfojitionc oftcndtmus &c. 

H ic enim nifaliud colligitur , quam qupd fuperiori dcmcnftratione confccuti fumus \ 
licet in ipfa demonftrandi forma diferimen aliquod tyroni videri poflet . 
Dicebamus enim . Quoniam rc&angulum- 
FCG aquale cft rcdtangulo ACB; vtrinquo 
addito quadrato G Cjcrgo rcttangulum F C G, 
plus quadraro G C , hoc cft re&angulum E C G, 
aquabitur rcttangulo ACB, plus quadrato G 
C; fed quadrato G C aquale cft re&angulum- 
C A B , ob parabolen; ( cft enim A B aqualis A 
K lateri re&o ) ergo re&angulura E C G , aqua- 
bitur re-ftangulo ACB, plus reftangulo C A B; 
icd reiftangulum ACB, plus reftangulo C A B, 
cft aquale quadrato A C ; ergo reftangulum-. 

E C G , aquabitur quadrato A C ; ergo vt E C , 
ad AC,iraAC,adCG;fedvtAC, adCG, 
ita C G , ad A B , ob parabolen , cum rc<ftangu- 
lum B A C , hoc eft fub A K latere redo, & axo 
A C, aquale fit quadrato C G ; ergo vt E C , ad 
A C , ita A C , ad C G , & vc A C , ad C G , ita C G , ad A B ; ergo inter duas E C, A B,' 
dua quidem A C, C G media continui proportionales inuenta funt . At verd E C eft ex 
conftru&ionc aqualis Z , & A B aqualis Y ; ergo inter duas datas Z , Y , duas adinucni- 
mus medias proportionales A C , C G , in continua ratione , 

Quod facere propofitum erat , Vides igitur hanc dcmonftrationem a fuperiori verbis 
rantfim differre , 

H inc etiam patebit anguli redilinei trifedio. 

Sit igitur angulus redilineus N O P; diui- 
dendus trifariam , fiuc arcus N QT P , diuiden- 
dus fit in tres partes aquales; Sumatur NO, a- 
qualisi , pro radio circuli , & NP, aqualis q, 
pro fubtcnfa dati arcus , atque N Q^ aqualis u , 
pro fubtcnfa trientis ciufdem arcus , erit vt N O, 
ad N Q., ita N Q, ad QR ,&itaQR, ad RS;, 
tluda nimirum QS, parallela ipfi TO; dudis 
autem N Q, O Q, & O T , 8 c cum O N.idcm quod 
1 , & N Q, fupponatur u , Qjl, eritu‘,&RS, 
erit u' , vnde confurgct aquatio u’ — * 3 u ~ q ; 

Et quia RS, feuu' impedit quominus NP, fit 
tripla ipfius linea N Q, qua nimirum cft u ; con- 
furget aquatio proinde huiufmodi, q=a 3 u-. 
u' , V el u' — * 3 u — q . 

Quod autem iint quatuor proportionales ON, 

NQ,QR> R S , patet; nam triangulum O N Q 
iimilc eft triangulo NQR;fiquidem angulus ad Q,' communis cft; & angulus QNK,' 
hoc cft QN P,cft infiftens arcui QP,cui infiftit QO P,cuius dimidium QO T, fcu N O Q ; 
quare NOQ^ aquabitur QN R ; ac proinde triangula erunt fimilia , ergo vt O N , ad N 
Q, ita N Qad QR ; & quia triangulum QR S , fimile cft triangulo N QR ; angulus enim 
ad R , eft communis;anguli,QO T.feuQO N,hoc cft QN R , & S QR funt inter fe aqua- 
les , ergo , & reliquus QS R aquabitur reliquo N QR ; quare triangula erunt aquiangu- 
la , atque adeo fimilia ; fcil. triangulum S R Q, fimile erit triangulo N QR ; proinde , vc 
N Q, ad Q R , ita QR , ad R S ; funt igitur proportionales O N , N Q, QR , R S ; Quod 
oportebat oitendere , 

• B Totum 
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iV CAROLI RENALDINII 

Totuiri autem iftius Artis opus in co pofitum cft , vt aquationes propofit* ad vnam cx 
his formulis reducantur , videlicet . 

u>=; * — pu*$tq 
u> — *Hhpu*j*q 

u»=; *^p u --q 

Hac enim redudione fada citra laborem , licebit radicem extrahere i uxta praecepta! 
'elapfis temporibus inuenta , & nunc a nobis explicata . 

Si igitur fit aequatio prima u* =3 * — pu*J<q, ha:c methodus obferuari debete Suma- 
tur •>$■* 7 q , illudquc fcructur , mox autem accipiatur ~ q 1 , cui addatur £ p» , & e * aggre- 
gato extrahatur latus quadratum , illudquc addatur ipfi *{< a q , fuperius feruato : ex toto 
hoc autem aggregato , fumatur latus cubicum , cui fubducatur latus cubicum huius refi- 
dui.ncmpc fumatur Jfc (\ ; q 1 + r, P’ ) ; ex hoc autem latere fubtrahatur-f q , ita vt fiat — \ q 
ff* Ji ( 7 q‘ % r, P’ ) > huius porro refid ui latus cubicum erit Ifc c ( - 7 q ( -jq’ f 7 p’ ) 
iadaque fubtradione , vt didum eft , futura eft radix , vt hic vides • 

Haec autem iuuabit numeris explicare . Sit aquatio huiufmodi . . . j / 

. : fi- A] * i 

i c«Jf 72 R=s 1720 

u ’ p q •, • 

• .Ili Vi . , i : ! , . ‘ Ci V’ M».v % rfa # ; 

Huius aequationis radix erit 1 

5jc(^8(5o>f 739500 Hh 13824)-^ 9tc (~86o*£$ (739600,%. 13824) 

Hoc cft 9*c ( >J« 860 9 : 7534 2 4 )” 9 jC f“* 86 o ^91753424) 

Hoc cft ijt c ( «£t 860 4 + 868; - 9 i c ( - 860 >jk 868; 

Hoccftifcc 1728 — Ifcc8 

Hoc eft 12 — 2 ,Hoc eft 10 ,&ita ro erit radix propofitae aequationis.’ 

Huius autem methodi dcmonftratio fi c fc habet . 

Supponamus A B , aequari u , cft autem u , radix fupe- A B C 

rioris aequationis , quae quidem lupponitur valere 1 o,adco 7 

vt A C , aequetur huic nempe ifc c ( + 7 q t Bt (1 q : t r, p') • Si igitur accipiatur refiduum 
iftud ideft lic( — 7 q t B* ( 7 q T i PV Jtqualc nimirum linea; B C , eorum differentia erit 
3 fcc(t 4 qt^(i q t r,p')~ 9 * c C — -rqtRC-j q't 7, p')>& quidem aqualis erit haec dif- 
ferentia ipfi AB. Si vero ftatuamus A B , aequari u, differentia cuborum cx praedidis ra- 
dicibus , nempe differentia inter 7 q t R C 7 q ! t 7, P’ ) nempe cubum cxlbcCt^qtlbC-jq 
t i P’ ) »& hunc fcilicet — 7 q t B* ( i q* tr,P') cubum fciliccc cx — jfc c ( — 7 q t B-* ( 7 q' t 
£ p' ) erit inquam iftorum cuborum differentia aequalis q, vt patet cx opere multiplica- 
tionis. 

Erit igitur q , differentia inter Cubus >£• 7 q | li ( 7 q ! t f, p’; cx A C = 12 

cubum lineae A C, & cubum li- Cubus —f q fpi(i q 1 f i pi) exBCa= 2 

ncaeBC. Cubus autem cx A B j 7- - 

atque triplum prod udum reda- q Differentia cuborum fupradidorutft 

rum A C , B C , A B , fimul aequantur eidem differentiae q ; quandoquidem cubus cx AB ; 
plus cubo , cx B C , plus triplo produdo redarum AC, B C , AB, fimul aequatur cubo 
line* A C . Vt enim q , cft differentia inter illos duos cubos 4 q £e f i q - p’ ) & 

— iq^Clq^sP’) ita cubus cx A B , plus triplo produdo redarum AC, b C , A 
B , fimul ; proinde cubus cx A B , plus triplo produdo , redarum AC, BC, Ab, aqua- 
bitur q . Proinde u' , nempe cubus cx A B , vna cum triplo produdo linearum A C , BC, 
A B , aequabitur q . Illud autem triplum produdum comparabitur fi multiplicemus bino- 
mium c ( -jq ■>$<• B? ( 7 q 2 *J< ^ p’; aequale redae A C , per refiduum ite c (~ 4 q Jfc 

f 7 q : r, PV aequale redae B C . At vero inftituta multiplicatione , vt vides cx r>e ( 7 q* f 

r, p’ ) in certe 7 q- f 4 , pMnfuper cx f 7 q,in--i q,fit~ 7 q 1 ; Si igitur ad iftud t -; V + 

j-p’, addatur — ^q 1 , fitlumma ^r,P'i Etenim >£■, & in additione fubrrahuntur; 

Prod uda 
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; Produda vero fada ex ^ ~ q , & — 

•j q in Radicem illam nimirum 
J}i ( ^ J quoniam vnum- 

cuadir affcdum figno t» alterum ve- 
ro figno — ,* proinde fc mutuo de* 
ftruunr;quamodre fi ducatur 9! e 
, j* «1 1 $ ( 7 q : t i p' ) in hac nimirum 

ifcc(.-aq^l>r-jq-^r,PV i^t 

produdu 9? e ( f, p'; feu p , nempe 


A P 


ROMOTV S. n 

FeC^fq^^HKP’) 


; + 7 q ! + dP‘ 

- 3 K( )H -q* 


7 ,P’ 

r * c ZP' 

fcu -j p' 

radix cubica ipfius £ p’ ; fit autem illud produdum Ii e ( ~ p' ); quoniam radices cubica: li- 
gata: fuerunt multiplicate; proinde etiam produdu debet cfle tale, nempe radix ligata &c. 
triplum autem produdum(erat enim ina?quatione plus triplo produdo redarum AC,BC, 
AB), erit quidem p,hoc autem fi multiplicetur per u ; quoniam produdum ex AC , in BC, 
fuit dudum in A B ; proindfc fiet p u ; quainobrem u’ if* p u , aquabitur q , vel u* , aqua- 
bitur --p u^q,veldcmum u'*Jtpu--q=: 0. 

Superius a nobis aflumptum fuit, . , 


W* j fTo 


a*b 
a ►{< b 


es — 


C 


fi?3S 


ba*b : 
a • >J<- b a 

a*^abafb* 
a qb b 

ba ! ^ab;a + b' 
a’^2ba‘^b'a 


quod verifimum eft nempe . Si fue* 
nt reda A C vteunque in B, diuifa, 

. cubum linea: A B , plus cubo linea: 

BC, atque triplo produdo linea- 
rum A C , JB C , A B , fimul .rquari 
cubo lines AC. Supponamus A 

B, xquari a , & BC, aquari b, tota A 

C, aquabitur a*pb; erit autem», 

produdum linearum AC, BC, AB, 
idem quod b a* *£■ b' a , huius triplu 
eft 3 b a* ffr 3 b‘ a, huic autem fi ad- a' ^ 3 b a’ f 3 b : a 4* b 

dantur cubi linearum A B , B C , fiet a’ 3 b a 1 igf 3 b’ a «£■ b' ; hsc autem fumma, arqua- 

• Jis eft cubo ex reda A C, nam haec erat a »■}< b, cuius cubus conftac opere multiplicationis. 

Vidimus hadenus methodum explicadi primum aequationis genus nunc ad fecundum. 

Sit igitur aequatio u' =3 * t P u | q , fiuc quod idem eft u' — p u =s q ; huius aequationis 
radix erit £ c ( Jf 7 q t fc ( 7 q’ - i p ! ) * Jfe c( * 7 q - I* ( : -j q’ ~ £ p ') . Suponumus B c 
( T 4 q t V ( 7 q J t ii p’ ) *quari A b , & deinde BC, cfle Jk <: ( 1 7 q - Ife ( ? q* - £ P’ ) , 
Summa cuborum , vtriufque linea: ,‘eric q . . 

Si AC, aequetur u.cuius cubus erit u’,fi ab eius cubo iam di- 1 7 q t Jfc ( 7 q’ - £ p’ ) 
do, auferatur triplum produdu linearum A B,BC.& AC.feu t ^ q - Ifcf * q’-a p .) 

u remanebunr cubi linearum Ab, BC, qui fi nml fffin^ugqu a- 

tur q . Triplum enim produdum, redarum AB, BC; & AC, 1 
feu u, plus cubis redaru Ab, BQxquatur cubo ex AC,feu ex ujquare fi a cubo ex AC, fcu 
«.nempe ab u’, auferamus triplum produdum, ex AB, &C, & u, remanebunt cubi linearum 
. A B , B C , hi autem fimul fumpti funt aequales q . At vero produdum ex A B , & B C 
cft$cap\Siu6ip. 

.produdu e x AB, l;C , hoc eft ex J}t c q f Jfc ( - 
,q ! ~ ) i° ^ c ( t iq — ^ ( 7 q’ — £ p‘ ) eft yt c 
£ p ! , liuc 7 P , VC patet ex opere multiplicationis . 

Si enim t (• 7 q — £ p 'J ducatur in — iji ( £ q‘ — 
g, P’ ) - ob ligna t . & - » fiet produdum - £*q’ ^ 

£ P’ » multiplicata vero vtraque radice per 1 7 q ,\ 
cuauefccnt produda ob figna |, & — , & remanet 
1 7 q , in fe ducendum, vt fiat £ q’ , quoaddito ad 


^ c (t 7 q 1 c 7 q 1 pv 

)~£q\t£~ 

7 .q*-^ c < ) 

,* c iP' 
fcu 7 p 


“r 7 q ^ » P’ > fi ct j£ nu £ c i P' » & erit totum produdum ex illa multipHcationc.Quamo- 
brem cius radix cubica 7 p , erit quoque produdum ; huius autem triplum eft p , quo du- 
do in u , fit p u , squale triplo produdo linearum A B , B C , A C ; & quia u' , minus hu- 
lufmodi triplo produdo squabatur cubis ex A B, B C , qui ecquales erant q ; proinde u* - 
pu,squabiturq. ' . ~ 1 r 

^ ' ' B 2 Numeris 
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Numeris autem illuftratur fuperior dodirina hunc in modum . Sitaquatio ic~72R 

280. Sumatur dimidium numeri 280, nempe 140, &abcius quadrato fubtrahatur 
13824, nempe quotiens , qui oritur diuifo 373248 , cubo ex 72, per 27 ,& remanet 5775, 
cuius radix quadrata cft 7 6 , qua fubrra&a ex 1 40 , remane r 64 , huius radix cubica 0(14, 
qua feruanda eft . Sumatur idem 140 , cui addatur j 6 , ncmp£ radix illius numeri ,77 6, 
ortum ducentis ex illa fubtra&ione ; fadta autem additione habetur 21 6; cuius latus cu- 
bicum cft 6 , cui addatur latus cubicum4, fuperius feruatum, & fiet 10 ,pro radiet* 
quafita. 

Non raro contingit flante aquatione u' = * p u q , Seu u» — p 

u =: q i Quadratum dimidij vltimi termini fcilicet q , non clTc maius 
cubo trientis quantitatis cognita, penultimi termini nempe p; Tunc 
fupponendus circulus N QP V , cuius femidiamerer erit N O , ifquc 
. fit fi - 3 p 5 fiuc media proportionalis inter tertiam partem quantitatis 
nota p , & vnitatem . Huic circulo fupponarur inferipta N P , qua 
fit ^ nempe, vt fit ad alteram datam quantitatem q, vr vnitas ad ter- 
tiam partem ipfius p ; modo vterque arcus, tam fcilicet N QP,quam 
N VP,diuidatur trifariam; tunc enim NQ, radix erit quafira quemadmodum NV? 
Itaque iftius aquationis radix non alio modo exprimetur, quam dicendo , elTc fubrenden- 
tem illius arcus, qui tertia pars cft arcus illius cuius fubtcndcnseft^, radio liu£ femidia- 
metro exiftente vno . Vel illa , qua fubtendic tertiam partem reliqui arcus &c. 

Quamobrem fi daretur aquatio r e — 30 R=: 36; procedendum, vt fupra. Sedad 
generalem noftram conftruendi rationem accedamus . 

Linea MEDICEAE , quas Au flor ad generalem Effectionem Problematum 
excogitau it 3 luculenter explicantur . 

Pratermiflis autem Lineis antiquitus excogitatis , de quibus iam fupra multa diximus > 
proximum eft , vt quas adinucnimus, liic fubijciamus, quarum tria funt genera . Quorum 
Primum decem continet Lineas . 

Primum genus Linearum MedicearvM , &ad hoc primum genus' pertinentium 

PRIMA 

Pro ejfeflione Geometrica , cum Aquatio fuerit 


P Rimi generis Linearum j quas Mediceas appello , prima quidem eft illa , qui ad 
Geometricam cffe&ionem conducit Problematum eorum , quibus fit fatis per xqua- 
tioncm, in qua Quadratum afficitur adiundtione plani fub latere, dataque coefficientc* 
longitudine . Idem profe&d , quod, diffimulare non licet, Circuli beneficio confequimur* 
quia tamen nobis propofitum, eft lineis, quas adinucnimus. Problematibus omnibus 
obuiarn ire ; hanc ob id placuit quoque in medium inuchcrc , ne ex hac parte defcciflc vi- 
deremur . 

Sit igitur aquatio a' b a — z ' , ad quam Analyfis conduxit , vt ea explicata Geometrica, 
Ejfctfso,dUlante Portfmat e comparetur . Refoluta in Analogifmum , vt par cft ; fiet vt a ^ b 9 
*dz,iitaz, i ada 9 


Expofita 
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Expolita fit recta A B , qua: fit cocffi- 
cicns longitudo , caquc intclligatur ad 
partes B , in infinitum produ&a ; & in ipfa 
produ&a fumantur qualefeunque partes 
BC, BD,BE, BF, BG, BH, &c. & 
ex pungis B,C,D,E,F,G,H Scc.cri- 
. gantur perpendiculares, & inter AC, BC, 
media reperiatur proportionalis ; item- 
inter A D , B D ; item inter A E , B E ; in- 
fuper inter A F , B F ; item inter AG,BG, 

•infuper inter AH,BH; & ita deinceps , 
quibus medijs proportionalibus fiant ec- 
quales Ck, DL,eM,FN,GO,HP. 

Per puntta vero B,K,L,M,N, 0,P, intclligatur du&a quadam linea , hate illa eft „* 
qux ad Effe&ioncm prxdittam conducit; erit enim rc&angulum A C B , xquale qua- 
drato C K , nec diffimilircr re&angulum A D B , a-quale quadrato D L , & fic de reliquis 
fcd re&angulum A C B aquale eft quadrato B C , vnacum rectangulo A B C; ergo qua- 
dratum BC, vnacum rettanguio A B C, aquabitur quadrato CK, & quadratum BD, 
vna cum rc&angulo A D B aquabitur quadraro D L , St ica deinceps . Huiufmodi igitur 
indolis eft linea BKLMNOP, vtficx quocunque pundlo , exempli gratia Z , erigatur 
quadam perpendicularis Z Y , quadratum BZ, vnacum reAangulo ABZ, aquale fic 
quadrato Z Y ; quamobrem fi coelficicns longitudo fuerit AB, & in perpendiculari crc- 
£ta ex pun&o B , IcccturB X aqualis reda, qux poffit comparationis homogencum;& 
.ex punfto X agatur X Y parallela ipli A H ,• ex pun&o vero Y, cadat perpendicularis YZ; 
quadratum B Z , vna cum rectangulo ABZ, aquabitur quadrato Z Y , feu B X . I motc- 
fcit igitur ignota quantitas, nempeBZ, vtpoteilla, cuius quadrarum vna cumrettan- 
gulo A B Z aquatur quadrato B X . Propofita igitur aquationis radix erit B Z , cum eius 
quadratum, vna cum rc&angulo fub eadem , dataque coelficicntc longitudine A B , a. 

- quale fit quadrato B X dato comparationis homogenco . 

Hac igitur eft genefis prima linea ex ijs quas adinucni , quafque Mediccas appello . 

Ad primum genus pertinentium Linearum Medicearvm 
S E C V N D A 

Pro EffeEiione Geometrica , cum JEquatio fuerit 
a* k*d. 


S Ecunda linearum mcdiccarum eft , qua facit ad efTc&ioncm Geometricam Problema- 
tum .quibus fit fatis per aquationem, in qua cubus afficitur adiun<ftione folidi fub 
iatere , datoque cocfficicnte plano . 

Sit igitur aquatio a' + b'd t ad qtum Analyfts conduxit , vtea explicata Geome- 

trica effert 10^ di rt ante Porifmate comparetur . Re fo luta in analogi fenum , vt par eft, fit vta^\ 
■b . 1 ad 0 1 , ita d ad a . 


Expofita fit rcifta A B, cuius quadra- 
rum fit cocfficicns planum fublatcralc , ea- 
que intclligatur ad partes B in infinitum., 
protradta ; fumantur qualefeunque partes 
BC,BD,bE,BF,bG,BH,&c. & ex 
punctis B,C,D,E,F,G,H, &c. erigan- 
tur perpendiculares . Fiat autem vt qua- 
dratum AB ad aggregatum quadratorum 
AB ,BC, itaBCad fegmentum in CK; 
& vt quadratum A B ad aggregatum qua- 
dratorum AB, B D , ita B D ad fegmen- 
tum in D L ; vt quadratum A B ad aggre- 
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gatum quadratorum AB, B H , ita B H , ad fcgmentum in E M ; vt quadratum AB,' ad 
aggregatum quadratorum Ab, BF, ita BF, ad fcgmentum in FN; vt quadratum.. 
A B ad aggregatum quadratorum A B , B G , ita PG, ad fcgmentum in GO; vt qua- 
dratum AB, ad aggregatum quadratorum AB , BH, itd BH> ad fcgmentum in,- 
HP;& ita deinceps . Per punita vero extrema praedidorum tegmentorum , quorum- 
initio furit B , D, E, &c. intelligatur duda quatdam lincai haecilla eft, qua: adprxdi- 
dam effedionem conducit ; Cum enim fit , vt quadratum AB, ad aggregatum qua- 
dratorum A B , B C , itaBC, ad fcgmentum inCK, erit conucrtendo vt aggregatum- 
quadratorum A B, BC, ad quadratum A B, ita praedidum fegmentum in C K, ad 
B C ; quamobrem folidum fub B C , in aggregatum quadratorum A B , B C , hoc eft cu- 
bus cx B C , vna cum folido fub B C , & quadrato A B , aequabitur folido abs fegmento 
in C K in quadratum A B ; & cubus ex B D , vna cum folido ab eadem B D in quadra- 
tum A B,aequabitur folido abs fegmento in D L in quadratum A B; &; ita deinceps. Huiuf- 
modi igitur indolis cft linea praedida , vt fi ex quocunque pun&o,ek. gr. Z, erigatur quae- 
dam perpendicularis Z Y , occurrens prardidee linea? in pundo Y , quadratum B Z , vna 
' cum quadrato A B , ad quadrarum A B , rationem habeat , vt Z Y , ad B 7 ; atque adeo 
folidum fadum abs B Z in planum , quod conftat duobus quadratis redarum A 8 , B Z , 
aquabitur folido fado abs Z Y in quadratum A B, & fic de reliquis . Quamobrem fi cocf- 
ficicnsplanumfucritquadratumrcda: AB, & in perpendiculari credacx pundo B, le- 
cctur B X aqualis redae , qua duda in quadratum A B facit comparationis homogencum; 
H . . & cx pundo X agatur X Y parallela ipfi A H , cx pundo vero Y cadat perpendicularis Y 

linea 1 paral- ^ » folidum fadum abs B Z in planum , quod conftat duobus quadratis redarum A B,B Z, 

* lcla intelli- hoc cit cubus B Z, vna cum folido abs eadem B Z in quadratum A B , aequabitur lolido 
gitur occur abs Z Y in quadratum A B . Innorcfcit igitur ignota quantitas , nempti B Z , vrpor£ illa- 
rerc Ime* cu j us C ubus,vna cum folido ab eadem B Z, in quadratum A B, aequalis eft folido abs Z Y 
fcripcvc d< ri in quadratum AB. PropofitaeigituraequationisradixeritBZ, cum eius cubus vna cum 
rundto Y ; n folido ab eadem in quadratum A B aequalis fit folido abs Z Y , hoc eft B X , in quadratum 
ciufdcm A B dato comparationis homogcnco . 

Hac igitur eft genefis fecundae Lineae cx ijs, quas adinucni, quafquc Mediceas ap- 
pello . 

Ad primumgenus pertinentium Linearum MEDICEARVM , 

TERTIA 

Pro Ejfeftione Geometrica 3 cum Alcjuatio fuerit 
a' dfrb a* zz b 1 d. 

r i» ■ */■ ,r t V *♦--•• • •» , ’ ^ 

T Ertia Mcdiccarum linearum eft , qua: facit ad effedionem Geometricam Problema- 
tum , quibus fit fatis per ccquationcm , in qua cubus afficitur adiundionc folidi fub 
quadrato , dataque cocfficiente longitudine . 

Stt igitur aquatio a +fcb a- ~ i d> ad quam analyfis conduxit ,vt ca explicata , Ceome- 
trica eff ert io , dirtante Forifmate , comparetur . Re /o luta in analogijmum , vt par e3 , fit vt 
aadb- ,ita d ,ad a . 

Expofita fit reda A B , cocfficiens lon- 
gitudo fub quadratica , caquc intelligatur 
ad partes B , protrada in infinitum , & in- 
5 pfa in infinitum, protrada fumantur qua- 
lefcunquc partes BC, BD,BE, BF, 

B G , B H , &c. & cx pundis B , C , D , E , 

E , G , H , erigantur perpendiculares , fiat 
autem vt quadratum A B , ad aggregatum 
cx quadrato B C , & rcdangulo ABC, 
hoc eft ad rcdangulum A C B , ira B C ad 
fcgmentum in C K , deinde vt quadratum 
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AB, ad re&angulum A D B , ita B D , ad fegmentum in D L , & vt quadratum A B 
ad rcdangulum A E B , ita B E ad /cgmcntum in E M,-& vt quadrarum A B ad rcdangu- 
lum A F B , ira B F ad fegmentum in F N ; praterca vt quadratum A B ad rcdangulum-, 

A G B , ita B G ad fegmentum in G O , & vt quadratum A B ad rcdangulum A H B , ita 
B H ad fegmentum in HP,& ita deinceps. Perpunda vero extrema prardidorum Teg- 
mentorum , quorum initia funt B , C , D , &c. intclligatur duda quadam linea ; hac illa 
eft, quae ad praedidam effedionem conducit. Cum enim fit, vt quadratum AB, adre- 
dangulum A C B , ita B C ad fegmentum in C K ; erit conucrtcndo , vt rcdangulum A 
C B , ad quadratum A B , ita fegmentum in C K ad B C ; quamobrem folidum abs B C in 
rcdangulum A C B , hoc cft in quadratum B C , vna cum rcdangulo ABC, hoc eft cu- 
bus ipfius B C , vna cum folido lub A B in quadratum ciufdcm B C , aquabitur folido abs 
fegmento in C K , in cuadratum ciufdcm A B ; & cubus ex B D , vna cum folido ex A B 
in quadrarum B D , aquabitur folido abs fegmento DL in quadratum AB, & ita dein- 
ceps. Huiufmodi igitur indolis eft linea praedida vtfi ex quocunquc pundo ex.gr. Z, 
erigatur quadam perpendicularis 2 Y » occurrens linea? praedida: in pundo Y , erit quad. 

BZ,vna cum rcdang.ABZ,hoc cftrc&angulum A Z B,ad quad.AB vt Z Y ad B Z ; atq ; ade6 
folidum fadum abs BZ in rcdangulum AzB.fcu in planum, quod confiat quadraro B Z ,& 
rcdangulo A B Z , aquabitur folido Fado abs Z Y , in quadratum A B ; & fic de reliquis . 
Quamobrem fi cocfficiens longitudo fub quadratica fuerit reda AB, & in perpendicu- 
lari ereda ex pundo B , fcccturBX, aqualis reda, qua duda in quadratum A B,facit 
comparationis homogeneum , & ex pundo X agatur X Y , parallela ipfi A H , ex pundo Huiufmodi 
vero Y cadat perpendicularis Y Z , folidum fadum abs B Z in rcdangulum A Z B , feu in Hnea paral- 
planum , quod confiat quadrato B Z , & redangulo A B Z , hoc eft cubus B Z vna cum fo- le J a ‘ rKC * 1 ‘* 
lido ab ciuldem B Z quadrato in longitudinem A B , aequabitur folido abs Z Y in quadra- 
tum AB, Innotcfcit igitur ignota quantitas, ncmpeBZ, vtpoteilla, cuius cubus , vna mixta: tic- 
cum folido ab eiufdcm B Z quadrato in longitudinem A B , aequalis eft folido abs Z Y , in tetipw, m 
quadratum A B . Propofitae igitur aequationis radix erit B Z j cum cius cubus , vna cum_ P uiltt0 ^ * 
folido a quadrato ciufdcm in longitudinem A B , aequalis fit folido abs Z Y , feu B X , in_ 
quadratum ciufdcm A B dato comparationis homogcnco. 

Haec igitur eft genefis tertiae linea; ex ijs , quas adinucni , quafque Mediccas appello . 


Ad primum genus pertinentium Linearum MlDICEARVM. 

Q^V ARTA 

Pro Effectione Geometrica , cum JEquatio fuerit 
a * « g »* 1 4 - 


Q VartaMediccarum Linearum eft, quae facit ad effedidnem Geometricam Proble- 
matum , quibus fit fatis per aequationem , in qua Quadrato-quadratum afficitur 
^ adiundionc plano-plani fub latere , datoque cocfficiente folido . 

Sit igitur aquatio a* *fcb> a zz bi d t ad quam analyjis conduxit , vt ea explicata , Geofne- 
trica effeci io , dittante Porifmate , comparetur , Refolutain analogifmum , vt parcjl,fitvl 
4) JL b\ ad b\ , ita d,ada » 
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Expolita fit reda A B , cuius cubus fit 
cocfficiens folidum fublatcrale ; caquc in- 
tclligatur ad partes B , protrada in infini- 
tum , & in ipfa protrada fumantur qualcf- 
cumque partes BC, bD,BE,bF, bG, 
jbH ,&c.&ex pundisB,C,D,E,F,G, 
H , erigatur perpendiculares ,• fiat autem- 
vt cubus A B , ad folidum conflans cubo 
B C , & cubo A B , ita B C , ad fegmentum 
in C k , & vt cubus A B , ad folidum con- 
flans cubo B D , < 5 c cubo A B , itaBD, ad 
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Tegmentum in DL’> & vt cubus A B, ad folidum conftans cubo B E» & cubo A B» 
ita B E , ad fcgmcnrum in E M ; & vr cubus A B ad folidum conftans cubo B F ♦ & cubo A 
B , ita B F ad Tegmentum in F N , & vt cubus A B , ad folidum conftans cubo B G , & cubo 
A B , ita B G ad Tegmentum in G O i praeterea vt cubus A B ad folidum conftans cnbo B H 
& cubo A B , ita b H , ad Tegmentum in H P , & ita deinceps . Per punfla verd extrema», 
praedirorum Tegmentorum, quorum initia Tunt B, C , D , &c. intelligatur duda quaedam- 
linea , haec illa cft , qua: ad praediram efferionem conducit , Cum enim fit , vt cubus Ab, 
ad folidum conftans cubo B C , & cubo A B ita B C, ad Tegmentum in C k ; erit conuer- 
tendo , vt folidum conftans cubo B C , & cubo A B , ad cubum A B , ita Tegmentum in Cie, 
ad B C i quapropter plano-planum far um abs B C , in folidum conftans cubo B C , & cu- 
bo A B, hoc eft quadrato-quadratum ipfius B C , vna cum plano-plano abs B C in cubum 
A B , aquabitur plano-plano abs Tegmento in C K in cubum Ab,& quadrato-quadratum 
- ex B D , vna cum plano-plano ab eadem B D , in cubum A B , aquabitur plano-plano abs 
Tegmento inD L , in cubum A B ; & ita deinceps . Huiufinodi igitur indolis eft linea pra- 
dfota , vt fi ex quocumque punro ex. gr. Z , erigatur quadam perpendicularis Z Y , oc- 
currens pradira linea in punro Y , erit vt cubus B Z , vna cum cubo A B , ad cubum A 
B , ita Z Y , ad B z , atque adeo quadrato-quadratum B Z , vna cum plano-plano abs B Z , 
in cubum A B , aquale erit plano-plano abs Z Y , in cubum A 13 , & fic de reliquis . Qua- 
mobre fi coefficiens folidum Tublaterale fuerit cubus AB, & in perpediculari , eredta ex 
punro B , Tccctur B X , aqualis rcra , qua duda in cubum A B , facit comparationis ho- 
mogeneum , & ex puncto X agatur X Y , parallala ipfi A H , ex punro verd Y , cadat 
PncTpatal* perpendicularis Y z , plano-planum farum abs B Z , in folidum conftans cubo B Z , & 
U la Entelli- cubo A B , hoc eft quadrato- quadratum ipfius B Z , vna cum plano-plano abs B Z , in cu- 
giiur occur bum A B , aequabitur plano-plano abs Z Y , hoc eft BX , in cubum A B . InnoteTeit igitur 
iere Ime* jgnota quantitas , nempe B Z , vtpotfc illa , cuius quadrato-quadratum vna cum piano- 
< nm rt , in pl an0 a b cac ^ em B Z , in cubum A B , aequale cft plano-plano abs Z Y , hoc cft BX, in eu- 
S _ bum A B . Propofitte igitur aequationis radix eft B Z , cum eius quadrato-quadratum, vna 
cum plano-plano ab eadem in cubum A B , aequale fit plano-plano abs Z Y, Tcu BX , itu 
cubum eiufdcm A B, datocompararionis homogeneo , 

Hac igitur cft Gcncfis quarta: linea: ex ijs , quas adinueni, quafque McdiceasappcIIo. 

Aci primum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM , 

Q^VINTA .j ' 

" Pro EffeSlione Geometrica 3 ciim JEquatiofuerit 

**<%>l>**^ b* 4, 

g~\ VintaMediccarum Linearum eft, quae facit ad efferionem Geomctr icam Problc* 
C / matum, quibus fit fatis per aequationem, in qua Quadrato- quadratum afficitur 
adiunrione plano-plani fub cubo , dataque coefficiente longitudine . 

Sit icitur aquatio a*ij*ba'Z2 b) d , ad quam Jnaljfis conduxit , vt ea explicata Ceonto - 
irica effeti io , diti ante forijmate , comparetur , Refoluta in analogijmum , vtpar ejlfity vtal 
aiadbi , ita d ad a. 


Expofita fit rera A B , coefficiens lon- 
gitudo , eaque intelligatur ad partes B , 
producta in infinitum, & in ipfaprotra- 
ra fumantur qualefeumque partes BC, 
BD.BE, BF,bG,BH,&c. & ex pun- 
r is B,C,D,E,F,G,H, &c. erigantur 
perpendiculares ; Fiat autem vt cubus AB, 
ad folidum conftans cubo B C , & folido a 
quadrato eiufdcm B C , in longitudincm- 
A B , ita B C , ad Tegmentum in C K , & vt 
cubus AB, ad folidum conftans cubo 
ED, & folido a quadrato bD, in longi- 
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tudincm A B , ita B D , ad fcgincntum in DL, & vt cubus A B, ad folidum conflans 
cubo B E, , cum folido a quadrato b E, in longitudinem AB, iraBE, ad Tegmentum in 
EM; & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo bF, & folido a quadrato BF, ad lon- 
gitudinem A B , ita B F ad fegmentum in F N , & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo 
S G , vna cum folido a quadrato B G , in longitudinem Ab, ita b G ad fegmentum in G 
O ; prxterca vt cubus A B ad folidum conflans cubo B H , cum lolido a quadrato B H , in_, 
longitudinem A B , ita B H , ad fegmentum in H P , & ita deinceps . Ter punda vero ex- 
trema prxdi&orumfcgmcntorutn, quorum initia funtB,C,D, dee. intclligaturduda_. 
quxdam linea :Hxc illa cft, qua: ad prxdidtamcffediioncm conducit; Cum enim fit, ve 
cubus A B , ad folidum conflans cubo B C , & folido a quadrato B C , in longitudinem^ 
AB,itaBC, ad fegmentum in C k; erit conuertcndo vt cubus B C, vna cum folido a qua- 
drato B C , in longitudinem A B , ad cubum A B , ita fegmentum in C k , ad B C Quapro- 
pter plano-planum fa&um abs BC,in folidum conflans cubo B C,3c folido a quadrato B C, 
inllongitudinem Ab, hoceft quadrato-quadratum ipfiusBC, vna cum plano-plano ii 
cubo ciufdcm B C , in longitudinem A B , aequabitur plano-plano abs fegmento in C K , in 
cubum A B , & quadrato-quadratum ex B D , vna cum plano-plano ;i cubo B D , in longi • 
tudinem A B,xquabitur plano-plano abs fegmento ipfiusDL, incubum A B;&ita dein- 
ceps . Huiufmodi igitur indolis cft linea iam dida , vt fl ex quocumque pando ex. gr. Z , 
erigatur quxdam perpendicularis Z Y , occurrens linex prxdidx in pundo Y , erit vt cu- 
bus B Z , vna cum folido a quadrato ciufdcm B Z , in longitudinem A B , ad cubum A B , 
ita Z Y , ad B Z , atque adeo quadrato-quadratum B Z >. vna cum plano-plano a cubo B Z , 
in longitudinem A B , xquale erit plano-plano abs Z Y , in cubum A Ii , & fic de reliquis . 
Quamobrem fi coefficiens longitudo fubcubica fuerit A B , & in perpendiculari , crcda ex 
rundo B , fecetur B X , xqualis redx , qux duda in cubum A B , lacie comparationis ho- 
mogcncum, & ex pundo X agatur X Y , parallala ipfi A H , ex pundo vero Y , cadatHaiufawcK 
perpendicularis YZ, plano-planum fadumabsJkZ, iniolidum conflans cuboBZ, .& linea para I- 
folido a quadrato ciufdcm B 1 , in longitudinem A B , hoc cft quadrato quadratum ipfius le . h '«tclli- 
B Z , vna cum plano-plano a cubo eiufdem B z ,iu .longitudinem AB, xquabitur plano-j^ 
plano abs ZY, hoceft BX, incubum Ab. Innoteicit igitur ignota quantitas, ncmpc*B nIxtx 
"Z» vtpot^ illa, cuius quadrato quadratum, vna cum plano-plano a cubo eiufdem BZ,'cdptx. in 
jn longitudinem A B , xquale cft plano-plano abs Z Y , hoc cft B X, in cubum A B . Pro-? a;i;tJ ^ . 
pofitx igitur xquationis radix erit Bz, cum eius quadrato-quadratum, vna cum plano- 
plano a cubo eiufdem in longitudinem A B , xquale fit plano-plano abs Z V , fcu B X , in 
cubum eiufdem A B, dato comparationis homogeneo. 

Hxc igitur cft Genefis quintx linex ex ijs , quas adinueni, quafquc Mcdiccas appello , 
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Jid primum genus pertinentium Linearum MED1CEARVM 
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Pro EjfeSiione Geometrica , cum Aquatio fuerit 
a* 4%+ b 1 a* zz b* 4 . 
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'(^ExtaMediccarum Linearum cft, qux facit ad efferflionem Geometricam Problema : 


L.AIU y q-"' — - — * . 

^ tum, quibus fit fatis per xquationem, in qua Quadrato-quadratum afficitur adiun- 
<ftionc plano-plani fub latere , datoque coefficientc folido . 

Sit igitur s quatio 4 l =; bi d , ad quam Jnaljfis conduxit , «i /t ea explicata Geome - 

Stic a effeci to , didant e Borijmate , comparetur . Refoluta in analogijmum^ vt par ejl fit , vt ai 
qadbi iitadad^. 


Expo-’ 
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Expofira fit rcifta A B , cuius quadra- 
tum cll cocfficierrs planum fubquadrati- 
cum, caquc inrclligatur ad partes B, 
produ<fta in infinitum , & in ipfa produ- 
dta fumantur qualefcumquc partes BC, 
bD,BE,BF,bG,BH,&c. & cx pun- 
ftisB,C, D, E,F G,H, &c. erigantur 
perpendiculares ; Fiat autem vt cubus AB, 
ad foliduin conftans cubo B C, & /olido ab 
eadem B C , in quadratum Ab, ita B C , 
ad Jegmentum ipfius C K , & rurfus vt cu- 
bus AB, ad folidum conftanscuboBD, 


N 

K 
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& folido ab eadem B D , in quadratum A B , ita B D , ad fegmentum ipfius D L ; & vt cu-‘ 
bus A B , ad folidum conftans cubo B E , & folido ab eadem B E , in quadratum A B , ira 
B E , ad fegmentum ipfius E M ; & vt cubus A B , ad folidum conftans cubo B F , & folido 
ab eadem B F ; in quadratum A B , ira B F , ad fegmentum ipfius F N ; & vt cubus A B, ad 
folidum conftans cubo B G , & folido ab eadem B G , in quadratum A B , ita B G, ad feg- 



praedittoruin fegmentorum , quorum 

dmfta quadam linea : Haec illa eft, quae ad praedi&am eflfe<ftioncm conducit ; Cum enim 
Jit , vt cubus A B , ad folidum conftans cubo B C , & folido ab eadem B C , in quadratum 
A B , ita B C, ad fegmentum ipfius C K , erit conucrtendo , vt folidum conftans cubo 5, 
C, & folido ab eadem J?C, in quadratum Ai?, ad cubum A tf, hoc eft cubus i? C , vni 
, • cum folido ab eadem B C , in quadratum A B , ad cubum A J? , ira fegmentum ipfius C K» 
ad B C , &c. quapropter plano-planum fa<ftum abs B C , in folidum conftans cubo B C, 
folido ab eadem i?C, in quadratura Ai?, hoc eft quadrato-quadratum ipfius B C, vni 
.cum plano-plano a quadrato ipfius B C , in quadratum A B , aequabitur plano-plano abs 
fegmento ipfius CK , in cubum A B; & quadrato-quadratum exj?D, vna cum plano- 
plano a quadrato ciufdcm B D , in quadratum A i?, aquabitur plano-plano abs fegmento 
. ipfius D L , in cubum A B,8c ita deinceps . Huiuftnodi igitur indolis eft linea iam dicta.., 

vt li ex quocumque pun3o ex. gr. Z , erigatur quaedam perpendicularis Z Y., occurrens 
lineae praedi&ae in pumfto Y , erit vt cubus B Z , vna cum /olido ab eadem B Z , in quadra- 
tum A B, ad cubum Ab, ira ZY, ad 5 Z; atque adeo quadrato-quadratum BZ, vni 
cum plano-plano a quadrato ciufdcm i? Z, in quadratum A B, aequabitur plano plano 
,absZY, incubum Ab, &fic de reliquis. Quamobrcm fi fubquadraticum coc/ncicns 
Huiufmodi planum fuerit quadratum ipfius A B , & in perpendiculari ex pumfto fccctur^X, ae- 
Imea paral- q Ua lj s r c£iae , quae duifta in cubum A B , facit comparationis homogeneum , &cx pumfto 
V' 3 oc^ur X agatur X Y , parallela ipfi A H , cpt pumfto verb Y , cadat perpendicularis Y Z: Plano- 
^'rj' ^, c e u J planum faiftum abs B Z , in folidum conftans cubo ciufdcm 5Z,& folido ab ipfa B Z , iru 
mixtx dc- quadratum A B , hoc eft quadrato-quadratum B Z,vna cum plano plano a quadraro ciuf- 
icripix . in ^cm B L , in quadrarum A B , aequabitur plano-plano abs Z Y , hoc eft B X , in cubum Ai. 
pmi&o Y. j nnotc fcit igirur ignora quantitas nempe B z , vtpot£ illa , cuius quadrato-quadratum- , 
vna cum plano-plano a quadrato ciufdcm B Z , in quadratum A B , aequale eft plano-pla- ' 
no abs z Y , hoc eft B X , in cubum A B . Propofirae igitur aequationis radix erit B Z , cum 
cius quadrato-quadratum , vna cum plano-plano a quadrato ciufdcm in quadrarum AB , 
aequale fit plano-plano abs z Y , fcutfX, in cubum ciufdcm A J? , dato comparationis 
bomogenco . 

Haec igitur eft Gencfis fextae Lineae cx ijs , quas adinueni , quafquc Mediccas appello* 
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GEOMITRA PROMOTVS. 

Ad primum genus pertinentium Linearum Medicearvm, 




SEPTIMA 


kf 


Pro Effectione Geometrica 3 cum JE quatio fuerit 
a' /t— b*d. 


S Eptima Mcdicearum Linearum cft, qua: facit ad ctfcdioncm Geometricam Proble- 
matum, quibus fit fatis perxquationem, in qua Quadrato-cubus afficitur adiun- 
<frione plano-folidi fub latere , datoq uc cocfficientc plano-plano . 

Sit in tur Aquatio as *fcb* a zz b\ d , ad quam Analyjis conduxit , vt ea explicata , Geofne- 
trica effectio , dici ante Porifmate , comparetur . Refoluta in analogifmum , vt par ejl , fit vt 
a* Jj+ b>, ad b' ,itad , ad a . 
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. • Expofita fit reda A B , cuius quadra- 
to-quadratum fir coefficicns plano-pla- 
rum fublatcralcjcaquc intclligatur ad par- 
tes B, protrada in infinitum , & in ipfa— 
protrada fumantur qualefeumque partes 
BC,bD,bE, bF, bG, bH, &c. & cx 
pundis B , C , D, E, F, G ,H, &c.erigantur 
perpendiculares ; fiat autem refolutio qua- 
drato quadratorum in fimplices longitu- 
dines, vt fuo loco tradidimus, fecundum 
pofitam quantitatem . Quadraro-quadra- g 
tum A B , refolutum fit in longitudinem a. , 

& quadrato-quadratum cx B C , refolutum fit in longitudinem /3 , & quadrato-quadratum 
B D , refolutum fit in longitudinem y, quadrato-quadratum B E, in longitudinem S, qua- 
^raro-quadratum B F , inlongitudincm«quadrato-quadratumP,G, in longitudinem^, 
quadrato-quadratum B H,in longitudinem » , & fic deinceps . Dcind* cx his duabus «, <5c 
fiatju , mox vero fiat , vt « , ad^u , ita B C , ad fegmentum ipfius C k , & ita deinceps. 
Pcrpunda verb extrema pnxdidorum fegmentorura , quorum initia funt B , C , D , &c. 
intclligatur d uda quccdam linea ; Htecillacft, quaradprardidamcffcdioncm conducit; 
Ciun enim fit , vt B C , ad fegmentum ipfius C K , ita « , ad ; ergo conucrtendo erit vt /a 
ad a , , ita fegmentum ipfius C K , ad B C , quapropter plano-fojidum fadum abs /3 fcu B C, 
in plano planum conflans a feu quadrato-quadrato AB, & /3 fcu quadraro-quadrato B C 
hoc cft quadrato-cubus ipfius BC, vna cum plano-folido ab eadem BC, in quadrato- 
quadratum ipfius A B , tequabitur plano-folido abs fcgtncnto ipfius CK, in quadrato- 
quadratum ciufdcm A B ; & quadrato-cubus cx B D , vna cum plano-folido ab cadent- 
B D , in quadrato-quadratum ipfius A B , a:quabitur plano-folido abs fegmento ipfius D 
L in quadrato-quadratum eiufdem A B , & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis cfl li- 
nea prxdida vtfi ex quocunquc pundo cx.gr. Z, erigatur quaedapi perpendicularis z 
Y , occurrens linea' iam dfota in pundo Y, erit vt quadrato- quadratum Bz, vna cum qua- 
drato-quadrato A B , ad quadrato-quadratum A B , ita Z Y ad B Z ; atque adeo quadrato- 
cubus B Z , vna cum plano-folido ab eadem B Z , in quadrato-quadratum A B , xquabi- 
tur plano-folido abs Z Y , in quadrato-quadratum A B ; & fic de reliquis ,- Quamobrcm fi 


coefficicns plano-planum fublatcrale fiicrit quadrato-quadratum ipfius AB, & in per- 
pendiculari crcda cx pundo B,fecetur BX,a:qualis reda:, qua: duda in quadrato-quadra- Hl,l 'ufniodi 


tum ipfius A B , facit comparationis homogeneum , & cx pundo X , agatur X Y , parallela ! il j ca . P 3 "!" 
ipfi A H , cx pundo Y , cadat perpendicularis Y Z.plano-ibltdum fadum abs B Z,in plano- i*tl r ,n ” 1 . 11 " 
planum conftans quadrato-quadrato ipfius B Z , & quadrato-quadrato ipfius A B , hoc cft rere 


quadrato-cubus ipfius B Z,vna cum plano-folido ab eadem B Z , in quadrato-quadratum., mixtx de' 
AB, aquabitur plano-folido absZ Y, hoccftBX, in quadrato-quadratum AB. Inno- ,cri P t,e » 
tefeit igitur ignota quantitas , nempe Bz, ytpoteilla, cuius quadrato-cubus , vnacum pun!Uo Y * 

C 2 plano- ' 
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plano-foh\3o ab eadem in quadrato-quadratum A B , xquarur plano-folido abs 7 Y , hoc 
cflBX, in quadrato-quadratum A B . Propofirx igitur xquationis radix erit B Z ; cunu 
cius quadrato-cubus, vna cum plano folido abeadem-in quadrato-quadratum A E, ae- 
qualis fit plano-folido abs Z Y , fcu B X , in quadrato-quadratum eiuldcm A B dato com- 
parationis homogenco. 

Bxc igitur efl genefis Septima? lipept px ijs , quas adjnucni f quafquc Mcdiccas appello , 
M primum genus pertinentium Linearum MeDICEARVM , 

OCTAVA 

Pro Ejfeclione Geometrica 3 cum jEcjuatio fuerit 
fi' a 1 ^ b* d x f 

O Ctaua Mcdiccarum Linearum efl , qux facit ad cffc&ionem Ccomctricam Proble* 
iharum , quibus fit fatis per xquationem , in qua Quadrato-cubus allicitur adiun- 
ftionc plano-foljdifub quadrato, datoque coefficiente folido . 

Sit igitur aquatio af ►J* bi a 1 ~ bi d,ad quam Analyfts conduxit , vt ea explicata G e orne- 
trica EfJcttiOi dttf ante Porifmate, comparetur . lic/oluta tn Analogi fmum , vtparcjl', fit vt 
b , ad bi , ttx d l ad a ^ . 

Expolita fit reCta A B, cuius cubus fit 
cocfficicns folidum fub quadraticum ; ca- 
que intelligatur ad partes B , protrafta in 
infinitum ,• & in ipfa protracta fumantur 
qualcfcumque partes BC, BD, BE,B 
F, BC., BH, &c. & ex pun&is 13, C, 

1) , E , F , G , H , &c. erigantur perpendi- 
culares ; Fiat autem vt cubus A B , ad fo- 
lidum conflans cuboBC &cubo AB, 
ita quadratum BC, ad quadratum fcg- 
menri ipfius C K ; & vt cubus A B , ad io- 
lidum conflans cuboBD, & cubo AB, 
it.l quadratum B D , ad quadratum fegmenti ipfius D L ; & vt cubus A B ,ad folidum con- 
lians cubo B E , & cubo A B , ita quadratum B E , ad quadrarum fegmenti ipfius E M ; &c 
vt cubus AB, ad folidum conflans cubo BF, & cubo AB, ira quadratum BF, ad qua-* 
dratum fc gtncnti ipfius F N ; & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B G , & cubo J\ 
B , ita quadratum B G , ad quadratum fegmenti ipfius G O i & vt cubus A B , ad folidui--* 
conflans' cubo i H , & cubo A B , ita quadratum B H , ad quadratum fegmenti ipfius H P * 
& ita dcinccps.Per punCla vero extrema prxdidlorum fegmentorum quorum initia funt B t 
C,D»&c.inteUigatur du<fta quxdam linea,Hxc illa efl, qux ad prxdi<ftam cffetfioncm con- 
ducit ■> Cum enim fit , vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B C, Sc cubo A B , ita qua*' 
dratum BC, ad quadratum fegmenti ipfius C K ; critconucrtcndo , vt folidum conflans 
cubo B C , & cubo A B , hoc efl cubus B C , vna cum cubo A B , ad cubum A B , ita qua* 
dratum fegmenti ipfius C K , ad quadratum B C : Quapropter plano-folidum fadlurn .-i 
quadrato i C , in folidum conflans cubo B C , & cubo A B ,• hoc cit quadrato-cubus ipfius 
li C , vna cum plano-folido a quadrato eiufdcm B C , in cubum A B , xquubirur plano- fo- 
lido a quadrato fegmenti ipfius C K , in cubum ciufdem A B : & quadrato-cubus ex B D , 
vna cum plano-folido a quadrato eiufdcm BD, incubum A B, xquabirur plano-folido 
abs quadrato fegmenti ipfius DL, in cubum AB, & ira deinceps. Huiulmodi igitur 
indolis cft linea prxdidlajvt fi cx quocumque pundto, exempli gratia Z, erigatur qux- 
dam perpendicularis Z Y , occurrens iam didx linex in puncto Y , erit vt cubus B Z , vnxi 
cum cubo A B , ad cubum A B , ita quadratum Z Y , ad quadratum B Z ; atque adeo qua- 
drato-cubus B Z , vna cum plano-folido a quadrato eiufdcm B Z , in cubum A B , xquabi- 
;pr plano-folido abs quadrato Z Y > in cubum AB, & fic dc reliquis > Quatnobrcin ii (ub« 

qiu- 
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quadraticam cocfficicns . folidum fuerit cubus ipfius AB, <5c in perpendiculari ex pumfto 
B, fcccrur B X aequalis redtr cuius quadratum dudtum in cubum A B , facit comparatio- 
nis homogencum > & cx pundlo X agatur X Y , parallela ipfi A H ,• ex pun<fto vero Y , ca- 
dat perpendicularis YZ, plano-folidum fadtum abs quadrato BZ, in folidum conflans 
cubo B Z , & cubo A B , hoc eft quadrato-cubus ipfius B Z , vna cum plano folido a qua- 
dratociufdcm BZ, in cubum AB, aquabitur plano-folido abs quadrato Z Y, hocefl 
quadrato B X , in cubum A B ; Innotcfcit igitur ignora quantitas , nempe B Z , vtpotc illa, 
cuius quadrato-cubus , vna cum plano-folido a quadraro ciufdern B Z , in cubum A B, ae- 
quatur plano-folido abs quadrato Z Y , hoc eft quadrato B X , in cubum A B . Propofita: 
igitur aequationis radix erit B Z,cum cius quadrato-cubus , vna cum plano-folido a qua- 
draro ciufdcm in cubum A B , aequalis fit plano-folido abs quadrato Z Y, feu quadrato B 
X j in cubum ciufdcm A B , dato comparationis homogeneo . 

Haec igitur eft Genefis Ottauae Lineae ex ijs, quas adinucni , quafquc Mediccas appello , 

Ad primum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 

Si-J -' ■( ‘ * 

NONA 

Pro effeciione Geometrica , cum /Equatio fuerit 

b'd l . 
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N Ona Mediccarum Linea ad Geometricam cffe&ioncm conducit Problematum i qui- 
bus fit fatis per aequationem, in qua Quadrato-cubus -afficitur adiundionc plano- 
Jolidi fub cubo , datoque coefficiente plano . 

Sit igitur aquatio a i ^+b'- a' zz b d ' , ad quam Analyfjs conduxit , vt ea explicata Geome- 
trica effeSfio di tt ante rorifmate comparetur . Re fo luta in an alogi fmttm , vt pdr cjl , fit vt a i -J 
b-a,adb ,itad l addi. 

Expolita fit reda A B , cuius quadra- 
tum fir cocfficicns planum , fubcubicunL. 
caque intclligarur ad partes B ;in infinitum 
procrada , & in ipfa produda fumantur 
qualefeumque partes B C , BD, BE, B 
K, B G , B H , &c. & cx pundis B , C , D , 

E,F, G., H, &c. erigantur perpendicu- 
lares ; Fiat autem vt cubus AB, ad foli- 
dum conflans cubo B C , & folido abs B C, 
in quadratum A B , ita quadratum B C , ad 
quadratum fegmenti ipfius CK; & vt cu- 
bus A B , ad folidum conflans cubo B D , 

& folido abs B D , in quadratum A B , ira quadratum B D , ad quadratum fcgmcnri ip- 
fius D L ; Deinde vt cubus B E , ad folidum conflans cubo b E , & lolido abs B E , in qua- 
dratum AB, ita quadratum BE, ad quadratum fegmenti ipfius EM; &vt cubus Ab» 
ad folidum conflans cubo B F ,& folido abs B F, in quadratum A B, ici quadratum B F , ad* 
quadratum iegmenti ipfius F N ; & vt cubus A B , ad folidum conflans cubo B G , & fo- 
1 jdo abs B G , in quadratum A B, ita quadratum B G, ad quadratum fegmenti ipfius G O, 
& vt cubus a B , ad folidum conflans cubo B H , & folido abs B H , in quadrarum A B, ita 
quadratum B H , ad quadratum fcgmcnriipfiusHPj &ita deinceps. Per pundlavero 
extrema psaedictorum Icgmentorum, quorum initia funt B , C , D , &c. intelligatur du&a 
quaedam linea, haec illa cfl, qua: ad cflc&ionem praedi&am conducit; Cum enim fit vc 
cubus A B , ad folidum conflans cubo B C , & folido abs B C , in quadratum A B, ita qua- 
drarum B C,ad quad. fegmenti ipfius C Kjcrit conuertendo,vt folidum conflans cubo B C , 
& lolido abs B C, in quadratum A B , ad cubum AB, ita quadratum fegmenti ipfius C 
K , ad quadratum B C ; quamobrem plano-folidum abs B C,quadraro in folidum conflans 
cubo B C, 3c folidq^ibs jj C , in quadrarum A B , hoc eft quadrato-cubus ipfius B C , vna 
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Clim plano-folido abs cubo B C , in quadratum A B , aequabitur plano-folido abs quadral 
to fegmenti' ipfius C K > in cubum AB ; & quadrato-cunus abs B D , vna cum plano-folu 
do eiufdcm B D , cubi in quadratum A B , arquabitur plano-folido ex quadrato fegmenti 
ipfius D L , in cubum A B , & ita deinceps , Huiufmodi igitur indolis cft Linea pracdi&a.. 
vt fi ex quocumque punfto ex. gr. Z, erigatur quaedam perpendicularis Z Y , occurrens li- 
nea’ iam di&a: in puntto Y , quadrato-cubus Ii Z , vna cum plano-folido ex cubo B Z, in_» 
quadratum A B , fit aqualis plano-folido abs quadrato Z Y , in cubum AB, & fiede reli- 
quis . Quamobrem fi cocfficicns planum fubcubicum fuerit quadratum rc£ta: A B , & inJ; 
perpendiculari eredta ex pundto B , fecetur B X , tcqualis ei , cuius quadratum dudlum iai 
cubum ipfius A B , facit comparationis homogeneum , & ex pundto X agatur X Y , paral- 
lela ipfi A H , expundto vero Y, cadat perpendicularis YZ; plano-folidum fadtumabs 
quadrato B Z , in folidum conflans cubo B Z , & folido ab eadem B Z , in quadratum AB, 
hoc cft quadrato-cubus ipfius B Z , vna cum plano-folido ab eiufdcm B Z , cubo , in qua- 
dratum A B, aequabitur plano-folido abs quadratoZY, in cubum AB. Innotefeit igi- 
tur ignora quantitas , nempe B Z , vtpotd- illa , cuius quadraro cubus , vna cum plano-fo- 
lido ab eiufdcm B Z cubo , in quadratum A B , aequalis eft plano-folido abs Z Y , hoc eft 
B X , quadraro , in cubum ipfius A B . Propofita: igitur aquationis radix erit B Z , cumu 
eius quadrato-cubus , vna cum plano-folido ab eiufdcm cubo in quadratum A B , aequalis 
fit plano-folido ex Z Y , hoccftBX, quadrato, incubum AB, dato comparationis ho- 


inogenco . 


Ha-c igitur cft Genefis nonae Lineae ex ijs , quas adinucni , quafque Mcdiccas appello , 
Adprimum genus pertinentium Linearum MedicearvM . 

A 

DECIMA 


Pro Ejfcciione G eometrica y cum dEtjuatio fuerit 


D Ecima Linearum Mcdiccarum eft , qua: facit ad effedtionem Geometricam Proble- 
matum, quibus fit fatis per a.’quationem,in qua Quadrato-cubus afficitur adiunftio-» 
ne plano- folidi fub quadrato-quadrato , dataque cocfficiente longitudine . 

Sit igitur Aquatio a' b a^ ~ b d,ad quam analyfis conduxit , vt ea explicata , Ceome- 
trica effeti io , dttt ante Torifmate , comparetur , Refolutain analogijmum , vtpar eft , fit vt 
a * * b a' ad b ' , ita d t ada . 


Expolita fit rc<fta A B , qux fit cocf- 
ficicns longitudo fubquadrato-quadratica, 
caque intelligatur in infinitum ad panes B, 
protra&a , & in hac ipfa protra&a fuman- 
tur qualelcunque partes B C , B D , B 
E, B F , B G , BH , &c.&ex pundtisB, 
C , D , E , F , G , H, &c. erigantur perpen- 
diculares , Deinde quadrato-quadratum- 
ipfius A B , refoluatur in longitudinem a , 
mox vero quadrato-quadratum B C , re- 
foluatur in longitudinem /3 , & plano-pla- 
num fub cubo B C, & longitudine A B, re 
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foluatur in longitudinem y ; item quadrato-quadratum BD, in longitudinem d'; &pla« 
nq-planum fub B D , cubo , , & longitudine A B , in longitudinem t , & fic de reliquis ; vt 
autem <* ad /3 , plus y , ita fiat B C ,jad fegmentum ipfius C K & vt a , ad S , plus « , ita fiae 
B D , ad fegmentum ipfius D L , & ita deinceps . Per pundta veroextrema pra:didtoruin 
fegmentorum , quorum initia funt B , C,D, &c. intelligatur dudta quatdam linea > hx*c 
illa eft , quae ad praedi&am effedtionem conducit > Cinn enim fit , vt a ad /3 plus y , ita 
JJC, adfcgmcBtum ipfius C K , erit conucrtcndo vt /3 plus 7 ad a, hoc cft quadrato- 
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«quadratum B C , plus plano-plano a cubo ciufdem B C , in longitudinem A B , ad qua- 
draro-quadratum A B, ira tegmentum ipfius C K, adBC; cricob id plano- fol id umJ 
tettum abs B C , in plano planum conflans quadraro- quadraro B C , & plano plano ex 
cubo B C , in longitudinem A B , hoc cft quadrato-cubus iplius B C, plus plano-folido 
abs quadraro-quadrato B C, in longitudinem A B , aqualisplano-iblido abs fegmento ip- 
fjus C K , in quadrato-quadratum A B s & quadrato-cubus BD, vnacum plano-folido 
a quadraro-quadrato ciufdem BD, in longitudinem AB, aquabitur plano-iolido abs 
fegmento ipfius D L , in quadrato-quadratum A B ; & ita deinceps . Huiufmodi' igitur in- 
dolis cft linea praedica , vt fl ex quocunque puntto,cx. gr. Z , erigatur quadam perpendi- 
cularis Z Y , occurrens praditta linea? in punttoY, erit vt quadrato-quadratum BZ, 
vna cum plano-plano abs cubo B Z , in longitudinem A B , ad quadrato-quadratum AB, 
ataZY , ad B 2 ; atque adeo quadrato-cubus cxBZ, vnacum plano-folido exquadra- 
to-quadrato B Z , in longitudinem A B, aequabitur plano-folido abs Z Y , feu B X , in qua- 
drato-quadrarum A B , &fic de reliquis. Quamobrem ficocfficicns longitudo fubqua- 
drato-quadratica fuerit A B, & in perpendiculari ex punttoB, fccerurBX» aqualis re- 
dtx , qua d u<fta in quadrato-quadratum A B facit comparationis homogeneum; &cxpun- 
ttoX agatur XY, parallela ipfl AH, ex puntto autem Y, cadat perpendicularis Y Z , Huiufmodi 
plano-folidum fattum abs B Z , in plano-planuin conflansquadrato-ejuadrato b Z , & pia- ij nea p ara [. 
no-plano abs cubo B Z , in longitudinem A B , hoc cft quadrato-cubus ipfius b Z , vna lela intelli- 
cum plano-folido absquadrato-quadrato eiufdem b Z, in longitudinem A B , aquabitur fi' tur ° ccur 
plano-folido abs Z Y , hoc cft B X , in quadrato-quadratum A B . Innotefeit igitur igno; “ r * ta . 
ra quantitas, nemp^BZ, vtpotcilla, cuius quadrato-cubus , vna cum plano-folido abs " c ’npf x , , C Q 
quadrato-quadratoeiufdcm B Z , in longitudinem A B , aquatur plano-folido abs Z Y , punAo Y . 
feu B X , m quadrato-quadratum A B . Propofita igitur aquationis f.^dix cft B Z , &c. 

Haec igitur cft Genefis decima Linea ex ijs,quas adinucni, quafquc Mcdiccas appello . 

Secundum Genus Linearum MedicearyM , (grad huiufmodi genus pertinentium , 

* * • • » 1 f *>•- • 

PRIMA 


Pro Effeftione Geometrica , cum JEquatio fuerit 'T 

a x a ~ C. 

D Ecima prima Linearum Mcdiccarum cft, qua facit ad effettionem Geometricam., 
Problematum , quibus fit fatis per aquationem in qua quadratum afficitur multa- 
plani fublatcrc, dataque coefficicnrc longitudine ; Etfi autem idem circuli beneficio con- 
fequi licet , ob eam tamen , quam attulimus caufam de prima di/lercntes linea placet hanc 
pariter adfcifccre . 

Sit igitur Aquatio * l --bazz z> , ad quam Analyfis conduxit , vt ea explicata Geometrica 
tjfeclio di liante Pori/mate , comparetur . Refoluta in analogifmum , vt par cft fit , vta — b ad 
z> > ita z ad a . 

Expofita fit retta A B , eoelficiens lon- K L M N o P 

gitudo ,& in hac ad partes B , in infinitum 
protratta accepta fint qualclcumque par- • » i 
tes B C , B D , B E , B F , B G , BH, &c. & 
ira deinceps. Ex punttis vero B,C, D,E,F, • « * ; 

G,H, perpendicularibus erettis, fiat vt A - ' : ! 

C,ad fegmentum ipfius Ck, itapradittum ~ 
fegmentum ciufdem C K , ad B C , &vtA ; 

D , ad fegmentum ipfius D L, ita hoc idem 
fegmentum ad B D, & vt A E , ad fegmen- 

4um ipfius E M , ita hoc idem fegmentum-. ^ 

ad B E , & vt A F , ad fegmentum ipfius F 
N , ita hoc idem fegmentum ad F B , & vt A G , ad fegmentum ipfius G O ; ita hoc idem^ 
® ad B G , & yt A H > ad fegmentum ipfius H P , ita hoc idem fegmentum ad B 

• N, & 


Y 

n 
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Jsj , & ita dcinCeps . Per pundta vero extrema prxdi<ftorum fegmentoriim , quorum initia 
funt B , C , D , &c. inrclligatur dtffta quxdam linea , hxc illa eft , qua: ad praediatam effe- 
aionem conducit; Cum enim fievt AC, ad Tegmentum ipfius CK, ita hoc idem Teg- 
mentum ad C B , & vt A D , ad fegmentum ipfius D L , ita hoc idem Tegmentum ad D B , 
&fic de reliquis , re&angulum A C B , xquabitur quadraro Tegmenti ipfius CK,&rc- 
ftangulum A D B , xquabitur quadrato Tegmenti ipfiusDL, &c.Scd rc&anguIumAC 
p , eft squale quadrato A C , minus rc&angulo C A B ; ergo quadratum A C , minus rc- 
ftangiilo C A B , aequabitur quadrato Tegmenti ipfius C K , & quadratum A D , minus re- 
dlangulo D A B, aquabitur quadrato Tegmenti ipfius D L,& ira dcinceps.Huiufinodi igitur 
Indolis eft linea prxdi<fta,vt fi ex quocumq; pundto ex gr. Z,perpendicularis quadam cri- 
satur ZY, occurrens lines iamdidtx in pun&o Y, quadratum AZ, minus rcdanguloZ 
A B , squale fit quadrato Z Y . Quamobrem fi cocfficicns longitudo fuerit A B , & in per- 
pendiculari crc&a ex pundo B Tccctur B X , squalis redx , qux poflit comparationis ho- 
mogeneum , & ex pundo X agatur X Y , parallela ipfi A H , occurrens lines iam didx in 
pundo Y , ex pundo vero Y , cadat perpendicularis TZ , quadratum A Z, minus redan- 
gulo Z A B , squabirur quadrato Z r , Tcu B X . Innotefeit igitur ignota quantitas, nem- 
pe A Z , vtpote illa , cuius quadrarum minus rcdangulo fub eadem , dataque coefficicnter 
longitudine A B , squale eft quadrato B X , dato comparationis bomoscncQ . Propofit* 
igitur squarionis radix eft B z , &c. 

Hsc itaque eft Genefis Lines DecimxPrimx ex ijs, quas adinueni, quafquc Medi* 
ceas appello/, 

i ^ t 

A d Secundum genus pertinentium Linearum Medice aRVM, 


.o i 


IV>\\ 


' 


S E C V N D A 

Pro EffeCtione Geometrica , cum K. quatio fuerit 
a’ — b x d% 


WH* 


klmnop 




D Ecima Tecunda Uncarum Mcdiccarum eft , qus facit ad effedionem Geometricam 
Problematum ,' quibus fit Tatis per squationem, in qua cubus multa mulca folidi TuU 
late re , datoque coefficicntc plano . 

Sit igitur aquatio a • —b-a~ b~ d, ad quam An aly fis conduxit , vteaexplicataCeom e- 
■ trica effeti to diti ante Porifmate comparetur t Refoluta in analogifmum , vt par eft, fty / **■ — 

b' adb * , ita d ad a. 

Expofirn fit reda A B , cuius quadra- 
tum fit coefficicns planum Tublatcralc, & 
in ea ad partes B , in infinitum protrada_, 

Tumantur qualefetimque partes B C , B D , 

B E , B F , bGj bH, &c. & ex pundis B , 

C,D,E,F,G,H, &c. erigantur per- 
pendiculares ; Fiat autem vt quadratum.* 

A B , ad cxccfiinn , quo idem quadratum^ 

Tuperatur a quadrato A C , ita A C , ad 

legmenrum ipfius C K , & vt quadratum/ 

AB, adexccflum, quo idem quadratum A BZCDEFGH 

Tuperatur a quadrato A D , ita fiat A D , ad Tegmentum ipfius D L ; & vt quadratum AB, 
ad exceftum , quo idem quadratum A B , Tuperatur a quadrato A E , ita fiat A E , ad Tcg* 
mentum ipfius E M ; & vt quadratum A B , ad exceftum , quo idem quadratum Tuperatur 
a quadrato A F , ita A F , ad Tegmentum ipfius F N ; & vt quadratum A B , ad exceftum-,, 
quo idem quadratum Tuperatur a quadrato A G , ita A G , ad Tegmentum ipfius G O ; & 
vt quadratum A B , ad exceftum , quo idem quadratura Tuperatur a quadrato A H , ita A 
■ H , ad Tegmentum ipfius H P , & ita deinceps . Per pun&a vero extrema prxdittorum». 
Tegmentorum, quorum initia Tunt B, C,D , E , &c. intclligatur du&a quxdam Linea, hsc 

illa 




/ntwinft 
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illa eft , qux ad prxdidam eiFcdionem conducit ; Cum enim fit , vt quadratum A B , ad 
cxccfliim , quo idem quadratum fuperatur a quadraro A C , ita A C ad Tegmentum ipfius 
C K ; erit conuerrcndo , vt quadratum A C , minus quadrato A B , ad quadratum A B , 
ita Tegmentum ipfius CK, ad AC: quamodrem Tolidum Tub AC, in quadratum AC, 
minus quadrato A B hoc eft cubus ex A C , minus lolido ab eadem A C , in quadratura- 
AB, xquabitur Tolido abs Tegmento ipfius CK, in quadratum AB: & cubus ex AD, 
minus Tolido ab eadem AD, in quadratum AB, aquabitur Tolido abs legmento ipfius 1 
BL, in idem quadratum A B , & ita deinceps. HuiuTmodi igiturindoliscftlincaprx- 
dida;vt fi ex quocumque pundo, exempli gratia Z, erigatur quaedam perpendicula- 
ris Z Y , occurrens iam dictae linea: in pundoY, quadratum A Z, minus quadrato AJB, 
ad quadratum A B , habeat rationem , vt Z Y , ad A Z ; atque adeo Tolidum fadum abs 
A 7 . , in planum , quo quadratum A B , Tuperatur a quadrato A Z , hoc cftcubus ex A Z, 
minus Tolido ex A Z , in quadratum A B , xquabitur Tolido fado abs Z Y , in quadratum-. 

A B , & fic de reliquis ; Quamobrem fi codficicns planum fuerit quadrarum reda: A B , Se 
in perpendiculari crcda ex pundoB, TcceturBX, qux duda in quadratum Ab, facit 
comparationis homogeneum i & ex pundo X agatur X Y , parallela ipfiAH, occurrens 
lincxiamdidx in pundoY, ex pundo vero Y, cadat perpendicularis YZ, Tolidum fa- gi:ur occur 
dium abs A Z , in planum , quo quadratum A B , Tuperatur a quadrato A Z , hoc eft eu- «re line* 
bus A Z , minus Tolido ab eadem A Z , in quadratum A B , aequabitur Tolido abs Z Y , irv 
quadratum AB. Innorefeit igitur ignora quantitas , nempe AZ, vtporcilla, cuius eu- y ^ 
bus multatus Tolido ab eadem A Z , in quadratum A B, xqualis eft Tolido abs Z Y , in qua- 
dratum A B . Propofitx igitur xquationis radix eft A Z,ciim cius cubus ikc. 

Hxc igitur eft Genefis Decimx fccundx Linex ex ijs , quas adinueni , quaTque Medi- 
igeas appello 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 

tertia 

. V'-' t 

Pro effectione Geometrica , cum Manatio fuerit 
a* — ba l ~ b 1 d. 




KLMNOP 


D Ecima tertia Linearum Mcdiccarum eft, qux Tacir ad effedionem Geometricam-. 

Problematum , quibus fit fatis per xquationem , in qua Cubus afficitur multa Tolidi 
Tub quadraro , dataque cocfficicntc longitudine . 

Sit igitur Aquatio 4 i — b a 1 — Ind* ad qu.iru Analyjts conduxit , vt ea explicata Geome- 
trica cfjcttio dt et ante Porifmate comparetur . Refoluta in analogifmum , vt par cjl- > fitvta x ~ 
b a , adb x , iti d ad a . 

Expofita fit reda A B, cocfficicns lon- , 
gitudo Tubquadratica , & in ea ad partes B, 
pjotrada in infinitum fumantur qualcf- vV 
cumque partes BC,BD,bE, BF, b # 

G, BH , &c. & ex pundisB , C, D,E, 
f,G,H, &c. erigantur perpendicula- t 

res ; Fiat vero vt quadratum AB, ad ex- 
certum, quo redangulum C A B, Tuperatur 
3 quadrato A C , ita A C , ad Tegmentum-. 
ipiiusCKj & vt quadratum AB, adex- 

ceflum , quo redangulum D A B , Tupera- A 

1 tur a quadrato A D , ita A D , ad Tegmen- 
tum ipfius D L ; & vt quadratum A B , ad cxccflum , quo redangulum E A B , Tuperatur 
a quadrato A E , ita A E , ad Tegmentum ipfius E M ; & vt quadratum A B , ad cxcefllun 
quo redangulum F A B Tuperatur a quadraro A F , ita A F ,ad Tegmentum ipfius FN j & 
Vt quadratum A B , ad cxccfium , quo redangulum G A B , Tuperatur a quadrato A G , 

D ita 


Y 
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imaC, ad tegmentum ipfius G0, &vt quadratum Ab, adcxccffiim, quoreflansud 
Ium H A , fuperatur a quadraro A H , ira A H , ad fegmentum ipfius H P , & ira dcin- 
ceps . Per puntf a vci 6 extrema priditforum fegmentorum quorum initia funt' B , C , D 
&c. mrelligatur dufta quidam linea ; Hic illa eft , qui ad prididam effe&ionem condu- 
cir ; Cum enim fit vt quadrarum A B , ad excclTum , quo re&angulum C A B , f u perarui 
quadrato AC, ita AC, ad fcgmcnrum ipfius C K i erit conuerrcndo , vrcxccflus, quo 

*Ck idTr ^’ fu P crar rc ^ an § u,um c A B , ad quadrarum A B , ita fegmentum ipfius 
ul A r r, C * & fic i C rc,lc j u ' s Jquamobrem folidum abs A C , in exceflum , quo quadra- 
H h ’ r? trCa r n8U h mC ? AB ; b ° c S ft in q uad ^um AC, minus reftangulo C 
U r 'n? u U ^ US ,priUS A 9 * m,nus ^ ol,do A B » quadrarum eiufdcm A C , xqua- 
bi ur fol idc . abs fe gmento ipfius C K . in quadratum ipfius A B , & cubus ex A D , minus 

‘‘ ,° f “ b A ? ’ r i n qU ? d £ lt “ m . 'P^? A D » aquabitur folido abs fcgmcnro ipfius D L , ia 
quadratum ciufdem A D , & ira deinceps . Huiufmodi igitur Indolis eft Linea prididhl 
vt fi ex quocumque punfto ex. gr. Z , erigatur quidam perpendicularis z Y , occurrens li’ 

AB 'Trifer* 0 T ’ A z * minus ^angulo z A B , ad quadratum. 

A B , vt 2 r , ad a z ; atque adeo folidum fatf um abs A Z , in cxcc/Tum , quo quadratum 

A ^ ^'P^l • rc <^3nguh.m zAB, hoc eft cubus A Z , minus folido A b, in quadratum 

fitoeSrnc! f ° f 0 ab f ZTii r <l uadrat «m’A B , & fic de reliquis . Q?.amobrem 
?ro R fi.rrr r y ^ ( ubt l uadrat,ca ^rit rc^a A B, & in perpendiculari ereda ex pun- 

tto B kectur b X , iqualis redi , qui dudam quadratum Afi, facit comparationis lio- 
rnogeneum , & ex punito X agatur Xr, parallela ipfi AH, occinens 
punao r , ex punito vero T , cadat perpendicularis Y 7 . , folidum abs A z , in ™ cdTum 
quo quadratum A z , fuperat rcftangulum Z AB, hoc eft cubus ex A z, minus SfdoTb 
ciufdem A z , quadrato , in longitudinem A B , aquabitur folido abs z T , quadratum A 

ab ctaHcm* ?z S ™r g ?-' T""" vtpoteilla.cuiuscubus.minuXdo 
at> ciuldcm ^ z , quadraro in longitudinem AB, iqualis eft folido abs Z Y • inauadra 
rum ^ B s Propofiri igitur iqu.tionis radix erit ^ 2, cum cius cubus & c ' * 

CC £$Z DCC ‘ mX ‘ mi * Li " n ** *’ ^ Uas Sinuem , qualque Medi- 

Ad fecundum genus pertinentium Lineurum Medicearvm, 

CLV A R T A 

{? ‘ : 

•* Ero Effeti iotic Geometrica. > cum JE^uatio fuerit 

4 4 — b i a ^ h d . 

Medicearum_ linearum eft , qui facit ad effedionem Geometricam 
Problematum , quibus fit fatis per iquationem , in qua Quadrato-quadratum a£ 
ncirur multa plano-plani fub latere, datoque cocfficicntc folido. 

trica ' h ' d '* d A »*hf l * condaxtt , vtea explicata Ceome - 
™ i fudi, Vtperejl: fitvt 
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Expofita f t reda A B , cuius cubus fit 
cocfficic ns folidum fublatcralc , & in ca ad 
ad partes B, in infinitum ; protrada fuman- 
tur qualefeumque partes B C , B D , BE, 
b F , B G , B H , &c. & ex pandis B , C, 
D , E , F , G , H , &c. erigantur perpen- 
dicularcs; Fiat autem vt cubus AB, ad 
cxccfiuoi , quo cubus idem fuperatur i 
cubo A C, ita^C. ad fegmentum ipfius 
CK, &vtcubus^B, ad excefium, quo 
cubus idem fuperatur a cubo AD , ira AD, 
fegmentum ipfius D L ; & vt cubus A B , 
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ad excefium , quo idem cubus fuperatur a cubo A F. , ira A E,, ad fegmentum ipfius E M , 

Se vt cubus A B , ad exccffum cjuo idem cubus fuperatur a cubo a F , ita A F , ad fegmen- 
ctim ipfius F N ; & vt ctibus A B , ad excefium , quo idem cubus fuperatur a cubo A G , 
ita A G , ad fegmentum ipfius G O , & vt cubus A R, ad excefium, quo idem cubus fupe- 
ratur a cubo A H , ita sl H , ad fegment um ipfius H P ; & ita deinceps . Per punda vero 
extrema praeditiorum fegmentorum , quorum initia funt B , C , D , &c.intci)igatur duda 
ejuaedam linea , haec illa cft, qus ad praedidamcficdioncm conducit; Ciim enim fit vt 
cubus A B , ad excefium , quo idem cubus fuperatur a cubo a C , ita A C , ad fegmentum 
ipfius CKjcritconucrccndo, vtluiiufmodi cxccflus,quofciliccr cubus AC, fuperat cu- 
bum AB, ad cubum AB, ita fegmcnrum ipfius CK, ad AC; quapropter plano-pJa- 
num fadum abs A C , in folidum , quod eft cxcefliis , quo cubus A C , fuperat cubum A B, 
hoc eiiquadrato-quadratum ipfius AC, minus plano-plano < x A C , in cubum Ab, ae- 
quabitur plano plano ab fegmento ipfius C K , in cubum A B , & quadrato-quadratum 
ex A D , minusplano-plano abeadem^D, incubum AB, aequabitur plano-plano abs 
fegmento ipfius D L, in cubum A B,& ita deinceps. Huiufmodi igitur indolis cft linea 
praedida , vt fi ex quocumque pundo ex. gr. Z, erigatur quaedam perpendicularis 2 Y , 
occurrens linea: iam didae in pundo Y, erit vt cubus A Z , minus cubo A B , ad cubum a F, 
ita Z Y ad A Z ; atque adeo quadrato-quadratum A Z , minus plano, plano ab eadem A Z , 
incubum A B , aequale erit plano-plano abs Z Y, in cubum A B ,• & ita de reliquis ; Qtu- 
irtobrcm fi coefficicns folidum fublatcralc fuerit cubus AB, & in perpendiculari erecta 
ex pundo B,feceturBX, aequalis redae, quxduda incubum AB, facit comparationis , 
homogeneum, & ex pundo X , agatur X Y , parallela ipfi A H , ex pundo vero Y , cadat i, nea 
perpendicularis Y Z , plano-planura fadum ab Az, in folidum, quod cft cxccfiiis, quo cubus leU inreili- 
A Z , fuperat cubum A B, hoc cft quadrato-quadratum ipfius A Z , minus plano-plano abS itur o;cu c 
A Z , in cubum A B, aequabitur plano-plano abs Z Y , hoc cft B X , incubum AB. Inno- rccc ,llier 


’ Huiufrmrft 


rccc 

mxrx 


icfcit igitur ignota quantitas , nempe^rz, vrpotcilla, cujus q uadratQ- quadratum minus^bu: d ,n' 

, in cubum A B , a-qualc cft plano-plano ab AT, Ijoc eft B X , pando y . 


plano-plano ab eadem A Z , 
in cubum A B . Propofitae igitur aequationis radix cft AZ> cum eius quadrato- quadra- 
rum ,&c. 

Haec igitur cft Genefis lineae dccimaequartae ex ijs, quas adinueni, quafque Me- 
pcas appello. 




Ad fecundum genus pertinentium Linearum MedicearvM . 
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Pro Effettionc Geometrica , ciim Aia nat 10 fuerit 
44 — d . 


tua 


D Ecima quinta Linearum Mediccarum eft , qux facit ad cfiedioncm Geometricam 
Problematum, quibus fit fatis per aequationem , in qua Quadrato-quadrarum alfici- 
pur multa plano-plani fub cubo , dataque cocfficicntc longitudine . 
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Sit iqitHr x quatio /i4 — b ai == b* d, ad quam analy/fs conduxit , vt ea ex pii e Ala , G eonti* 
trica ejfcftio , didi ante Peri/mate , ccmpar:tur . Kcfoluta in analogipnum , vt par cft , fit vt 
a ' — b a ad b\ , ita d ad a . 

Expolita fit reda A B , coefficicns lon- KLMNOP 

gitudo fubcubica , & in ea ad partes B, in 
infinitum protrada , fumantur qualcfcum- 
cjuc partes BC, bD, bE, bF, BG, B 
H , &c. & ex pundis B , C , D , E, F, G,H, 

&c. erigantur perpendiculares ,• fiat aurem 
vr cubus A B , ad excclTiim , quo folidum a 
quadrato A C , in A B , longitudinem ,fu- 
peratur a cubo ipfius AC , ira AC, ad 
fegmentum ipfius C k , & vt cubus A B, ad 

cxceffum , quo folidum a quadrato A D, in A ~ 

longitudinem A B , fuperatur a cubo ipfius 
A D , ita A D , ad fegmentum ipfius D L , & vt cubus A B , ad cxceflum , quo folidum & 
quadrato A E , in longitudinem A B ; fuperatur a cubo ipfius >4 E , ita A E, ad fegmentum 
in E M , & vt cubus A B , ad cxceflum , quo folidum a quadrato A F , in longitudinem yfB» 
fuperatur a cubo A F , ita A F , ad fegmentum ipfius F N , & vt cubus AB, ad cxceflum- , 
quo lolidum a quadrato aG, in longitudinem A B, fuperatur a cubo-^G, itayfG, ad 
fegmentum ipfius G O , & vt cubus A B , ad cxceflum , quo folidum a quadrato A H , ia- 
longitudinem A B , fuperatur a cubo A H , ita A H , ad fegmentum ipfius HP, & ira dein- 
ceps. Perpunda vero extrema pradidorum fegmentorum, quorum initia funrB,C, 
D, 3cc. intclligatur duda quaedam linea j Hxcilla cft, qua: ad praedidam effectionem 
conducit ; Cidn enim fit , vt cubus A B , ad cxceflum, quo folidum a quadratote, in_* 
longitudinem tB, fuperatur a cubotC, itatC, ad fegmentum ipfiusCK, eriteon- 
uerrendo , vt huiufmodi cxccflus , 'quo cubus A C , fuperat folidum a quadrato A C , in 
longitudinem Ali, ad cubum A B , ita fegmentum ipfius C K, ad A C , quapropter plano- 
planum fadum ab A C , in folidum , quod cft exceflus , quo cubus A C , fuperat /olidum a 
quadratotC, in longitudinem tB , hoc eft quadrato-quadratum ipfius AC, minus 
plano- plano a cubo A C’, in longitudinem: t B, aequabitur plano-plano abs fegmen- 
to ipfius CK, in cubum AB, & quadrato-quadratum ex AD, minus plano-plano a 
cubo A D , in longitudinem A i , aequabitur plano-plano abs fegmento ipfius DL, 
in cubum A B , & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis cft Linea praedida , vt fi ex quo- 
cumque pundo ex. gr. Z , erigatur quaedam perpendicularis Z Y , occurrens linea’ iam di- 
da’ in pundo Y , fit vt cubus A Z , minus /olido a quadrato eiufdcm A Z , in longitudinem 
A B , ad cubum A B , ita Z Y , ad A Z , atque adeo quadrato-quadratum A z minus plano*- 
plano a cubo A Z , in longitudinem A B , aequale fit plano-plano ab z T , in cubum AB, 
& fic de reliquis . Quamobrem fi coefficicns longitudo fubcubica fuerit A B , & j n perpen- 
diculari ereda ex pundo B , fecetur B X , aequalis redte , quaeduda in cubumAB, facit 
comparationis homogeneum, & ex pundo X agatur X Y , parallela ipfi A H , ex pundo 
vcr6 Y, cadat perpendicularis YZ; piano-planum fadum zbsAZ, in cxceflum, quo 
cubus A Z , fuperat folidum a quadrato eiufdcm A Z , in longitudinem A B,hoc eft quadra- 
to-quadratum eiufdcm A Z , minus plano-plano a cubo ipfius .<4 Z, in longitudinem AB» 
aquabitur plano-plano abs Z Y, hoc cft BX, in cubum AB . Innotefeit igitur ignora_ 
quantitas , nempe A Z , vtpote illa , cuius quadrato-quadratum minus plano-plano a cubo 
ipfius A Z , in longitudinem A B , aequale cft plano-plano abs Z Y , hoc cft B X , in cubum 
AB. Propofita: igitur aequationis radix erit AL, ciim cius quadrato-quadratum mi- 
nus , &c. 

Haec igitur cft Genefis Lineae Dccimaequintae ex iis, quas adinucni , quafquc Medi- 
ceas appello . 
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GEOMETRA PROMOTVS. 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MedicEarvm. 

SEXTA 


Pro Effechione Geometrica , cum £. quatio fuerit 

*-b' a'^b'd. 


D Ecinu fexta Linearum Mcdicearum cft, qux facit ad effe&ionem Geometricam 
Problematum, quibus fit fatis per aequationem , jin qua Quadrato-quadratum af- 
ficitur multa plano-plani fub plano , datoque coefficicntc plano . 

Sit igitur Aquatio a*~bia l ~ b' d, ad quam Analyfis conduxit , vt ea explicata , Geome- 
trica effeci io , dici ante Porifmate , comparetur . Refoluta in analogi fmum , vt par cjl , fit vt 
a* -b a l adbi ,itad,ada. 


Expofita fit reda A B , cuius quadra- 
tum fit cocfficicns planum fubquadrati- 
cum, &in hac ad partes B, in infinitum- 
protra&a fumantur qualefeumque partes 
BC, BD,BE, BF.BG.BH.&c. 
& ex pun&is B, C,D,E,F,G,H, &c. 
crcdtis perpendicularibus , fiat, vt cubus A 
B,adcxcdTum, quo cubus AC, fuperat 
folidum ab eadem A C , in quadratum- 
A B , ita A C , ad fegmentum ipfius C K ; 
& vt cubus A B , ad cxccflum , quo cubus 
A D , fuperat (olidum ab eadem A D , in- 
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mi 
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quadratum A B , ita A D , ad fegmentum ipfius D L , & vt cubus AB, ad excelTum , quo 
cubus A E , fuperat folidum ab eadem A E, in quadratum A B , ita A E , ad fegmentum- 
ipfius E M , & vt cubus A B , ad cxcefliim , quo cubus A F , fuperat folidum ab eadem A F, 
in quadratum A B , ira A F , ad fegmentum in F N >& vt cubus A B , ad cxcclTum , quo cu- 
bus A G , fuperat folidum ab eadem A G , in quadratum A B , ita A G , ad fegmentum 'in- 
G O , & vt cubus A B , ad cxccflum , quo cubus A H , fuperat folidum ab eadem a H , in- 
quadratum A B , ita A H , ad legmentum in H P , & ira deinceps . Per pun&a vet o extre- 
ma prxdidtorum fegmentorum , quorum initia funt B , C , D , &c. intelligatur du&a qux- 
dam linea; hxcilla cft, qux ad prxdittam cffe&ioncm conducit; Cum enim fit, vt 
cubus A B, ad cxccflum, quo cubus A C, fuperat folidum abcadcraAC, in quadratum 
AB,itaACadfcgmcncumJipiiusCK, erit conucrtendo vt huiufmodi cxccfliis , quo cu- 
bus A C , fuperat folidum. abeadem A C , in quadrarum a B , ita fegmentum ipfius C K , 
ad A C , quapropter plano-planuin fa&um abs A C , in cxccflum quo cubus a C , fuperat 
folidum ab eadem A C , in quadratum a B , hoc clfc quadrato-quadratum ipfius A C , mi- 
nus plano-plano a quadrato ciufdcm AC,in quadratu aB, xquabitur plano-plano abs Ck, 
in cubum A B ; & quadrato-quadratum ex a D , minus plano-plano a quadrato eiufdcm- 
A D , in quadratum A B , xquabitur plano-plano abs fegmento ipfius D L ,in cubum A B , 

& ita deinceps. Huiufmodi igitur Indolis cft Lineat prxdidta, vtli ex quocumque pun- 
&o cx. gr. Z , erigatur quxdam perpendicularis 'L Y , occurrens linex prxdidtx in ptm&o 
T fit vt cubus AZ , minus folido ab eadem AZ t in quadratum aB; adcubumAB, ita 
Z T , ad a Z , atque adeo quadrato-quadratum a Z , mmus plano-plano a quadrato ciuf- 
dem A Z , in quadratum A B , xquabitur plano-plano abs Z T, incubum aB, &ficdc-» Htiiafnioa? 
reliquis ;quamobrcmfi fubquadraticum cocfficicns planum fuerit quadrarum ipfius A B , * ,nca P- 1 ^-'-' 
& in perpendiculari cx pun&o B , fccetur B X , xqualis rc&x , qux dudea iu cubum a B , 
facit comparationis homogencum, & cx puncto X, agatur X r, parallela ipfi a 4 , cx pun- f clc r 
dto vero T cadat perpendicularis 7*^;plano-planum factum abs A Z , inexcelfuuij qua.mncc* dc- 
cubus A Z , fuperat lolidum ab eadem A Z , in quadratum A B , hoc cft quadrato-quadra- ‘“'P 1 * » «n 
f uin A Z , minus plano-plano a quadrato ciufdem A z » in quadratum A u , xquabitur pia- pi,niio 1 • 

no-pl ano 


r * 
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ho-plano abs Z T , hoc cft B X , in cubum A B . Innotefcit igirur ignota quantitis ncnipfc 
A *,vrpotc illa , cuius quadrato-quad, minus p!ano-p!ano a quadraro ciuftkm A Z, in qua- 
dratum A B , xquale cft pIa n o-plano abs z T , hoc cft B X , in cubum A B . Propofitx igi« 
tur xquationis radix erit A Z , cum cius quadrato-quadratum minus plano plano &c. 

Hxc igirur cft Gcncfis Linea’ Dccimafcxtx ex ijs , quas adinucni , qualquc Medi- 
ccas appello . 

Ad fecundum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 


septima 

Pro Effectione G eometrica , cum R. ejuatio fuerit , 

— b*a~ b*d. 
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} luiufmodi 
linea paral- 
cl.i imelli 
giiuroccur 
iere line* 
mixtx de 
itupt*. in 
pun£to Y. 


D F.cima feptima Uncarum Mcdicearum cft , qua: facit ad Geometricam cftcftioncnu. 

Problematum, quibus fit fatis per aequationem in qua Quadrato-cubus afficitur 
inulta plano- folidi fub latere , datoque coefficiente plano plano , 

Sit igitur Aquatio a' — b' azz b' d , ad quam Analyfis conduxit , vt ea explicata Geometri- 
ca effectio ditfante Porifmate , comparetur . Refoluta in analogtftnum , vt par ejl , Jitvt f*? 
b' ad b ' , ita d ad a . 

Expofita fit quxdam re<fta AB, cuius 
quadrato-quadratum cft cocfficicns pia- 'iHvai 
jio-planum fublatcralc , & in ea ad partes 
B, in infinitum protrada fumantur qua- '■ 

lefcumquc partes BC,bD,BE,BF,B 1 

G , B H , &c. & ex pun&is B , C , D , E , i ' 

F , G , H , &c. eredis perpendicularibus } * 1 i 

piat relolurio quadrato-quadrarorum in_. 
iimplices longitudines, vtfuo loco tradi- 
dimus , fecundum pofiram quantitatem, & 
quidem quadrato-quadratum ex A C , re- A 
folutum fit in longitudinem a . , & quadra- 
to-quadratum A D , in longitudindcm y , quadrato-quadratum A E, in longitudinem <T , 
quadrato-quadratum A F, in longitudinem* quadraro-quadrarum AG, in longitudi- 
nem £ quadrato-quadratum A H, in longitudinem # , & fic deinceps . Quadrato-quadra- 
tum A B , refolutum fit in longitudinem /3 , dcindd di/fcrcnria inter <t , & (3 , fit /** mox ve- 
ro fiat,, vt /3 , ad , ita A C , ad iegmentum ipfius C K , & ita deinceps . Per puntta vero 
extrema prxdi&orum fegmentorum , quorum initia funt B , C , D , &c. intclligatur dutta 
quxdam linea :Hxc illa cft,qux ad prxdittatn effedionem conducir;Cum enim fix,vt A C, 
ad fcgm.in C K,ita /S,ad fx , ergo conucrtendo erit , ftt /u . , ad fi , ita legm. in C K , ad A C, 
quapropter plano-folidum fadum ab A C ,in p plano-planum , quo a fuperat fcu qua- 
drato- quadr. A C, fuperat quadrato-quadratum A B , hoc cft quadrato-cubus ipfius A C, 
minus plano-folido ab eadem A C, in quadrato-quadratum ipfius A B, xquabitur pla- 
no-folidoabsfegmcntoipfiusCK, in quadrato-quadratum ciufdem A J? ; & quadraro- 
cubus ex A D , minus plano-folido ab eadem A D , in quadrato-quadratum A B , aqua- 
bitur plano-folido abs fegmento ipfius D L , in quadrato-quadratum ciufdcm A B , & ita 
deinceps . Huiufmodi igitur indolis eft linea prxditta , vt ii ex quocumque pun>fto ex. gr, 
Z, erigatur quxdam Iperpendicularis Z Y , occurrens linexprxdiftx in puncftoY , erit vt 
quadrato-quadratum ^Z,minus quadrato-quadraro A B, ad quadraro-quad.A B, ita Z Y, 
ad^Z; atque adeo quadrato-cubus A Z , minus plano-folido ab eadem A l , in quadra- 
to-quadratum A B , xquabitur plano-folido abs Z Y, in quadrato-quadratum AB y Se 
fic de reliquis . Si ergo cocfficicns plano-planum fublarernlc fuerit quadrato- quad. ipfius 
A B, & in perpendiculari erc&a ex punifto £,fccc(ur B X,xquali$ rc£ta\ qux du&a in qua- 
drato-quadratum ipfius A B , facit comparationis homogeneum , dux pumftoX agatur 
X. Y , parallela ipfi AH,cxppnftovcro Y, cadar perpendicularis Y Z: Plano-folulumu. 


* 


geometra promotvs; 

fj<3um abs A Z , in exccflum , quo quadrato-quadratum a z , fopcrat quadrato-quadra- 
tum A B , hoc eft quadrato-cubus ipfius A Z , minus plano-folido ab eadem Az, in qua- 
drato-quadratum A B, aequabitur plano-folido abs Z Y , hoc eft BX, in quadrato-qua- 
dratum At. Innotcfcit igitur ignora quantiras nempe A Z, vtpoteilla, cuius quadraro- 
cubus minus plano-folido ab eadem in quadrato-quadrarnm A B , aequabitur plano-foli- 
do abs 2 Y , hoc eft B X , in quadrato-quadratum A B . Propofitae igitur aquationis ra- 
dix erit A Z , cum eius quadrato-cubus minus plano-folido ab eadem in quadrato-qua- 
dratumA B, aqualis fit plano-folido abs Z Y, fcuBX, in quadrato-quadrarum A B, 
dato comparationis homogeneo . Propofitae igitur aequationis radix eft A Z, &c. 

Haec igitur cftGcndis Lineae Decimxfeptimae cxijs, quas adinueni , quafquc Medi- 
ccas appello . 


Ad Secundum genus pertinentium Linearum MedicearvM, 


OCTAVA 


Pro LjfeElione Geometrica , cum /t quatio fuerit 
a s -b l a 1 ^ b'd\ 


D Ecima oifiaua Linearum Medicearum eft > qua; facit ad eflcdlioncm Geometricam 
Problematum, quibus fit fatis per aequationem in qua Quadrato-cubus afficitur 
m ulta plano- folidi fub quadrato , datoque coefficicnre folido . 

Sit igitur aquatio 4 > — £> 4 1 =3 bt di y ad quam Anal/fis conduxit , vt ea explicata Geome- 
trica ejfiftio dittante Pori/mate , comparetur . Re fo luta in analogi fmum , vt par ejl ft , vt at 
— b adb' yitad 1 ad a 1 . 


Expolita fit retta A b , cuius cubus 
fit cocfficiens folidum fubquadraticum , & 
in ea ad partes B , in infinitum protratta 
fumantur qualelcumque partes B C , B D , 
£ E,BF,BG, BH, &c. & ex pundtis B , 
C , D , E , F , G,H, erigantur perpendi- 
culares ; fiat autem vt cubus A B , ad cx- 
ceflum , quo cubus A C , fuperat cubum_» 
■AB, ita quadratum A C , ad quadratum 
fegmenti ipfius C K , & vt cubus A B , ad 
cxcciTum , quo cubus AD, fuperat cubum 
A B , ita quadratum a D , ad quadratu m- 
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fegmenti ipfius D L ; & vt cubus A B , ad exccflum , quo cubus A B , fuperat cubum A B , 
ira quadrarum A E, ad quadratum fegmenti ipfius EM; &vrcubusA B, adcxceflum^, 
AF, fuperat cubum A B , ita quadratum AF; ad quadratum fegmenti ipfius FN> &vt 
cubus A B , ad cxceflum , quo cubus A G , fuperat cubum A B , ira quadratum A G , ad 
quadratum fegmenti ipfius G O ; & vt cubus A B , ad exccflum , quo cubus A H , 
fuperat cubum a B , ita quadratum A H,ad quadratum fegmenti ipfius H P,& ira deinceps. 
Fer pun&a vero extrema praedi&orum fegmentorum , quorum extrema funt B,C , D, &c. 
intclligatur dufta quaedam Linea j haec illa eft , qua: ad praedi&am effaftionem conducit ; 
Cum enim fit , vt cubus A B , ad cxcelfiim , quo cubus a C , fuperat cubum A B , ird qua- 
dratum A C , ad quadratum fegmenti ipfius C K, erit conucrtcndo, vthuiufmodiex- 
ceflus, quo cubus A C, fuperat cubum AB, hoc eft cubus aC, minuscuboAB, adeu. 
bum A B , ita quadratum fegmenti ipfius C K , ad quadrarum A C , quapropter plano-fo- 
lidum facium a quadrato A C , in exceflum quo cubus A C , fuperat cubum A B i hoc eft 
quadrato-cubus ipfius A C, minus plano-folido a quadrato ciufdem A C, in cubum AB, 
aquabitur plano-lolido a quad.fegmenti C K,in cubum Ab>& quadrato-cubus ex AD, mi- 
nus plano-lolido a quadrato eiufdcm A D, in cubum A B , aequabitur plano-folido a quad. 
fegmenti D L , in cubum A B, & ita deinceps . Huiufmodi igitur indolis eft linea pra?di<fta, 

vtfi 


-n 


■ • 
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mixta: de- 
Icnpt.r , in 
punfto Y. 
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vt fi cx quocumque pun&o , cx, gr. Z , erigatur qutedam perpendicularis % Y , occurrens 
pracdiftx lincte in pun&oY, erit vt cubus AZ .minus cubo AB, ad cubum AB, ira^ 
quadratum ZY, ad quadratum A 7 ; atque adeo quadrato-cubus A Z , minus plano-fo. 
lido a quadrato ciufdcm a Z , in cubum A B , jequabitur plano-folido abs quadrato Z Y , 
in cubum Ab, &fic de reliquis. Quamobrem fi fubquadraticum cocfficicns folidunu. 
fuerit cubus ipfius AB, & in perpendiculari cx puntfoB, fccctur BX, aqualis rc&ae, 
cuius quadratum dufturn in cubum A B facit comparationis homogencum; & cx punito X 
aeatur X Y , parallela ipfi A H , cx punfto autem Y , cadat perpendicularis Y Z , pla- 
no-iblidum fattum abs quadrato A Z , in excefiiim , quo cubus A Z , fuperat cubum AB, 
Inoe cft quadrato-cubus ipfius A Z, minus plano-folido a quadraro ciufdcm A z, incu- 
bum AB, aquabitur plano-folido abs quadrato Z Y, hoc cft quadrato BX, incubum 
AB. Innotcfcit igitur ignora quantitas , nempe A Z, vtpotcilla, cuius quadrato-cubus 
minus plano-folido a quadrato ciufdcm A Z, in cubum AB, aquatur plano-folido abs 
quadrato ZY.hoc cft quadrato BX, incubum AB. Propofita igitur aequationis radix 
cftAZ.&c. 

Hac igitur cft Gcncfis decima oftaua Lineae ex ijs , quas adinucni , quafquc Mcdiceas 
appello , 

jid fecundum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 


NONA 


S 4 




Pro effeciione Geometrica , cum ALquatio fuerit 

c 1 5 **- b 1 a* * 

D Eccima houa Mcdiccarum Linearum eft , qua: facit ad Ge o metricam cffeiftionemJ 
Problematum, quibus fit faris per aquationem , in qua Quadrato-cubus afficitur 
multa plano-folidi fub cubo , datoque cocfficicnte plano . 

Sit igitur aquatio a * — b' a' =3 b'd', ad quam analyfis condudit , vt ea explicata Geometri- 
ca effeti io ditlante Porifmate comparetur . Refoluta in analogi fmum , yt par esi , fit Vt •* 
b a ,adb ' , ita d ad a ' , 

Expofira fit reda A B, cuius quadratum K L M N O p 

fit cocfficicns planum fubcubicum , & in_. , ■> 

ca ad partes B, in infinitum protrada fu- - i.. 

mantur qualefeumque partes b C , B D , 

BE,bF,BG,bH, &c.& cxpundisB, 

C, D, E, F,G,H ,&c. erigantur perpen- , - 

dicularcs ; Fiat autem vt cubus A b , ad ex- 
ccffum, quo cubus A C, fuperat folidum 
ab eadem A C , in quadratum A B , ita 
quadratum A C , ad quadratum fegmenti 
ipfius C K , & vt cubus A B , ad cxccffum , 1 ' 1 ’ 

quo cubus a D , fuperat folidum ab eadem 
A D, in quadratum A B,ita quadratum A D, ad quadratum fegmenti ipfius D L,& vt cubus 
A B, ad exccfTum,quo cubus A E,fuperat folidum ab eadem A E,in quadratum A B.ita qua- 
dratum •' E , ad quadratum fegmenti ipfius E M , & vt cubus A B , ad excclfum.quo cubus 
A F.fuperat folidum ab eadem A F , in quadratum A 13, ita quadratum A F, ad quadratum 
fegmenti ipfius F N , & vt cubus A B , exccfTum , quo cubus A G , fuperat folidum ab ea- 
dem A G ,in quadratum A B , ita quadratum A G , ad quadratum fegmenti ipfius A O , & 
vt cubus A B , ad cxceffum , quo cubus A H , fuperat folidum ab x:adcm A H , in quadra- 
tum a B , ita quadratum A H , ad quadratum fegmenti ipfius H P , & ita deinceps . per 
puntta vero extrema pradidtorum fegmentum quorum initia funt B , C , D , &c. intclii- 
gatur dutita quaedam linea, hac ilia cft, qua* ad pradiccam effectionem conducit j Cum 
enim fit vt cubus A g , ad cxceffum , quo cubus A C , fuperat folidum ab eadem e C, iru 
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quadratam A B, ita quadratum A C , ad quadratum fcgmcnti ipfius C k; erit conuertcndo 
vr hui ufmodi cxceflus , quo cubus A C , luperat folidum ab eadem a C , in quadrarum- 
A B , hoc eft cubus a C , minus folido ab eadem A C , in quadratum A B , ad cubum A 
B , ira quadratum fegmenti ipfius C k , ad quadrarum A C , quamobrem plano- folidum fa- 
ttum a quadrato A C , incubum AC, minus folido ab eadem A C , in quadrarum Ab, 
hoc eft quadrato-cubus ipfius AC, minus plano-folido ab ipfius A C, cubo in quadra- 
tum A B ,xquabitur plano-folido abs fegmento ipfius C K , quadrato in cubum A B, & 
quadrato-cubus ex A D , minus plano-folido abciufdcm AD, cubo in quadratum AB, 
aquabitur plano-folido a quadrato fegmento ipfius D L , in cubum A B ; & ita deinceps . 
Huiufmodi igitur indolis cft linea prxdifta , vt fi ex quocumque punifto ex. gr. Z , criga- I 
tur quaedam perpendicularis Z Y, occurrens linex prxdi&c in pun&o Y , quadrato-cu- 
bus A Z , minus plano-folido ex cubo A Z, in quadratum A B , aequalis fit plano-folido abs 
quadrato Z Y , in cubum A B , & fic cie reliquis . Quamobrem fi cocfficicns planum fuerit 
quadratum rectae AB, & in perpendiculari, crcttacx pun&oB, fcccturBX, ecqualis ei . 
cuius quadratum duttum in cubum ipfius A B , facit comparationis homogeneum, & ex ‘™”|* 
pundtoX agatur XY,parallaIa ipfiAH, ex pundlo verdY, cadat perpendicularis Ykbinrclli- 
Z , plano-folidum fa&um abs quadrato A z , in cubum A Z , minus folido ab eadem A Z , gituroecuc 
in quadratum A B ,hoc eft quadrato-cubus ipfius A Z , minus plano-folido ab ciufdem A re:c ! “' cr 
Z, cubo in quadratum AB, xquabitur plano-folido abs quadrato Z Y, in cubum A B. t 
Innotelcit igitur ignota quantitas, nempe AZ, vtpotei illa, cuius quadrato cubus mi-p^oY. 
nus plano-folido ab ciufdem a Z , cubo in quadratum A B , arqualis eft plano-folido abs 
2 Y , feu B X, quadrato in cubum ipfius A B . Propofitae igitur arquationis radix erit A Z , 
cum cius quadrato-cubus minus plano-folido &c, 

Ha:c igitur eft Genefis Decima: nona: Linea: ex ijs , quas adinueni , quafque Medi- 
ceas appello . 

Ad Secundum genus pertinentium Linearum MEDICEARVM, 

DECIMA 

Pro Effectione Geometrica, cum JE. quatio fuerit i ■ 

4 r — ba* 7=i b*d • 

V Igefima Linearum Medicearum eft, qua: facit ad cffc&ioncm Geometricam Proble- 
matum , quibus fit fatis per xquationcm,in qua Quadrato-cubus afficitur multa pla- 
no-folidi fub quadrato-quadrato, dataque cocfficientc longitudine . 

Sit igitur aquatio* 5 — 6**^ ^+d, ad quam Analyjis conduxit , vt ea explicata Geome- 
'trica effectio dictante Porifmate comparetur ; Rtfoluta tn analogtfmum , vt p*f ei/, (it vt a » — 
b a l a d b ♦ , ita d ad a . 

Expofira fit rc<fta A B , coefficicns lon- 
gitudo fubquadratica , in qua ad partes B , 
in infinitum protra&a fumantur qualef- 
curnque partes BC,BD,BE, bF, bG, 

B H , &c. & ex punitis B , C , D , E , F , 

G, H, &c. erigantur perpendiculares; 
deinde quadrato-quadrarum ipfius A B , 
refoluatur in longitudinem a , mox vero 
quadrato-quadratum A C , refoluatur in_. 
longitudinem /3, & plano-planum fubcu- 
bo A C , & longitudine A B , refoluatur in 
longitudinem^, item quadrato-quadra- 
tum A D , in longitudinem <f , & plano-planum sub A D , cubo , & longitudine A B , in-.' 
longitudinem t , & fic de reliquis . Vt autem «ad /3 minus y , ita fiat A C , ad fegmentum 
jpfius C K , & vt « ad «f, minus e , ita fiat A D , ad fegmentum in D L , , & ira deinceps . 

'E Per 
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Per puncta vero exrrema prxdi<ftorum Tegmentorum , quorum initia TuntB,C,D, «re 
inrelligatur dudla quxdam finca; hascillaeft, qua? ad prsdidtam eflTciftioncm conducit; 
C^iim enim fit vt tt , a I ft , minus y , ita A L ( ad Tegmentum ipfius C K , erit conucrtendo, 
vt/S, minus 7 , ad «, hoc cft quadrato-quadratum A C, minus plano plano ex cubo 
ciufdcm A C , in longitudinem Ab, ad quadrato-quadratum AB, ita legmenrum ipfius 
C K , ad A C , ob id plano-iolidum faflum abs A C , in cxccflum , quo quadraro-qwadr.i. 
tum A C , fuperat plano-planum a cubo eiufdem A C, in longitudinem A B, hoc cft qua- 
draro-cubus ipfius A C , minus plano-folido a quadrato-quadrato A C, in longitudinem^ 
A B , xqualis cft plano-folido'abs Tegmento ipfius C K , in quadrato-quadratum AB, Se 
quadrato-cubus AD, minus plano-folidoa quadrato-quadrato eiufdem AD, in longitudi- 
nem A B , xq nabitur plano-folido abs Tegmento ipfius D L , in quadrato-quadratum 5 A B ; 
& ita deinceps . HuiuTmodi igitur Indolis cft linea prxdi<fta , vt fi ex quocumque punfto 
ex gi\ Z , erigarnr quaedam perpendicularis Z Y , occurrens linex iam ditfx in punfto Y , 
fit vt quadrato-quadratum A Z.minus plano-plano abs cubo AZ, in longitudinem AB,&c, 
ad quadrato-quadratum AB, ira ZY, ad A Z, quamobrem quadrato-cubus A Z, 
minus plano-folido a quadrato-quadrato A Z , in longitudinem AB, aquabitur 
plano-folido abs Z Y , Teu B X , in quadrato-quadratum A B ,• Quamobrem fi 
coefficiens longitudo Tubquadraro-quadratica fuerit AB, &in perpendiculari crc&acx 
Huiufmodi puntto B Tccctur B X , xqualis rctfx , qux dufta in quadrato-quadratum A B , facit com- 
Jinea paral- parationis homogcncum , & ex pun&o X agatur X Y , parallela ipfi a H , occurrens linex 

uitur^ccur ‘f 1 pma ° Y ’ CX pUn<ito vcr6 Y ’ cadac P^pend/cularis r Z , plano-Tolidmn fa- 

me linex ^mabA 2 , m cxceflum ,quo quadrato-quadratum A Z, fuperat plano-planum a cubo 
mixtx de- eiufdem A Z , in longitudinem A B , hoc cft quadrato-cubus ipfius a Z, minuspJano-fo- 
Icriptx, 'in hdo a quadrato-quadrato eiufdem AZ, in longitudinem A B, xquabitur plano-lolido 
pmxfto Y, abs Z Y , hoc cft B X , in quadrato-quadratum A B j Innotefeit igitur ignota quantitas , 
nempe A Z,vtpot£ illa, cuitisquadrato-cubus minus plano-folido a quadrato-quadrato 
eiufdem A z »'n longitudinem AB, xquatur plano-Tolido abs Z x, icu BX, in quadra- 
to- quadratum A B ,&c. * " 

Hxc itaque eft Genefis Linex Vigefirax ex ijs, quas adinucni, quafque Mediceas 
appello . ' * 1 

T ertium Genus Linearum MEDICEAR VM, & ad huiufmodi genus pertinentium 

PRIMA 

Pro EffeElione Geometrica , cum /Equatio fuerit 
• ba~a x ?z z.\ 

D Ata fitcoefliciens Ab,&K, poflit comparatio- ^ 

nis homogcncum . Diuidatur A B , bifariam- p D — 

in C,Sc ex C, erigatur perpendicularis C D, ea lege G H 
vt fit quemadmodum A C , ad C D , ita C D , ad C B, 

Manifeftum cft rc&angulum A C B , eile maximunu. 
omnium ad eandem redlam applicabilium dcficcn- 

tium quadrato; & defc&um occupare reliquum di- — 

midium linex . ItcmqucconftatrcttangulumACB, A I E C B 

xqualc efle quadrato C D. Mox autem aflumptoquo- 

uis pun&o E.ex E , excitetur E F , ea lege vt fit quemadmodum A E, ad E F,ita F.F , ad E B. 
Et fic deinceps procedatur aflumptis alijs pun&is in reda A B i & ere&is perpendiculari- 
bus eodem modo per quarum extremitates intclligatur duifta quxdam linea . Deinde ex 
A , excitata perpendiculari A G , qux fit xqualis ipfi K , qux poteft comparationis homo- 
gcncuin & ex G , agatur G H , parallela ipfi a B , occurrens prxdi&x linex in H , ex H , 
cadar HI, perpendicularis adAB; Dico IB, efle propofitx xquationis Radicem; eft 
enim redangulum A I B , xqualc quadraro HI, Teu K , at vcr6 re&angulum prxdiftimu, 
eft idem quod rcdangulum ABI, minus quadrato lB; quare rc&angulumABl, iniou$ 
quadrato I B , aequale erit K > quadrato , 
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Hac au* em linea cnm circuli pcripheria coincidit ,• cftcnim rcdangulum A fi I , minus 
quadraro I B , aquale redanguloA I b ; fi igitur rectangulutn A B I , minus quadrato I B , 
aquale cft quadrato k , & rcdangulum A B I , minus quadraro I B , aqua c eft rccrangulo 
A I b , ergo rcctangulum A I B , aquabitur quadrato K , feu a G , (cu I H j & quoniam- 
idem contingit de omnibus rectis excitatis ex lingulis punctis rotae A b, propterea linea 
ADy, circuli pcripheria erit . 

Hoc idem intclligi poteft de A I, redangulum enim B A I, minus quadrato A I, aquale 
cft rcdangulo A I B , &c. 

Ad tertium genus pertinentium Linearum Mf.diceakvM, 

. S E C V N DA 


Pro Effeclione Geometrica , cum /Equario fuerk . 
b a 1 — a' cz b x d . 


F D 


K 


G H 


A I E C 


B 


D Ata (it cocfiiciens A B , & K , fit reda , cuius cu- 
bus aqualis fit comparationis homogcnco. Sc- 
cctur autem ipfa A B , in C , iraut A C , fit tertia pars 
ipfius A B . Excitetur ex C , reda quapiam C D ; ita, 
vt fit quemadmodum A C , ad C D , ita quadratum.- 
C D , ad quadratum C B , Manifcftum cft maximum- 
folidum c(fc,quod applicatur alicui linea deficiens cu- 
bo, efle inquam id, quod tertia parti data linea appli- 
catur, & cubus adiacct duabus tertijs partibus data 

reda . Quamobrem folidum fub altitudine A C , & fub quadrato C B , omnium applica- 
bilium ad redam A B , defticientium cubo ex C B , erit maximum . Conftat itidem {oli- 
dum pradidum aquale cflc cubo ex C D . 

Deinde lumatur pundum E ; & fiat , vt A E , ad E F , ita quadrarum E F , ad quadra- 
tum EB. Non diflimiliter procedatur deinceps acceptis alijs pundis in AB, & excitaris 
ad eam perpendicularibus , per quarum extrema intelligaturduda linea quadam, qua 
hoc pado deferipta erit per punda continuata . Deinde ad extremitatem A , excitetur 
perpendicularis AG, aqualis K, agaturque GH, parallela ipfi AB, occurrens linea 
iam deferipta in H , & ex H , cadat H I , perpendicularis ad A B . Dico I B , clfc aquatio- 
nis radicem . Solidum enim fub A B , cocfficicnte , & quadrato I B , minus cubo ciufdcm 
IB, hoc cft folidum fub altitudinem AI, & quadrato Ib, aquale cft cubolH, feu A 
G , hoc cft K . Quod oportebat &c. 


Ad .tertium genus pertinentium [Linearum MEDICEARVM . 

TERTIA 


\ ■ A 


Pro Effeclione Geometrica ^cum ASquatto fuerit 
b x a — ai s b*-d. 


D Atutn fit planum A L M B , cuius 
latus vnum A B , aliud B M , fe- 
cctur A B , in C , vt C B , fit tertia pars 
totius aB, igitur vel Cb, tertia pars 
cft aqualis BM, vel in aqualis. Si 
fuerit inaqualis. Quandoquidem vt- 
cunquc fe habeat certe fegmentum G 
M , tertia pars cft totius M A , reperia- 
tur reda qua poflit ipfum planum CNf, 
& ad hanc applicetur totum A M, con- 
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/urget enim latus A 13 , triplum rc<5t;r potentis C M, tertiam partem totius AM. Fx pun^ 
fto C, excitetur CD, iraut fit quemadmodum JLC, du* terti* partes totius AM. :»d 
quadratum C D , ita C D , ad C 13 . Manifeftumcft maximum iolidum omnium appiico- 
fcilium dato plano deficientium cubo , efle id , quod applicatur duabus rertijs partibus da. 
ti plani . Quare folidum praedirum erit maximum , nempe contentum fub plano L C , & 
altitudine Cb . . r V ' 

Conftat prartcrca cubum C D , praedico folido arqualem efle . 

Sumatur in A B , quoduis aliud punctum E , & ex E , exciretur E F , Iraut quemadmo- 
dum cft planum A M , minus quadrato E 13 , ad quadratum E F , ita fit latus E F , ad larus 
£ B > & fic procedatur deinceps aflTumptisin A B , alijs piintfis , & excitaris rettis perpen- 
dicularibus ad illam ; per quarum extrema intclligatur duda linea quatdam , & ex B , ex- 
citetur B (i , cuius cubus aequalis /it comparationis homogenco,- agatur GH, parallela^ 
ipli A 13 ; & ex H , cadat H I . Dico I B , efle radicem aquationis pi opofira? . Eft enim fo» 

Jidum fub plano A M , minus quadrato I B , & altitudine I B , aquale cubo ex I H . Ar (o- 
Jidum prodictum idem eft , quod folidum fub plano L B , & altitudine I B , minus cubo ex 
1 B , ergo folidum fub plano L B , & altitudine 1 B , minus cubo ipfiys I B , tequabitur cubo 
ex I H > fcu ex B G ; hoc eft d^to folido comparationis homogenco, 

S C H o 1 l 0 fi , 

Sufp ic abitur quifpiam , necefje effe ,vt A L , squalis Jit I B . Sed immerito , cum enim fieri 
'debeat applicatio foltdi ad planum , id non requiritur , ntfi cum cft inucnicndum max/munu» 
ffo Udorum applicabilium ; tunc enim 3 punttum C eft tnter A B , itant C B , debeat efie squalis 
A L ■> fcu B M\ fi nimirum f olidum applicari debeat plano , it aut fit deficiens cubo ; in reliquis 
punttis tnter C B, id non requiritor . Quando igitur C B , tertia pars totius A B , non efi /- 
qualis B M , fieri debet squalis , vt folidi altitudo nempe C B , cum fuerit squalis B M , latitu- 
dini bafeos , fiat cubus eiufdcm altitudinis cum (olido . At cum deinde nos deferibendo lineant 
fumimus p natta /> linea AB, vt puta £ , atque facimus vt excefius plani A M , fnpra^t 
quadratum E B ,ad quadratum cuiufdam linea , nempe E F , ita bsc ipfa linea ad fegmentum 
F- B ,&fic tn alijs acceptis pnnttss deinceps in eadem linea C B , Mantfcfium ejl factum cfir * 
qut>d oportet-, Quandoquidem fupponamus fici umcJJc cxccfium , quo A M , planum fuperat 
quadratum E B, ad quadratum alicuius lines,vt E F, ita bsc ipfa Unca ad fegmentum E B\ at- 
que crctt 4 perpendiculari E F ,&fic de alijs erettis a punttis inC B , per carum Irnearum ex- 
trema intclligatur autta linea D F H B ,ad extremum £ , eretta fit perpendicularis B G , qnx 
fit latus cubi aqualis dato J olido, dutta autem G H, par alie la ipfi A B ,vt occurrat mixta lineae 
in H ; ex H , cadat perpendicularis H / ; Dico folidum fupra planum A M ■> & fnb altitudine 
J B , minus cubo eiufdcm 7 B , aquale efic folido, cui cfi aqualis cubus ex BC . Quandoquidem 
fittus cft exccfins plani A M , fupra quadratum E B , ad quadratum Itncs E F ,vt eadem It - 
nca , ad fegmentum EB, (J (te dc omnibus alijs lineis , duttis pcrpendiculariter ab omnibus 
punttis in C B , erit vt excefius plani A M, fupra quadratum I B, ad quadratum lines / H, it 4 
JH , ad 1 B, quare ex Elementis, folidum cuius altitudo eft I B, bafis autem eft excefius plani 
A M, fupra quadratum I B , aquale erit cubo ex IH , feu £ G , hoc eft folido dato . Sed folidum 
cuius altitudo efi l B , bafis vero eft excefius plani A M , fupra quadratum l B , eft squale (oli - 
do,cuius bafis eft planum A M, altitudo I B, minus cubo ex I B , ergo folidum cuius bafis efi pia- 
pum A M, ait tf udo autem J B , minus cubo eiufdcm 1 B , squale eft folido dato ; Quod erat operte 
pretium &c. 

Illuftrift, Signor mio Padron Colend/fi. J 

F Inalmepte suendo fatto refiefionc a quel tanto , cbe V. S. mifignifico con la fua cortcfifimx 
dei dt 15. Noucmbre dcl 1 664. m propofito di quclla mia Dimofi rasione Geometrica , & 

H tntto confer ito con quale he Profcfiore ,fi e conclnfo , (be la dimoftrazjone non a d/fetto alcu- 
m , e ffbc y. S, ne rfmanga secertatq , e necefisrio , ch'elU afcolti quefle poebe cofe , 
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Sta dato il piano ALMB , e liaret- 

tangolo , dei cui vn lito fia A B , e taltro DF H 

BM. Scgafi A B yinC ; fi che C B , fia-j T —'—1 

terza parte di tutto t A B. 

Hor dunque b ile B y e vguale al B M , * 

b e difugnala ; fe gli e diftiguale il fig- 
mento C M , e la terza parte di tutto T A 
M , fi ritroni vna retta , che poffi e fio pia - 

no C M , cr a quefiafi appltchi il piano \ * — — f - 

tutto A M t e ne verra vn lato , che fark 
triplo della retta potente C M , terza parte di tutto t A M . Dal pnntp C , s ce citi L rettaCD; 
di modo che fi a come L C , duc terze part i di tutto t A M,al quadrato C D , cofi tlC D ,alC B . 
E manifefio , che tl foltdo cpntenuto dati a bafic lt‘,e dati altera C B ,e il ma/Jimo , pcrcioche . 
Omnium lolidorura applicabilium dato plano deficientium cubo, maximum cft illud, quod 
applicatur duabus terrijs partibus dati plani . E quefto 'e ccrtiffmo per effer da altri «ia dimo- 
Ji rato , e lo potrei dimofl rare aneor io . Hor qui V. S. anner t a , che no i non h ah hi amo fat to af- 
iro ,folo i hefitre > come l ecccfio dcl piano A M y fopra il quadrato C B ;gik che L C ; c il findit t - 
to ccccffo ,eC B , c vgualc al B M ; (i che C M , e quadrato , come dito il (nddetto ccccffio al qua- 
drato C D i cofi tl C D ,atC B . E nel fiegmento C B , pigliando qunlnnquc punio E , cc citi amo 
la retta E F , fi che fia come Fccccfio dei piano st M , fopra il quadrato E B , ad F. , al quadrato 
E F ,ad F B . In oltre cornei ecccfio dei piano A M y fopra il quadrato I B , al quadrato IH , cofi 
i H , ad l B , c T in tal manicra operando congf altri punt i della C Byfia defiritta la linea mifla 
B H F D yper i punti continuati abbiamofiatto que fi che bifiognana fare per trouar la radicent 

ficlla vguagliazione bpl.a — a'=Z z, fiol. 

E per dimofirar cfofupponga v. S. che B G ,perpcndicolare ait A B ,fia lato di nuci cubo, che 
r vgualc a z, fiol. & tn oltre fiupponga , che AM t fia bpl. e condotta la ime a G H / parallela ait 
AB; edalpuntoHy cafichi lapcrpcndicolare H 1 . Dico che 1 B t 'e ilvalore della radice e non 
deue I B y effer vguale al B M , ma fi deue efier vgualc alBM. 

Cia chefiefiatto come l' ccccffo de 11 ' A M y fopra il quadrato I B , al quadrato IH , cofi IH, rJ 
I B , nefigue , che quclfiolido , la cui bafic e il fopradetto ecccfio dcl piano A M y fopra il quadra- 
to IB y i I altczza l B yfi a vguale al cubo 1 H , lioe B G , cubo , b pure z (ol. ma il foltdo , la cut 
bafc A M ,{ l altczza I B , meno il cubo delt 1 Bc vgualc al folido la cui bafic e t ccccffo dcl piano 
A M 9 fopra tl quadrato I B >c faltezza tt P i jl cfia I B , dunque il folido , l.x cui b.tji s! M , & C- 
altczza I B , meno ileubo dcltl 3 , far a vguale al cubo dcl BG ,o vero z fiol. V. S. dunque i /ede , 
chefe A M,c b planum cocfficiens fiublat er ale y dr il cubo dei B Gyfit comparationis homogencum , 
o vero zfiol. V. S. vede dico ,che I B ,e la radice , la quale non potra mai efie vguale alia S M y’ 
alia quale dctfc efier vguale la C Bj terza parte dt tuita fyt B , per aucre il m a fimo folido dclli 
applicabili. Circapoi glefiempij ch'clla me ne apporta per numeri &c. Itequinocofiachecllx 
non fa i l folido deficicntCyfiche il di fictio fi a cubo , il che fac endo torner a ccmc dico io , e per mc- 
glio lafciarmi intendere io di fi che quando C S , non fia vgualc alia B M ; ctoc che B H , non fio. 
la terza parte dell A B , bifiogna far la per potere applicare tl m a fimo (olido (fic . 

Supponghiamo A B , efier 48 , e B M , efser 4 ; fi che la terza parte delt A B , cioe C B , fiark 
1 6 y che c mugu ale al 4. Pcrche dunque 4 tn 1 6/S 64 , il cui lato e 8 ,la Unca potente C M 
far a %.Jt facct per tanto S lato da chiamarfi B M , hora per 8 fi diuicLi A M , che e 192, tanto 
f acendo B M 4 in A B 4 8, e ne verra quozicnte 24, per lato da chiamarfi A B . Hora il m a fimi) 
folido da poterfi applicare al piano A M 192 deficiente con vn difietto , che fia cubo ; dico chc fa- 
rk qucllo ychcc confli tuito fopra 1 28 ,cioe LC , f apponendo BM 8 y& yl B 24 ; fi chc A C fi«_, 

1 6 y il quale folido c 1 o 2 4 , e q nefio far a il mafimo folido da poterfi applicare al piano 192, chc 
fia deficiente cre . ll che potro dimoftrargiclo Gtomctricamcntc , ogni volta che clla voglia . Di 
modo chefe noi fiupponefimo AM,pur 192 ,& A B • ficbe B M yfiofse 6 ; i l folido applicato 

*l 1 9 - > ma deficiente con vn difietto cubo fiarcbbe minore dcl 1024. Sottraggafi 6 dal 52, re- 
slerk 26 yil quale fi multiplicht per 6 fia 156 , quale multiplicato per 6 fk 9656, overofi mol- 
ttpltchi 192 per 6 , tfa 1152, dal quale fiottrattone 2 1 6 , cubo dU6 rtniatt pure 936 , tlchc^j 
e meno dcl 1024 yfcrchc V ,S. dice . e fioggiunfie per la commun altczza BM , (fic. ma queftt fo - 
lldt che (Ita fit> non feno *judli , de quali noi par It amo , ^ioc che fiano dcficttqit con vn aifetto , 

che fia 
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r hc /a cubo ; di modo)che nox fanno al propofito . 

V. S '.feggiunge . Cio po (io to dico chc iljolido LC,inCB, noneil maffimo , &c. Cotifefso , 
ch io non intendo que/ o difcorfo V.S.nc apporto t 'e fernpio de i numeri /apponendo A R , efscr 
12, AC 8 , C$ 4 , AI io, I B 2 , & LC 32 ; crc. dicc poi , chc il /olido non fi tl/o . 
lido deficiente, Si chc il difetto fi a cubo. Soggiugc apprefso il folido L I,in T n, /ara 80. Tuito be- 
ne , ma non fono i /olidi dc quali noi paritanto deficienti con vn di/etto cabo . 

V. S. foggiunge diccndomi . 

Pafso advn altro puttto V . S. dicc chc LB ,fiaB pl.e chc I B ,e la radice A , chc era ignota j e 
per con/guenza B p/, in A-- a' /iaeguale alcubo 1 H , e fu liftcfso chc L & , in IB - /b ,cubo . 
Hora foedanto i conti LB e 48 ,BI 2 , E I, cubo 8 ;adunque L H , in I B — I B cubo e 88 ; pcrchc 
LBc §6 , dal quale/ leno 8 cubo di B I dlfoltdo L I , in IB , egttale al cubo 1 H , diccmmo cfstr 
S o folanicntc > adunque il cubo I H , chc /figura z fol. c minore chc LBinlB — JB cubo i c con- 
figucntcmcntc minore di B pl. in A — a' . 

/'S nti/cu/ , pcrcbcjla cllafemprc fu gfc/cmptj , chc non conducono alca/o no/ro . V. S. 
dicc chc L 1 in IB (ara 80 , pcrchc fupponc A 1 10 , (frlsi. Hora/deuon fare 80 JL J in IS , 
chc L 1/a 40 i dt modo c he/endo A Ilo , c ncccfsario , chc A L, /a 4 , c eo/ parimente B M , 
dourr. cfsc r 4 , dr cccoci/uor dei ca/o no/ro , cioe chc il folido dei quale V. S. paria nor."e appli- 
cato ait AB ,b pure ad vn piano cgualc ad c/so , / che /a deficiente in modo , chc il difetto /a 
<ubo , ma il difetto farcbbc vn /olido /otto il piano IM, chc e 8 ,/endo IB Z e B M 4 % e Faltezza 
fardbe IB 2 ,ehcfan 1 6 multiplicato T 8 per 2 ilqual 1 6 ,/ottratto dal 9 6 ,/olido fott 0 il piano 
LBtdt Faltezza IB ne rimanc 80 ,pcr il folido L I ,in I B.Vegga dunque V. S.douc fla Fequiuocot 
hor /acci amo i conti a mio modo . Mentre chc LB , c 48 , / B 2 , & BJU 4 , date farfi che B M * 
/apur 2 i otide A B non far a pili 12 ma 24 ,(7 il piatio L B , far it pur 48 , al quale applicato vn 
/olido . che /a deficiente di vn cubo , il cui lato/u IB z , trouerrk dia tal folido efscr 88 , pcrchc 
/endo LB At , mentre A^e2a c ,BMe2, Faltezza IB 2, multiplicata per L B piano 48 ,fa 96, 
dal quale /ottratto 8 cubo dei I B re/ a 8 8 , per il folido LI in IB, chc e molio minore dei /olido 
LC.tnCB, ch' era 128 &c . £>uc/o c quanto m occor re , mentre per /ne la r tueri fco. 

Pila Ji 2 o. Aprile 1 665. 

Di V, S. Illujlrifs* , y, 

Obligatifs. Seruirore 
Carlo Rcnaldini. 

.Ati tertium genus pertinentium Linearum MedicearvM, 

* A Q^V ARTA , 

Pro Ejfcciione Geometrica , cum / Equatio fuerit 

bai— a*~ b' d, .. v •' 

D Ata fit cocfficiens A B > & K , fit rcifta jg 

cuius Qiiadraro-quadratum arqualo .... 

fit comparationis homogenco . Sccctur A r D 

B , in C , ita vt A C , fit quarta pars totius a c H * 

B . Deinde ex C , excitetur C D , itaut fit 
quemadmodum a C , ad C D , ita cubus C 

D , ad cubum C B ; Manifeftum cft autem ' 

maximum plano-planum quod applicatur A I E C B 

dati linea: deficiens quadraro-quadrato cf- 

fc id , quod applicatur quarti parti dati linei , & quadrato-quadratum, quod deficit oc^ 
cupare tres quartas partes dati linei . Quare maximum plano-planum erit contentum^ 
lub aC,& fub cubo C B ; Itemque conilat plano-planum prididtum , iqualc efle qua- 
drato-quadrato ipfius C D . Sumantur deinceps alia punita in a B , vt E,& ex E , excire- 
tur E F, itaut quemadmodum a E,ad E F,ita cubus E F, ad cubum b B,>rquc adeo creitis 
perpendicularibus lege inucnitis.ad redam a B > per carum extremitates duda 

intclli- 
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jnrctHgafur linea. Mox vero ex a, excitetur a G , aqualis K, agatur autem G H , paZ 
rallcla lpfi AD , occurrens linea A D B, in«, exH, ver 6 cadat perpendicularis HI, 
IJico I J 3 , efle propofita aquationis radicem . 

Ai tertiam genus fertineneium Linearum MtDICEARyM , 

Q_V I N T A 

« •*. • 

Pro Effetiione Geometrica, cum jEiju at io fuerit 
b x a x — bs d. 

D Ata fit cocfficiens magnitudo planum a M ; K • 

at vero K , fit rerta cuius plano-planum- 
squale fit comparationis homogeneo. Secccur 
AB, in C , vt A C , fit dimidium ipfius a B ; at- 
que adeo tam a C , quam C B , contineat duas 
quartas partes ipfius A B . Eodem modo planum 
ipfum diuifumerit . Vel igitur BM, aequalis eft 
C B , vel inaqualis . Hoc autem calu conftirucn- 
dum eft planum squale coelficienti plano , ea le- 
ge vt larus maius duplum fit minoris vnde latus 
A B , duplum fit lateris B M . Ex pundio autem- 

C, excitetur CD, ea lege ,vt fit quemadmodum A C, quadratum ad CD, quadrarum 

ita C D , quadratum ad C B , quadratura JVlanifcftum eft autem Maximnm plano-planum 
omnium applicabilium dato plano deficientium quadrato-quadraro clTc illud quod apnli 
catur duabus partibus ex quatuor in quas diuiditur planum , hoc eft dimidio ipfius plani . 
Et quadrato-quadratum.quod deficit occupare duas reliquaspartes , fcu reliquumdimi- 
dium ; itemque conftat plano-planum fub C M, & L C /aquale efle plano-pianoCD 
A flumpto quocunque pundlo E , & credia perpendiculari E,F , ea lege , vt fit quemadmo: 
dumplanu LE,ad quad.EF, ita quad.EF.ad quadratum EB,& fic deinceps aflumpris aliis 
punftis in B > & per extremitates credtarum intelligatur du&a linea , mox vero ad ex- 
tremumA, excitata fit perpendicularis a G , squalis K, cuius quadraro-quadratum *- 
qualc eft comparationis homogeneo . agatur G H , parallela ipfi A B , ex H , cadat H 1 , 
perpendicularis . Dico a I , efle propofita aquationis radicem . 

Ad tertium genus fertinentium Linearum MED ICEARVMj 

! ' SEXTA 

Pro Effeti tone Geometrica j cum PsLcfuatio fuerit 

b’a~ a* =3 b' d. 



D Ata fitcoefficicns magnitudo folidu 
AB M L N ; at vero redta K, fit cu- 
ius quadrato-quadratum aquale fit com- 
parationis homogeneo . Diuidatur A B , 
in C , vt a C , fit quarta pars totius A B , 
& hunc in modum etiam folidum diuifum 
erit; ex C.excitctur perpendicularis CD, 
ca lege , vt fit quemadmodum A C , ad 
C D , ira cubus ex C D , ad folidum fub 
CB, &MN. Manifeftum eft autcxn_ 
maximum plano-planum , quod applica- 


H 


F D 


I E C 
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N, idem eft 
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tur dato folido deficiens quadrato-quadratoefle id, quod applicatur tribus ex quatuor 
partibus dati folidi,&quadrato-quadratum, quod deficit occupare reliquam quartam 
partem . Quare maximum plano-planum erit contentum fubAC, & folido fubCB, & 
M N . Itemque condat plano-planum fub A C, & folido fub CB,&MN, xquale e fio 
plano-plano C D . Deinde afiumpto quocunque alio pun&o E , & ex E , excitetur E F , 
eadem lege , vt fit quemadmodum A E , ad E F , ita cubus E F , ad folidum fub E B , & M 
N , & ita deinceps procedatur aflumptis alijs,alijfquc pundis,&ere<ftis perpendicularibus 
modo ianuli&o, & per carum extremitates intelligatur duda linea; ex A , excitetur per- 
pendicularis A G , ecqualis k , cuius plano-planum xquale eft comparationis bomogenco 
ex G , agatur G H , parallela ipfi A B , & ex H , cadat perpendicularis H I . Dico A I , a> 
quarionis propofitx radicem efie. 

Jd tertium genus pertinentium Linearum MeDICEAR VM, 

> septima 

Pro effefiione Geometrica , cum Aequatio fuerit 
b a*— a f b l d l . 


D 


K 


F D 


G H 


A I E C 


Ata fit cccfficicns magnitudo reda AB, & K , 

■ j fit cuius plano-folidum , nempe quadrato-cu- 
bus aequalis fit comparationis homogcnco .Diuidatur 
A B , in C , vt A C , fit quinta pars totius A B , ex C , 
excitetur C D , ea lege , vt fit quemadmodum A C , 
ad C D , ita quadrato-quad ratum C D , ad quadrato- 
ouadratum C B . Manifeftum eft maximum plano- 
lolidumquod applicatur datx linex deficiens qua- 
draro-cubo efie, id quod applicatur quintx parti datx _ 

linex , & quadrato-cubum , qui deficit occupare reliquas quatuor ex quinque partibus 
datxlinex. Itemque conftat plano-folidum fubAC, altitudine & fub quadrato-qua- 
drato C B , xqualc efie quadrato cubo ex C D . Aflumatur aliquod aliud pundum h , ce 
ex E, excitetur E F, ea lege vt fit, quemadmodum A E, ad E F, ita quadrato-quadra- 
tum E F , ad quadrato- quadratum E B , & fic deincepsproccdatur aflumptis alijs, aljffque 
pundtis & credis lineis perpendicularibus per quarum extremitates intelligatur duCtti li- 
nea . Mox autem ex B , excitetur perpendicularis B G , xqualis K, cuius quadrato-cubus 
xqualis fit comparationis horaogenco agaturqucGH, parallela ipfiAB, ex H, exuat 
HI DicoI B , efie xquatjonis propofitx radicem. 

' Fft cn i m plano-folidum fub A I, & fub quadrato-quadrato I B , xquale quadrato-cubo 
rv I H at vero prxdidum plano-folidum xquale eft plano-folido iub A B , altitudine, , 
& fub’ quadrato-quadrato I B, minus quadrato-cubo ipfius I B. Quare plano-foli- 
dum fub A B , & quadrato-quadrato I B , minus quadrato-cubo ciufdcm I B , «quale erit 
quadrato-cubo ipfius I H , leu B G , hoc eft dane redx K • 
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GEOMETRA PROMOTVS, 




' AL 1 VD Ql^OODAM GENFS MED 1 CEARVM LPNEARFM 

Pro effectionibus Geometricis , cum jEejuario fuerit 
multiplicis uffeEliouis , 

A D hoc Linearum genus pertinent Linea inferuientes cffc&ionibus Geometricis 
pro aquationibus , in quibus Poteftas eft multipliciter affetta , vt fi fuerit 
a* *$+ 2 b a 1 b' a* — d‘ a 1 — 2 d’ g a =3 d ‘ g 5 d’ f 

Si igitur fuerit aquatio httiufmodi , ad quam Analyfis cenduAit , vt ex explicxtx Geometri- 
fx cffctfio dt fi ante Porifmxt e comparetur . Refioluta in analogijhum , vt par esi , fiet vt a' f 
2 b dfyb' a~d a — 2 d g , ad dg’ >j>* df ,/fa d , ad x . 

Expofita fit reda A B, qua fit coeffi- 
ciens longitudo fubcubica , eiufque-, 
quadratum, minus quadrato $, fircocffi- 
ciens planum fubquadraticu, & alia etiam 
magnitudines y, & 9 expofita: fint; de- 
inde ipfa A B , protrahatur ad partes B , in ’ 
infinitum, & in ipfa quidem protrada fu- 
mantur qualefeumque partesBC, BD, 

BE,bF,BG, BH, &c. & cx pundis B , 

C,D,E,F,G,H, &c.erigantur perpen- 
diculares ; mox vero fiat vt folidum cx <F, 
in quadratum y vna cum folido cx eadem 
<F, in quadrarum 9 , ad cubum BC, vna 
«cum duplo folido cx quadrato BC, in A 
B ,plus folido cx BC ,in quadratum AB, 

minus folido cx B C , in quadratum <F , minus duplo folido ex y , in quadratum eT, ita B C , 
ad G K , & eodem modo comparentur redae DL,eM,FN,GO,HP,&c. Ijfdcm ad- 
hibitis magnitudinibus datis, vna cum BC, BD, bE,BF, bG, BH, & ita deinceps, 

Per punda vcr6 B, K , L , M , N , O , P, &c.intclligatur duda quaedam linea, nam haec ipfa 
crir,quae ad effectionem praedictam coducit; Cum enim fadu fit vt diximus erit etiam con- 
uertendo vt cubus B C , vna cum duplo folido cx quadrato B C , in A B , plus &c. ad foli- 
cum cx S in quadratum y , plus folido ex eadem <Fin quadrarum 9 , ita C K , ad B C . H11- 
ufmodijgitur indolis eft linea tranfiens per punda B , u, L , M , N , O , P, vt fi ex quocuma 
que pundo, exempli gratia Z, erigatur quadam perpendicularis Z Y, eadem fit ratio 
iam dida folidi ad lolidum , qua: eft z Y , nd B z ; Qitamobrcm fi coefficicns magnitudo 
fubcubica fuerit A B , <Sc in perpendiculari crcda cx pundo B , fccctur B X , aequalis recta, 
cuius quadratum dudum In y' plus p^faciat comparationis homogencum;& cx pundo ve- 
ro X, ducatur X Y , parallela ipfi A H, cx pundo autem Y , cadat perpendicularis Y Z , cu- 
bus B Z , vna cum duplo folido ex quadrato B Z , in A B , plus &c. ad folidum cx <F in y' Huiufroodf 
vna cum folido t x «Fin 9 ' , ira Z Y , ad B Z , ac proptcrca confinget aquatio , in qua B Z ,iiumS 
quadrato-quadratum , plus duplo plano-planoex cubo B Z , in a B , vna cum plano-pla- gi;ur occur 
nocxBZ, quadrato in AB, qfiadratum, minus plano-plano cxbZ, quadrato in<f, rcrc Ime* 
quadratum, minusduplo plano-plano cx S, quadrato in rcdangulum lubBZ, & y,' nuix ^ dc * 
aquabitur plano-plano cx quadrato «T in y , quadratum , vna cum plano-plano cx S, qua-p^, 1 ,^ ’ Y in 
drato in 9 quadratum . Innorcfcit igitur ignota quantitas, nempe BZ, vtporc illa, cu- " * 

ius quadrato-quadratum vna cum duplo plano-plano &c. aquatur plano-plano cx «f qua- 
drato in y quaUratum,plus plano-plano ex eadem <f quadrato in 9 , quadratum . Propofita 
igitur aequationis radix erit B Z,&c. 

Sic & alia plurimae lineae inucniri cxcogitariqjuc poffunt , qua dificilimis EfFedionibus 
jnferuient. Sed pradidarum Linearum naturam diligentius perfequi huius loci non eft, 

aiibr tamen dciplisfortaflis verba, redibunt, " 
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CAROL! RENALDINII 

DEFINITIONES. 

i. 

Polita Quantitas , <vt initio quoque definita fuit, efl illa, qua ad libitum fumi * 
tur ad communem men furam eiuf dem generis , (efi qua ab <vnitatc denominatur , 

1 1 . 

Si fiat , 'vt Pofita ad quadrati latus , ita hoc ad aliud , qua prouenit longitudo, 
folutum Quadratum , dicatur » 

1 1 1 . 

Si fiat 3 'vt Pofita ad latus rettanguli , itd latus alterum ad aliud, qua prouenit 
longitudo, Refolutum Re&angulum adedetur , 

iv,' . ; 

Si fiat , 'vt Pofita ad quadrati latus , ita quadratum refolutum ad aliud , qua pro» 
uenit longitudo Refolutus Cubus nuncupetur, 

v. 

Si fiat, 'vt Pofita ad mnius re£l anguli latus, itd refolutum reSlangulum ad aliud > 
qua prouenit longitudo Refolutum Solidum , 'vocetur , 

V L 

Si fat , 'vt Pofita ad quadratum refolutum , itd hoc ad aliud , qua prouenit longi* 
tudo Quadrato-quadratum Refolutum , dicatur . 

v i J. 

Si fiat , 'vt Pofita ad rcElangulum refolutum , itd hoc ad aliud , qua prouenit lon» 
git udo Plano- planum Refolutum , appelletur , 

vixi. 

R cfolutio Pl anorum in longitudines , Prima Refolutio , dicitur , 

1 x. 




.,ii ' Solidorum autem , Secunda 

x. 

• •:* f _ srr ’ 

Plano- planorum , Tertia $ & ftc deinceps J 

• * '■ f XI. 

Longitudines, in quas fatta funt commemorata refolutiones , iffquipollentes 
Magnitudines , dicantur . 

kh: 

Qua ititer Plana, <vel inter folida , *vel inter Plano-plana &c. Fit comparati • 

Originaria dicatur Ratio , 
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xiii. 

_ • 

Eius inter Plana, 'vel inter [olida , <vel inter Plano-plana (Sfic, modoiamditto 
refoluta ,fit comparatio , ALquipollens Ratio > 'vocetur , 

X I V. 

C«z » per Analyfeos 'vefiigia regredimur , folidis , y? /» £4 'extiterunt , 4<f 

thefin ,nonmfirefolutis adfcitis > ejl Regrefsus per iEquipolIentia . 

X V. 

Analogifmus omnis , quo in refoluendo utimur , Analy ticus 3 dicatur . 

XVI. 


f ln omni quidem Analytico Analogi fmo ad squalitatem reuocato faElo Parabolif- 
mo , c«w opus fuerit , in explicanda squatione quantitas , adquamfaFta ejl omnium 
applicatio, non amplius adhibetur ; nsc proinde, qus alioquin Mctiens dicebatur, 
quaque ad ftnthefin adfcifcitur , Reaflumpta , '■vocetur . 


XVII. 


T ranfitus , quem facit Analyfia , a refolutis Planis ad refoluta folida , Plano-pla - 
na @rc. longitudinibus conflanter inhsrefcent , TranCiftentiajnuncupetur . 


XVIII. 


Cum <~vcro ex squalitate longitudinum inquiritur in yfdem longitudinibus squi - 
pollens proportio ei,qus initio inquirenda af umebatur, W Ratio fymbolica , 'voce- 
tur ,fic de squalitate (§jrc, 

X I X. 


Cum autem ex proportione longitudinum per Reaffumptam , fit gradatio ad eam, de 
qua qusritur , proportio, huiufmodi gradatio , Redintegratio , nuncupetur . Stc de 
squalitate , 


X X. 


Et Proportio illa dequaqusrebatur, qusque tandem adinuenta ^Redintegrata 
appelletur . 


DE VN1TAT1S VSV 1 N GEOMETRIA 


Q Vanti referat vnitatem in Geometriam inuexifle, facile cuilibet erit deprehendere, Vmtaei» »fus 
fi non nihil aduerterit difficultatem infinitorum propemodum in hac Arte Problc- 
^ nutum», vnitatis vfu nullam reddi poflc ; Cum enim quifpiam inftituta Analyfi, 4us, 
fynthcfin aggreditur, fi illa ad folida , vel plano-plana , &c. afeenderit , haud exiguis dif- 
ficultatibus laborabit , quod etiam fuperius innuimus . Sibi tamen ftratam reddi viam ad 
componendum per regreifum Analyfeos confpicict , dum vnitatis beneficio , plana, folida , 
plano-plana, &c. in fimpliccs longitudines tranfmutauerit ; fic enim fibi licebit Analyfeos 
veftigia repetere , ac propterea demonfirationem contexere ; adeb vt non minus ei, qui- 
dem futura fit obuia Synthefis,quam AnaJyfis.Qua vero Arte hac fit inftituenda Rcfolutio, 
paucis explicabimus . 
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CAROLI REN ALDINII 


PROPOSITIO I. 


'Quo pdtio planum vnitatis praj/dio in /impii cem longitudinem tranfmutetur'. 

Proonfirnm (ifrpAinoiilnm A Rf rs rtiKM 


' t t p . —J. — r - . .r j. ^ k 

Propofitum firre&angulum ABCD, nihil autem», 
refert , quod oblatum rcttangulum fi t quadratum , vel 
altera parte longius , tum quia foliim id difcriminis eft, 
quod in analogifmo , cum fuerit altera parte longius , 
non fit ciufdem lateris repetitio; vnde ille contingit in^ 
quatuor terminis nonficciim fuerit quadrarum; tunc 
enim in tribus terminis accidit analogifmus , tum quia 
redt angulum ad quadratum facile rcuocari poteft fadfa 
igitur fit hypothefis de redangulo ABC D; vniras au- 
tem fit V , refta quaedam linea ad libitum , qua; Pofita_ 
dicitur. Fiat igitur vtV, ad A B, ita A D;(& fi fuerit J 
quadrarum , ira eadem A B ) ad aliam ; haec enim pro- 



n~I 


fireda^itmA B CD ZJS?” P r ° pofirUm uI ™ dicem r , & quidem 

«Sasiv 

l. K , occurrens m K . Centro K , interuallo K E, deferibatur femicirculnc n t} * J ^ 

* ra ” fib,t j*I G , ' fc v can . s E 1 ■ ■" H • Manifolium cftFH, e(Tc reflam quifimm , h« ^ 
cuda in E F , feu V , faciet redanpn nm r' n 7 » T 5 cn,n 


dnm P» 1’ f5ciet F r S aan ? uluin C 

habebif. B “ D ’ c ^ m 4 uc E F» rationem habeat vnitatis , proptcreaF H , vi longitudo fo 


PROPOSITIO II. 


Solidum , 'vnitatis prsjidio , in/Implicem longitudinem tr an (mutare l 
In folidis vero fi c procedendum . Sit parallclepipc- 
dum ( nihil autem refert, vrtum fit cubus.an non ) fi enim 
cubus non fuerit , longior eft operatio ; prjeftat ob id il- 
lud ad cubum i euocaie.Efto igitur cubns, cuius larus A • 
fit autem vniras V , qua: pofita dicitur , & fiat , vc hxc ad* 
latus A , ita latus A , ad aliud ; proinde difponatur reda 
quaedam E I , ex qua fubtrahatur E F , aequalis pofitae V ; 
deinde ex F , erigatur perpendicularis F G , ipfi e I, ac- 


N* ' 



qualis tamen lateri dati cubi , nempe A ; mox verd du- 
catur E G , quae bifariam fecetur in L , & ex L , asatur infi F C i ■ r 

ipfi E I , necefiario occurret , vc conflat ex EtaS * , i <1 “ 
teruallo K E , «cibatur fomicirculus , qui ncccfiario tranfibit per G , & fecet £ ? ta 2* 

facicnr . Opia fcmper taracn jcrb contingit, v, in rcfolutiontefoMa fint Sc^da ' 
vel fola , vel cubis admixta i tUa autem ad cubos rcuocare non exfoui laboris fi- cfi ’ 
ter duas reflas oporteat duas medias in continua ratione adinuenfe i iuuat promere™^' 
'pbf parailelcp peda m longitudines refoluere , vel quod idem eft , pra-cmierc „ c i„ ' 

, lia incidatur ; quoniam verb parallelepipeduro poteft in' duplici cflc ddcriniine ? 'veUtZ 

se.a«‘3:‘ 

dratum, ad quadratum redigatur. " “ «^angulum, iednonqua. 


Exponatur 


I 
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Exponatur igitur reda quxdam E I , in qua fece* 
turE F, squalis V, pofita? quantitati , qua? vnitas 
dicitur ; cx E , erigatur perpendicularis F G , aqua- 
lis reda; , qux cft latus bafcos ipfius parallelepipcdi 
vt a d ; agatur E G , qua: fecctur bifariam in L,- & ex 
L, ad redos angulos ducatur LK; mox vero cen- 
tro K , interuallo K E , dcfcribatur fcmicirculus , cu- 
ius pcripheria fecet E I , in H ; mox vero fiat F O, ec- 
qualis altitudini ipfius parallelepipcdi, vt a / 3 ;dcinde 
ducatur E O ; Modo protrahatur H E , ad partes E, 
in M , ita vt M F , fit xqualis F H , agatur autem M ^ 
N parallela ipfi E O, donec occurrar rO.protradie 
t in N , erit F N , reda propofito fatisfaciens . 
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PROPOSITIO III. 


j V Uno- f Unum in /impliccm longitudinem tranfmutare 
In plano-planis ira procedendum ; & primo 
quidem plano-planum , de quo loquimur fit 
quadrato-quadrarum , vts’s* . Fiat igitur vt 
pofita ad s, itas, adr, &vt pofita ad r, itar, 
adq. 

Difponatur itaque quaedam reda EI , ex 
qua auferatur E F , squalis pofita: V ; deinde 
ex pundo F , excitetur perpendicularis F G, ae- 
qualis S.-mox vero ducatur E G, eaq.biffecetur 

In I V 



in L , ex L, ci fiat perpendicularis L K , mm neceflar» occurret ipfi E I : occurrar aurem, 
rn K , & centro K, interuallo k b , dcfcribatur fcmicirculus , qui neccITario per G , tranfi- 
b.t ; h |C ver 6 fccet reflaro E I , mH ; mox protrahatur F G , ad partes G , & fiat P N , , T _ 

mnl ic I- h ; Hiiritiif h KT nu<v a . • i 


I- rLI . VT , . ' . r !l 1 au paiic* VJ , OcncirriN, CF- 

quahs F H ; ducatur E N , qux biflecetur m O : ex O , eidem E N , conftituarur perpendi- 
^ ’ vt CI q w CCrU . a !i° F ^ »_defcribatur fcmicirculus , qui ueceifario 


tranfibit per N , Sc fecet E I , in M , erit F M , reda propofito fatisfaciens 
Qiia tamen in refolurionibus femper fere contingit , vt plano-plana fint , vel fola , vc» 
quadrato-quadratis admixta; propterea iuuabit ftatim ipfa plano-plana in loncitudincs 
rcloluere , vel quod idem eft pratcaucre , ne in illa incidatur . & 

Aut igitur plano-planum fit cx dudu duorum quadratorum atqualium , atque tunc cft 
quadrato-quadratum.de quo hacftenusdincruimus; vel fit cx dudu duorum quadruo 
rum incequalium , vel duorum redangulorum , fiue squalium , Huc inxqnalium w i“ P n " 
danguli , & quadrati . H n ’ VCire * 

Si conftat duobus quadratis insqualibus vt b‘ c* , & inftituenda fit refolurio.fiat vt vni 
tas , fiue pofita ad b , ita b , ad aliam d , deinde vt vnitas ad c , ita c , ad aliam f; mox vt 
vnitas ad d , ita f , ad g ; atque hunc in modum longitudo g , propofito fatisfacir • cft enim 
illa , in quam plano-planum prsdidum intclligirur refolutum . 

dendum 6 C ° nftCt dU ° bUS rCdtanSuliS * fiuC a:c l ualibus » fiuc inaequalibus fuo modo procc- 

Et ex hadenus didis liquido conftat quid agendum in Plino-foIidis,Solido-folidis,&c. 


Qt* hattenus tradita funt exemplis illufirantur . 


PROBLEMA. 


d f a pi n no fitUtUSXt ' diuide ” dumin duas P* rte *> 'vt rea angulum fub partibus, aquale Jit 


Datum fit latus i z.diuidendum in duas partes , vt fadum fub/pfis squale fit 
Pars yna eftoiK, alia erit 12 -- 1 R produdum fub his cft 1 2 K -- 1 Q. & hoc x 


Q, & hoc squale 
efle 


A 
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cfle debet 32. Dimidium longitudinis cocfficicntisfublatcralis, fcu numeri radicum eft 
6 . cuius quadrarum eft 36 ; a quo fi auferatur 3 2 , remanebit 4 ; cuius latas quadratum eft 
2; quo dempto ex 6 , dimidio iam dido , fit refiduum 4: pro parte minori, vndcmaioj? 
pon latebit, iubrrada fcilicct , minori ex toto latere diuidendo 12. Hinc, 

P O R I S M A, 

Sume dimidium numeri radicum , & ab eius quadrato aufer comparationis bomogeneum . , 
flue numerum abfolutum , refidui latus quadratum fubtraheex dimidio iam dtfto\ quod rema- 
net erit pars minor . . 

Specicbus aurem fic , 

Latus diuidendum efto b , homogeneuni comparationis fit z planum , Pars vna efto a ; 
alia erit b — a ; produdum ex his eft b a - a 1 quod aquabitur z plano . Dimidium cocffi- 
cientis longitudinis fublateralis eft b ; huius quadratum cft-i b’ a quo fi auferatur z pia-* 
num ,• fiet refiduum -j b* — z plano, cuius latus quadratum eft 9! ( b — z plano ) a quo fi 
auferatur -f b ; fiet refiduum ({b‘ - z pl. ) - i b. pro parte minori JVtaior autem non la- 
tebit. Hinc, 

P O R I S M A, 

Sumatur dimidium coefpcientis longitudinis /ublateralis , & ab eius quadrato auferatur bo- 
rnogencum comparationis , refidui autem latus quadratum auferatur ex pr aditio dimidio^quod 
tmm fuperelt erit pars minor quafita , 

Data fit reda a B , diuidenda in duas partes , itavt redangulum fub ipfis, aequale fic 
qliadrato N, 

Diuidatur a B , bifariam inD, & ex D , excitetur 
perpendicularis D E , aequalis ipfi A D > at vero fuper 
D E , deferibatur femicirculus E F D , in quo aptetur 
E F aequalis N ; ducaturque D F ; centro aurem D, in* 
tcrualio D F, deferibatur circulus fecans a B in C,& I. 

Dico c(l'c a C , partem minorem; itaut rcdangulum 
A C B , aquale fit quadrato ex N . Protrahatur E D , 
vfquc ad peripheriam in G , 

Qyoniam igitur D E, eft aequalis AD.&GD , ae- 
qualis D I ; erit A I , aequalis G E ; & quia D H , eft ae- 
qualis C D ; aequalibus exiftentibus D E , A D; proin- 
de refiduum H E , aequabitur refiduo AC,- ergo rcdangulum GE H ; aequabitur redan* 
gulo I A C ; fcd rcdangulum GEH ; aequale eft quadrato E F ; ergo rcdangulum I A Q 
aequabit ur quadrato E F ; fcd rcdangulum I A C ; eft aequale re&angulo A C B ; cum ea- 
dem fit A C , in vrraque & A 1 , fit aequalis C B ; eft enim A D , aequalis D B ; atque C D, 
aequalis D 1 , proptcrca A I, erit aequalis C B ; ergo rcdangulum A C B; aequale erit qua- 
drato E F , fcd E F , fada eft aequalis N ; ergo rcdangulum A C B , aequale erit quadrat^ 
N. Quod erat faciendum , 

Data fir reda a B , ita diuidenda , vt rcdangulum fub partibus squale fit dato plano , 
pempe quadrato ex O . 

Ad vlum Vnitatis vti poflemus fuperiori effedione , ac dcmoftratione Geometrica , lu- 
fiet tamen idem aliter ablolucrc f 




S 
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Scccitir A B , bifariam in D , & fapcr alterutrum dimidium puta A D deferibatur femi- q 
circulus A F D , in quo aptetur reda A F , aqualis data? redae O ; mox autem agatur F D, 

& centro D > ad intcrualluro D F , deferibatur circulus C F E . Dico alterutrum pundo- 
rumC ,E, puta C, fatisfaccre, itavt redangulum aCB, aquale fit quadrato datae 
redae O. 

Quoniam enim A D , aqualis eft D B , ex conftrudionc ,&CD, aqualis cftDE, erit 
A C , aqualis E B , addita communi C E , liet A F. , aqualisC B , qnarc redangulum fub 
A C , & C B , aquabitur redangulo fub A C , & A E , fcd redangulum fub AC.&AH, 
tcquale eft quadrato ipfius A F , ergo redangulum fub A G , & C B , aquabitur quadraro 
ciufdcm A F > fcd quadratum redx A F , aquale eft quadrato ipfius Q ; cum A F , fada fit 
aequalis ipfi O,- propterea redangulum fub AC, &Cb, aquabitur quadraro dacar 
redae O . 

Adfeita aurem vnirate in Geometria procedendum eft hunc in modum . Sumatur reda 
quaedam V , quae poftta dicetur, vnitatis munere fungens, in ordine autem ad hanc omnia 
tradentur conceptis magnitudinibus , feu quantitatibus cuiuslibet generis permodum- 
longitudinum . Fiat igitur vt V , ad A D , ira AD , ad aliam qui fit L K j Manifeftum eft 
redangulum fub V,&IK , aquale efle quadrato ipfius A D. Deinde fiat vtV, adO, 
ita O , ad aliam quae fit I L ; Manifeftum eft etiam redangulum fub V , & I L , aequale efie 
quadrato ipfius O j ac proinde aquale efle quadrato reda A F Sccetur L M , aqualis V . 
Quoniam ver<*> duo funt redangula , quorum vnum fub I K , & L M , aliud vero fub I L , 

& eadem L M, continetur ob communem autem eorum altitudinem L M , fi minus de nu< 
iori fubtraharur , quod remanet erit redangulum fub L K , & L M ; fuper L K , deferibatur 
fcmicirculos LNK,& ex pundo M, excitetur perpendicularis M N,agaturquc LN;hac vti- 
que poterit redangulum K L M , refiduum iam didum ; vt itaque redangulum fub I K,& 

L M , aquale eft quadrato A D , & redangulum fub I L , & L M, aquale eft quadraro re- 
da O , feu A F , ita redangulum K L M , feu quadratum L N , nempe exceflus , quo re- 
dangulum fub I k, & L M . fuperat redangulum fub IL, & LM, aquabitur quadrato DF, 
quo quadrarum A D , fuperat quadratum A F . Si igitur fiat C D , aqualis I) F , circulo 
deferipto C F E , erit C D , aqualis L N . 





Intclligatur A B , bifariam diuifa in D , &fhda fitCD , ipfi quidem LN, aqualis.' 
Quoniam igitur redangulum fub I K , & L M , aquale eft quadrato A D, vt vidimus ergo 
redangulum fub I K , & L M , minus redangulo K L M , aquabitur quadrato A D, minus 
redangulo K L M , fcd redangulum K L M , aquale eft quadrato L N , ergo redangulum 
fub I k , & L M , minus quadrato L N , aquabitur quadrato A D , minus quadrato L N , 
fcd quadratum C D , eft aquale quadraro L N , fiquidem fecimus C D , aqualem L N , 
ergo* redangulum fub I K , & L M , minus quadrato L N , aquabitur quadrato A D , mi. 
nus quadrato C D ; fcd redangulum fub I k , & L M , minus quadrato L N ; f hoc enim- 
quadratum idem eft quod redangulum k L M ) , aquale eft redangulo fub I L , & L M , 
quadratum vero ex A D , minus quadrato C D , idem eft quod redangulum C A E , cum 
C E, fit in D.bifariam diuifa, & ei addita fit A C, ergo redangulum fub I L, & L M, aqua- 
bitur rcctangulo CA E , fcd rectangulum C A E , eft aquale rcctangulo ACB, ergo re- 
crangulum fub I L , & L M , aquabitur rcctangulo A C B ; fcd rectangulum fub IL, &L 
M , aquale eft quadrato ex O , quandoquidem fecimus , vt V , ad O , ita O , ad aliam pu- 
ta I L , atque L M , fecimus aquale ipfi V , ergo rectangulum ACB, aquabitur quadra» 
to ex O . Quod faciendum erat . 


Vnitatis 




i- » ' r t 

48 CAROLI RENALDlflll 

q Vnitatis vfum hucufquc explicuimus , nunc tamen non cft opus huiufniodi induftria, fi, 

quidem in fuperiori Problematis analyfi nullus cftfadtusafccnfus adfolida, modorefo- 
Ultionem afferemus Problematis , in quo huiufmodi afccnfus contingit j Propofirum ira- 
que fit. 

PROBLEMA, 

Datum latus ita diuidere , vt Quadratum vn tus partis ad re ff angulum fttb toto , & 4 Iter .? 
farte datam habeat rationem . 

Datum fit larus AB, fic in duas partes diuiden, j, 

dum, vt quadrarum vnius partis ad re&angulum fub 3 

toro , & altera parte rationem habeat , vt R ad S , A~~ 8 

Numeris hunc in modum Propofitum fit latus diui- b — a 

Refniutio dendum 1 7, ita vt quadratum vnius partis, ad rc<ftan- 

pumeroia . g U ] llm f 0 j, rora altera parte rationem habeat , vt 4 ad 3 , pars vna eflo 1 R , alia erit 1 2 „ 
i R , quadratum ipfius 1 R eft 1 Q, rc&angulum fub roto , & altera parte cft 1 44 R — 1 % 

R * eft vt 4 ad 3 » ita t Q»ad 144— 12 R , ergo fiet aequatio,? Q=s 576 — 48 R, & per 
antithefin 3 Q 4*48 R es 576 fiet fa&o parabobfmo 1 QjJ* iSKzz 192, cuius aequatio, 
nis radix cft 8 hinc Canon &c, 

Relolutio Latus ipium efto b , & pars vna fit 3 , altera igitur erit b — a , quadratum partis , quas 
fpeciofa, ponitur a cft a’ , rcftangnluro aurem fub roro , & alrera parte , quae erat b — a , eft b J — b a, 
vt autem eft r ad s , ita debet cflfc a 1 ad b’ — b a , facilioris vero re/oJutionis gratia fiat vt 9 
ad r , ira b ad aliam puta d , proprcrca erit analogifmus , vt d ad b , ita a' ad b* — b a, vndS 
fiet aequatio multiplicatis extremis, & medijs , eaque erit db’—db ars ba’ , & per an- 
tithefin fiet b a’ 4* d b a=a d b ! , omnibus aure applicatis ad b & a' 4* d a == d b.Dimidium 
coefficicntis fublatcralis d , eft - x d cuius quadratum eft ^ d 1 , cui addito d b fit ^ d' 4. d b , 
puius latus quadratum cft ijjf-j d’ 4 * d b )— - d ; Hinc . 

P O R I S M A, 

J^uadrato dimidia cotfficientis fublateralis addatur re et angulum f alium a latere diuiden- 
dotr. illud, ad quod latus dt indendum in eadem est ratione , inquacH terminus con/cqucnf 
r at tonis data ad terminum antecedentem , aggregati iero fumatur latus , & ei /abducatur 
coefficicntis dimidium , rejiduum enim erit radie is pretium , & partem vnam yuafuam fliui* 
dcncti lateris exhibebit , reliqua vero non latebit . 

Duobus modis poteft contingere refolutio, vel ita vt la- 
tus diuidendum fit minus eo , ad quod cft, vt terminus con- 
fequens rationis data: ad antecedentem, idque cucnit.quan- 
do ratio data eft maioris ad minus , vel contra , ideo etiam 
duobus modis continget cffc&io , eadem tamen omnino 
contingit dcmonflratio , 

Datum fit latus A B , diuidendum ea lege , vt quadrarum 
vnius partis ad redtangulum fub toto, & altera parte ratio- 
nem habeat vt R , ad S . Piat vt S ad R , ira A B, ad B D,de- 
<> inde fuper A D , deferibatur fcmicirculus A G D , diuifa^ 
aurem ii D , bifariam in C , centro C , intcruallo alterutro 
C B , C D , deferibatur circulus , mox vero ex B , excitetur 
perpendicularis B G , & p*r G , & C , ducatur G C H , quae 
protrahatur ad partes G , ita vt F E , fit aequalis A B . Dico 
F E , fic effe diuifam in G , vt quadratum G F, ad redtangu- 
lum FEG , rationem habeat, vt B D, ad AB,- feu vt 
R ad S . 

Quoniam enim A B , B G , B D, funt continue proportio- 
nales , erit vt A B , ad B D , ita quadratum A B , ad quadratum B G,- fcd quadrato B G.cft 
aequale rcdtangulum H G F ; ergo quadratum AB, ad reftangulum H G F erit , ve A B , 

B D j & conucptpndo vt B D , ad A B , ita rcdangulum H G F , ad quadratura- A B,ho* 

1 ^ :• , ' cft ad 

* ' . "f 7 " i 
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eft ad quadratum F E quare vt H F , ad F E ; ( ita enim eft B D , ad A B , ) ita erit redtan- 
giftum H G F, ad quadrarum E F ; fed vt H F , ad F E , ita redtangu Ium H F G , ad r e dt an- 
gulum E F G , ob communem altitudinem F G ; quare vt rcdtangulum H F G , ad rcdtan- 
gulum E F G , ita rcdtangulum HGF, ad quadratum E F; quoniam autem eft , vt totum-, 
rcdtangulum HGF ,'ad totum quadratum E F ; ita ablatum redangulum H F G , ad abla- 
tum redhmgultim E F G , erit reliquum, puta quadratum F G ( hoc enim remanfr, fi ex rc- 
dtapgulo.HGF, auferatur redtangulum HFG) ad reliquum rcdtangulum FEG ("hoc 
enim remanet , fi ex quadrato E F, auferatur rcdtangulum E FG , ) vt totum rcdtaugulurq 
H G F , ad totum quadratum E F ; hoc eft vt rcdtangulum H F G , ad rcdtangulum EFG; 
fcu vt H F , ad F E* hoc eft vt B D , ad A B , fcu vt R , ad S , &c. 

Quoniam fuperiorrefolutio ,ctfi procedens ad folida afccndendo.EfFedtioncm Geome- 
tricam didtauit , cuius demonftratio fatis eft obuia folidis negledtis , per quae fadtus erat in- 
certus in refoluendo ; at vero fynthcfis , analyfeos vcftigijs repetitis, vrporc per folida pro- 
cedens, parum videtur ijs arridere, quibus candor Gcometricuscftin delitijs, quamuis 
habear cum veritate commercium . Ea vero fic le habet, eadem Effediione fuppofica . 

Quoniam B G , tangit circulum B F D , cric rcdtangulum H G F , aquale quadrato BG , pct °^ d ^ 
iioc eft rcdtangulo A B D , hoc eft redtangulo EFH; fed rcdtangulum HGF, xquale eft pr«eJ««. 
quadrato GF,plus redtangulo GFH,-crgo quadratum G F, plus redtanguk) G F H , xqua- 
. bitur redtangulo EFH, omnibus dudtis in AB, fcu EF.-ergo folidum ex Ab, fcu EF,in quad. 

GF, plus fadto abs G F, in rcdtangulum E F H, aquabitur fadto ab E F, in rcdtangulum E F 
H ; hoc eft abs F H , in quadratum EF;& per anrithelin , quod fit ex F H , in quadratum- 
E F , minus fadto ab F H , in rcdtangulum EFG, aquabitur fadto ex E F , in quadrarum- 
G F ; reuocata xqualitate ad proportionem , fiet analogifmus vt F H , ad E F , hoc eft vt B " 

D , ad A B , hoc eft vt R ad S , ita quadratum G F, ad quadratum E F , minus redtangulo 
EFG, hoc eft ad rcdtangulum F E G . 

Eo igitur omnis induftria debet Artificis tendere, vt non cafu comparanda fit demonftra- 
tio Geometrica Effedtionis habita , analyfeos prxfidio , & non contexatur per folidorum 
comparationem , propter eam , quam diximus , obfcuritatcm : In cuius gratiam multa no- 
ftris lucubrationibus adinucnimus, quibus opitulantibus aflequi licebit intentum,- vnde 
repetendo analyfeos veftigia , quamuis in ea fadtus fit alienius ad folida , licebit vel uti dc- 
dudio filo , incedere , folidis ipfis negledtis , atque propofitumdcmonftrarc . 

Prxcaucndum eft igitur , ite habita radicis xftimationc , atque inde comperta xqualrra- 
tc inter plana, nd deinde incidatur in folida ad concludendum propofitutn . Id vero fit be- 
neficio pofitx quantitatis ad cum, qui fequitlir inodum.Cum igitur adinucnrum fuerit qua- 
dratum ex GF, vna cum redtangulo GFH, xquale efle redtangulo EFH, operx pre- 
tium eft , quantitatem aliquam ad libitum ponere , qux vnitatis munere fungatur , qux di- 
catur V /penes quam plana tradtanda fune per analogilmos , vt in longitudines rcloluan- 
tur , mox vero eadem pofira quantitate adhibita , inuehenda eft in medium quantitas E F, 
veiuti fecundus terminus analogia hoc enim padto inter longitudines xqualitas retinebi- 
tur, qua per antithcfin non cuancfcct, atque tandem hac trafmutata in analogifraum- , 
compericmus efle, vt FH , ad E F, ijs adhibitis , qux prxmifimus , Lemmatibus , ita qua- 
dratum G ad quadratum E F , minus rcdtangulo EFG, hoc eft ad rcdtangulum F.e G . 

Fiat igitur fecundum politam quantitatem V , re/olutio quadrati G F , in longitudinem 
K , & rcdtanguli G F H , in longitudinem L, demum rcdtanguli E F H , in longitudinem 
M • & erit quidem K , vna cum L , xqualis M . Mox fiat vt eadem polita ad E F , ira K , ad 
N , & vt eadem pofira ad E F , ita L , ad O , denique vt eadem polita ad E F , ita M , ad P , 

&. erit quidem N , vna cum O , xqualis P , ergo P , minus O , aquabitur N . 

Refoluatur quadratum E F , in longitudinem Qj & redtangulum EFG, in longitudi- 
nem RjVtrumquc fecundum eandem politam; ergo rcdtangulum FEG, cjitQj, minus 
•R ; refolutum autem erat quadratum G F , in longitudinem K ; ex ijs igitur , qux in fupra 
politisLemmatibusoftenlafunt,critvtHF, adFE, itaK, adQ,, minus R; hoc eft ira 
quadratum G F , ad rcdtangulum F E G j Quod erat intentura . 

Sed vt hoc idem Problema iuxta generalem noftram componendi formam tradtemus, ^"rdbL!?' 
repetitis omnino Refolutionis vcftigijs, fiftcndo intra planorum comparationem , quamuis di, «^uam au ' 
j!xc per folida procellent , jpa ratiocinandum , Et primo Effedtio , quam Porifma dfotat , ad:uuc : 

G ad cum, ' 


L, 


t 
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ad cum , qui fcquitur modum perficienda , 

Reda Ab, fit qua: detur diuidenda in punito C ; vt quadratum 
BAC, datam habeat rationem , qua: B D , ad b A . 

Diuidatur Ii D , bifariam in H , fitque G H , quantitas pofita i deinde fiat vt G H , ad A 
B , ita B D , ad F H ; mox , vt G H , ad B H , ita B H , ad E F ; fuper E H , deferipto femi- 
circulo tic pundo G , erigatur perpendicularis G K , agaturque HK,& centro H , inter* 
uallo arquali ipli B H , deferibatur arcus fccans H K , in L i deinde fiat C B , ntqualis K L . 
pico A B , fic effe diuifam in C , vt quadrarum C B , ad reitangulura B A C , fit in ratione 
B D , ad A B . Id porro , vnitatis , fiuc pofita: quantitatis beneficio , dcmoftrabimus ana- 
Jyfeos repetitis vcftigijs , ctfi analyfis ad folida afeenderit ; fi tamen haec prxmittantur t 
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Hoc eft quadratum C B , ad re&angu 
tebat efficere &c. 

umBAC,critvtBD,ad AB. Quodoporw 



Quoniam rcdtangulum E H G , xquale eft quadrato H K ; fed H K eft arqualis C H; er- 
go reitangulum E H G , xquabitur quadrato C H ; fed quadrato C H, eft xqualc rcitan- 
gulum D C B , plus quadrato B H > ergo reitangulum E H G , a»quabitur rcdtangulo D C 
b , j>lus quadrato B H ; fcd rcttangulum EHG, eft arqualc rcitanguio fc F in G H , plus 

jrcitan- 

' . G ' * - - * * -i” . 
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re&angulo F Fi , in G Fi ; ergo rcdtangulum E F , in G Fi , plus rc&angulo F Fi G , tcqua- 
bitur rc&angulo D C B , plus quadrato B H ; fcd rcftangulum E F , in G H , <vquale cft 
quadrato B H ( faftum cft enim vt G Fi , ad B H , ira B Fi , ad E F; ) ecqualibus propterea- 
hinc inde fublatis, rcdtangulum F H G, aequabitur rc&angulo D C B ; fcd rcdlangnlo D C 
B , cft a*qualc quadratum C B , plus re&angulo CBD, ergo quadratum CB, plusrc- 
«ftangulo C B D , aquabitur rciftangulo F H G . 

Fiat vt G Fi , ad C B , ita C B , ad M N , & ira B D , ad N O ; nam re&angulum M N, in 
G FI , plus rctftangulo N O , in G H , aquabitur redtangulo F H G ; atque adeo M N, plus 
N O , aquabitur F H . 

Fiat rurfus vt G H , ad AB, itaMN, adQK; itaNO, adTV, & itaFH, adSX. 
Vel, cum fuerit fatftum, vt G H , ad A B , ita A B , ad P Y , fiat vtG H , ad B D , ita P Y, ad 
aliam , qua erit eadem S X . Cum enim M N , plusN O , aquaretur F H , etiam QR,pIus 
T V , aquabitur S X ; & per anrithcfin S X , minus T V , aquabitur QR . 

Fiat vt G H , ad A B , ita C E , ad Z Y ; vt permutando fit G H, ad C B, quemadmodum 
A B , ad Z Y . Supereft oftendendum aquaiitatem hanc ad proportionem rcdigi,in qua vt 
BD,ad AB, ita ficNO,ad Z Y. 

Quoniam igitur fatium cft vt G H, ad A B , ita F H , ad S X > & conuerrcndo vt A B , ad 
G Fi , ita S X , ad F H ; fadtum autem erat vt G Fi, ad B D, ita P Y, ad S X : ergo ex a:qna- 
li fecundum rationem perturbaram erit vt A B , ad B D , ita P Y , ad F Fi ; ergo conuertcn- 
do vt B D , ad A B , ita F H , ad P Y , fcd F H , requatur M N , plus N O ,• ergo vt B D , ad 
AB, ita M N , plus N O , ad P Y ; fcd fecimus vt G Fi , ad C B , ita B D , ad N O , & vt G 
H , ad C B , ira A B , ad Z Y ; ergo vt B D , ad N O, ira A B , ad Z Y ; ergo vt B D , ad aB, 
ita N O, ad Z Y ; fcd erat vt tota B D , ad totam A B , ita tota M N , plus N O , ad totam P 
JY ; nunc vero cft vt tota B D , ad totam A B , fic ablata N O , ad ablatam Z Y , ergo reli- 
qua M N , ad reliquam P Z , erit vt tota B D , ad totam A B j hoc eft quadrarum C B , ad ' 
re3angulumBAC>erit vtB D, ad A B. 


S C H O L 1 O N. 


Ex fuprapofito Exemplo definitiones iam fupra allatas facillimum erit explicare. Cur/u, 


Definit 'onet 


fupra diceremus; fiat vt G II, ad B H y ita B H , ad E F , ipfa E F , dicitur quadratum refoltt - explicentur . 
tum . Deinde cum diceremus fieri vtG H y adC B, itaCB, ad M N y ipfaMN , erit pariter 
quadratum re/olutum . Cflm diceremus fieri vt G H y ad C B , ita B D, ad NO , erit ipfa N O , re- R 
tf angulum rcfolutum . Cum dicerem us fieri vtGH y adAB y itaMN y adQR, erit ipfa Q^R, re (bimum-* 
folidum rcfolutum , ita ei iam T V , quemadmodum S X , erunt f olida refoluta . &< Refo!utio 

Quando autem fuperius refoltt i mus quadratum B H ,in E F longitudinem , vt quadratum prior . 

C B , t» longitudinem M N , <jr re(t angulum C BD ,in longitudinem N O , dicitur prior rejo- £_ ciol “ : '° P°- 
iutio\ fic quando folidum refoluimus in longitudines Qjl ,T V ,S X, fecttndadicitnr rejolutto . viagiiitudi. 

Re folutum ejl enim folidum fub altitudine A B quadrato C B y tn longitudinem Qft n** *quipot« 

folidum fub altitudine AB ,& reet angulo CBD y in longitudinem T V , & folidum fub alti . * RafiV oriyi 
t udi ne BD,& quadrato A B , vel fub altitudine A B ,& reti as: gulo A B D , re/olutum e It itLj naru . 
longitudinem S X . R “;® *1 ui ' 

Supradid a autem longitudines , in quas fitta fiint commemorata refolutiones , m. ignit udi- Rcgccitiis per 
nes aqnipollentcs dicuntur . JEqualitas autem , qua est inter reti angulum £ H G ,dr quadra- * i i u, P° llen * 
tum H K tnter rclt angulum F H G , & reti angulum DC B , originaria dicitur ratio , ^-'Vtulogifmi 

que ratio squalitatis j at vero squalitas inter longitudines MO , & F H , & inter QR , plus Anaiyttci . 

T V , & S X , aquipollens ratio nuncupatur . Ille autem regrefius , quem facimus ab aqnalita- 

te inter reEt angulum F HC. y & refl angulum DC B, ad aquaiitatem inter MO y & F H y & TrauullcutU. 

inter Qji , plus T V , &c. dicitur regreffus per aquipollcntia . Quando autem fecimus vt CH y 

ad B /7 y ita B H y ad E F y (frvtG H , ad A B y ita B D y adF H \&vtG H , adC B , ita C B y 

ad M N , &e . H t funt analogi fm i , quos Analyticos appello . Quando vero fecimus vtG H , ad 

A B , ita M N , ad Qjt , (jre. quantitas AB y efl , qua a nobis reafiumpta dicitur i hac enim cfi y 

ad quam omnium faliacfi applicatio inrefolntione y in qua deinceps negligitur . Quando au - 

um gradum fecimus a comparatione inter MO y &FH y ad comparationem inter Qjt , plus T 

V , cJ“ S X , dicimur tranfiflentiam fecifie . Cum autem inferimus ex ratione , quam habet MN 

G 2 adPZ, 
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'fdP Z , qua efl B D , ad A B , io ferimus inquam , rationem quadrati AC , ad rett angulnriC, 
B A C , efie vt B D , ad A S , hac ratio fymboltca vocatur ; & tunc dicimur Redintegrationem 
feci pe , & ratio illa , nimirum quadrati C B , ad reit angulum B AC t vt B D > ad A B , eaejl 
ratio > ^# 4 » Redintegratam appello , 


PROBLEMA, 



Datis bafe , & perpendiculo , dataque ratione aggregati ex vno latere , perpendiculo , ad 
aggregatum ex altero latere , ef perpendiculo , re per ire triangulum . 

In triangulo A RC.datafitbaltsBC, 63. itidem data fit perpendicularis A D, 2o.at- 
que demum data fit ratio , quam habet aggregatum ex latere A B , & perpendiculari AD; 
ad aggregatum ex alio latere A C ; & ex eadem perpendiculari A D > vt 5 , ad 8 , qux- 
runtur latera , 

Centro A , intcruallo A D , deferibatur circulus ; deinde eodem centro A » interuallo 
autem A B , alter circulus deferibatur , & quxrantur latera A B , A C . Protrahatur C A, 
vfquead K . Larus A B.efto 1 R;K N,erit 1 R 4« 20 vt igitur 5 ad 8 , ira debet efle r R 
*2C , nempe K N , ad aggregatum ex A D , A C , puta H C ; vt igitur 5 , ad 8 , ita 1 R t 
20, ad 15 -—; fingula autem aflequemur; propterea quod , cum ( vt iamfupra di&unu 
fuit ) . 

Datum fit triangulum A B C , cuius bafis B C 
63 , fit data ; fit itidem data perpendicularis A D 
20; fit demum data proportio &c. Suppofuimus 
autem A B , efle 1 R ; fecimus ver6 vt 5 ad 8 , fe- 
cundum datam rationem ira K N 1 R 20 , ad 
pro H C; proinde ficxHC, puta 15 ^? au- 
feramus H E, nimirum 1 R + jo, remanebit 
“ 1 R— 2o,proEC;Si vero ab A E, pu- 
ta 1 R> auferamus a N , nempe 20, remanebit 
1 R — 20, proNE, atque adcoHK, erit 1 R — 

jo jquamobrem fi ipfi H C, nempe addamus t R — 20 ,fiet fumma'~- ,proKC, 
Vt igitur <53 ,adiiif-ira*i±*-- v 1 R-ao.fcu^^.ad^^—^. 

Si igitur F C i*Sd:^L+*«? fubtrahatur ex 63 ,& remanebit pro B F ^ . huius di- 
midium eft pro bD; huius autem quadratum eft. 

- 1 ' qA * 7 -~ r ~ . Huic addatur 400 , quadratum fcilicet perpendicula- 

ris A D , multiplicetur itaque 400 , per 9922500, fiet produ&um 3969 000000 , adden- 
dum numero 9 1 4414062 5 , fiet igitur numerator fra&ionis 

1.52 1 QCL+ 74880 C— 65371 jo Q,— 183600000 R+ 13113140625; ac proinde^ 

erit ffadlio 

=? 1 Qtollarur fraftio per multiplicationem in crucem 
&fict xquatio huiufmodi 1521 QjQ»^ 74880 C — 6537150 Q^- 183600000 R*J* 
131131 40625 — 992 2 5 00 Qj & per antithefin 1521 Q.Qjf* 74880 C — 1 83600000 R 
140625=2 i645965oCL;&rurfusperantithefini645965oCL4i 183600000 
R-74880 C — 521 Q_Q = 13113140625 ; Omnibus diuifis per 1 5 2 1 , fictatquatio 
huiufmodi 

» QQ- qux per Ifomoeriam reuocabitur ad hanc 

25035 1276500. ^424747767600000 R— 74880 C— 1 Q.Q.— 

46141 781761 3j’439°62 5 • Huius xquationis radix eft 38025 , vtpatebit, quadiuifalT 
per 1 5 2 1 prodibit 2 5 , radix prioris illius xquationis . a£quatjon£m illam per numeros 
fra&os recle fe habere conftat . Quandoquidem multiplicato numero quadratorum per 
62 5 , quadratum ex 2 5 , producetur numerus 10287281 2 50 , quo diuiio per 1 5 2 1 , pro- 
filit in quotiente 6763498—; deinde dudto 183600000 in 25 , radicis pretium fit 
4590000000, quodiuifo per 1531 , fit quotiens 3017751 & eft radicum pretium, 

quo addito ad pretium auadratorum luperiils habitum 6763498^, fit luminis 
978 1250; ab hac fumma fubJucatur 390625 , numerus quadrato-quadratorum , fietrefi» 
^^9390625 ,ab hoc tandem refiduo , fubducatur pretium cuborum , quod quidem fic 


I 




cx multi- 
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cx multiplicatione numeri 1 5625 , cubi ex 2 5 , in numerum cuborum 74880 , & produ- 
cum x x 70000000 , diuidatur per 1521, orietur pretium cuborum 7592 50 ~2, & rema- 
nebit 8621 394^, » quantum plane fit diuidendo numerum abfolutum fupradiCum 
13 j 13x40625 per 1521 . 

Aquationem hanc per Ifomoeriam rcuocari ad illam , fuperiorem patet , fiquidem pre- 
tium quadratorum cft 361 9830671 608978 1250, pretium autem radicum cft , 

161 5 1033862990000000 , horumfumma cft5J349340579o7978i25o,:iquafifub- 
trahaturquadrato-quadratum radicis (eft enim radix huius a?quationis38o2 5 .numerus 
habitus per multiplicationem 25 , in 1521 ) nempe 2090628617375390025 , &rcma- 
nebit 5025871 1961704390625 , numerus abfolutus totius aequationis, fiuc comparatio- 
nis homogcncum . Radix autem hunc in modum extrahetur . 

Propofita aequatio fit huiufmodi . 

25035 1 27650 424747757600000 R — 74880 C— 1 QQ=: 

46141 781761 334390625 . 

Cum aurem depra:henfum fuerit radicem vniuerfam pluribus fingularibus lateribus , 
puta quinque conflare, fitque eadem lex obferuanda, nonfecusacfiradix binomia fo- 
ret; quandoquidcmprioraquotcunquefingularialaterafimul comparatione fubfcqucn- 
tis vnius munere funguntur.Proinde fingendum eft eam efle binomiam , nempe a f e; eo ef- 
ficiens autem fub quadrato fit b pl. cocfficiens fub latere fitd fol/cocfficiens Jub cubo fit f. 
Comparationis homogcncum fit z pL pl. 

Quadratum cx a ^ c cft a 1 4« 2 a e e’ , quo dudlo in b pL fit b pL a* ^ 2 b pl. a et 
b pJ. e‘ . Radix a c ducatur in d folidum,& fiet d folidum a d folido c ; horum aggre- 
gatum eft b pl. a* f 2 b plano a e *f« b plano e’ t d Iblido a 4* d fol. c ; ex hoc fubrraha- 
tur produtf um.quod fit ex a’ 1 3 a' e f 3 a e’*}* e’ ; cubo nimirum ipfius a j e , in f, longi- 
tudinem. Illud autem cftfa't3 f^ctjfae* ffe’; faCaque fubtraCione, remanebit 
bpl.a*^ 2bpl.aetbpl.ct d fol.a^jtdfol. c — f a* — 3 fce — j fac 1 -- fe> , cxqtto 
etiam fubtrahere oportet quadrato-quadratum ciufdcm radicis & remanebit . 
bpl.a’t a bpl.ae tbpf.e*tdfol.atdfbl.e — fa'~ 3fa'e~ 3 fac»— fe'~a 4 — 43*0 
— 6 a' e’ — 4 a e' — c 4 . Et hoc aquabitur z pl. pl. Comparationis homogenco addatur a 4 , 
& f a’ ob noram dcfeCus & proucnict b pl. a 1 1 2 b pl. a e t b pl. e' t d foL a t d fol. c — j f 
a 1 e - 3 fae 1 — fe' — 4a’c — 6 a 1 e’ —4 ac’-c«= z pl. pl. + a 4 *}* fa'. Hinc aurem 
fubtrahantur b pl. a* , & d fol. a , vt remaneat arquatio 

2 bpl.ae t bpl.e”t dfol.c -3 fa’e— jf a e’ — f C — 4 a’e — 6 a* e‘ -- 4 a c' — e 4 =: zpl. 
pl. a 4 f fa'— b pl. a’ - d fol. a 

Hoc autem cft illud refiduumdiuififle per diuifores illos, &c. Diuilores autem figilla- 
tim accepti funt 2 bpl. a ;bpl } dfol; 3 fa’>3 fa;f;4a' ;6a , ;&4a. 

Quoniam vero quatfira radix pluribus quam duobus fingularibus lateribus conflat; 
propterca in eligendis diuiioribus , ijfdcmquc pr oprijs fcdibus collocandis , oportet cau- 
tum efle Analyftam , qui in memoriam fi reuocaucrit, qua; iam fuo loco cxplicuimusjnem- 
pe adhibendas eflccyphras , eafquc apponendas , vt ratio di&at , certe refolutionem fino 
errore perficeret. 

Diuifionc igitur inftituta fiet quotiens pro fecundo fingulari latere.' 

At vero inueftigaturi tertium , vtemur duobus iam elicitis tanquam vno, & iuxta legem 
prxfcriptam operabimur . Iam enim omnis cft operatio perficienda, ca ratione, vtduo 
priora fingularia , qua; eliciuntur latera , vnius munere fungantur. Deinde procedendum 
omnino quemadmodum fit in fingulari latere primo traCando ; duo enim, vel tria, vel 
plura fint, nihil refert, eadem fiquidem praecepta deijs intclbgcndafunt, non fecus ac 
ynumfingularc latus foret &c. ~ T" 
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In triangulo ABC, data fit bafis B C , nempe 
b ; itidem data fit perpendicularis A D , nimirum 
d ; atque demum data fit proportio , quam habet 
aggregatum ex latere A B , & perpendiculari A 
D , ad aggregatum ex alio latere A C , & ex ea- 
dem perpendiculari A D, vtS, adR , quaerun- 
tur latera . Centro A , interuallo A D , deferi- 
batur circulus; deinde eodem centro A, inter- 
uallo autem A B , alter circulus deferibarur, & 
quaerantur latera A B, AC. Protrahatur CA, 
vique ad K . Latus A B efto a . K N , erit a + d . V t igitur s ad r ita debet efle a*d';, 
K ^ ^ aggregatum ex A D , a C , pura H C . Vt igitur s , ad r , ira a * <£ ad 
— - lingula aflequemur; proptcrca quod cum i am fupra dictum fuerit , 

Datum fit ti langulum A B C , cuius bafis B C . fit data b ; fit itidem data perpendicula- 
ris A D , d j (te demum data proportio vt s , ad r . Suppofuimus autem A B , clTc a ; feci- 
mus vero vts ad r, fecundum datam rationem, ira KN, a JUd, ad^iproHC; Pro- 

inde fi ex H C , puta ^ auferamus H E , nimirum a *gt d , remanebit - a - d , pro 
E p ’ 1 v*.! o ab A E , puta a , auferamus A H , nempe d , remanebit a — d pro N E ; atque 



’f nt a * Qyaroobrem fi ipfi H C , nempe addamus a — d , fiet fumma_. 

proK C; vt igitur b, ad^ti^-ita^^. a- d, feu^^.--' , ad 

tractionem hanc nimirum . * - - - • 


» - iUI + l r: < i -r_i ir J 1 +r- •(:- i i r i\ J. <: d: 1 

— >u ” ■’—% 


rat sa^rd — sd 
ra — sa+Jtrd — sd 


Hoc 


— sr da — s*cTa — srd‘t s’d* 
«Jf r J d a t s r d a « 4 « r’ d 1 — s r d 1 
— s r a* — s 1 a’ — s r d a s 1 d a 

t sra‘*£ rda.-srda 


al •b » f > d ■ - a « r d « A n > I r di * ia dt 

n ~ ,r 


productum 
Diuidatur per b, fiet 

Quotiens '_>*■ »»»» * proFC’ 


Quo fubtrafto ex b, remanebit fractio, cuius dimidium erit : 

p ro BD )Ve i DF. 

Ad Climacticum nimirum afccnfum euitandum obfcrueturr* — s : qua?ca?tcris notis 
magnitudinibus dcprclfior cft . AppUeetur 2 b s 1 ad r’ - s» , hoc autem facto parabolifrao 
proucnict nota quadam magnitudo ; caquc appelletur c . Applicetur deinde plurinomiutn 
hoc . b 1 s 1 - rd*2s r d* - s* d ' , ad r 1 s’ , & proucnict planum non ignotum g* . Ca> 
terum a* per fc lubliftet . Applicetur denique 2 r s d * 2 s r d , adr‘ , & proucnic latusf, 
Jtaque fractioni ‘ ' ‘ r 


j» «* — r? d> *f* : * f d> — «> ds — m ai ri ai 1 rt d a — 1 1 r d a 

r l b IX ~ 

jEquipollct huic v- . Huius quadratum cft 
s* + 1 t g>a» 'f»a>- tL^/a^g* ^ Huic 


g»«a*-fa 

g‘-a-fa 


addatur quadratum perpendiculi 
nempe d 1 , & fiet , 


— g’ fa-^-tfa' *£f*a’ 
— g’ a’ * a 4 ♦}+ f a’ 
g^-g^-g' fa 


B< «fi 1 1 a» • a g» a* - f» a* - t g* f a >fi g* «fi c' d» 
c- 


a* + t fa’ — 1 g 1 a’ •• f» a 1 t g 1 f j >fi g« 


Quamobrem fiet aequatio 

^ 2 fa' -- 2 g 5 a 1 -- f a -- 2 g’ f a *J« g 1 >fc e’ d’ =: c‘ a’ j & per antichclin Icu metarhefia 

g«! . ' • *«•* 
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c’ a' >1*12.' a’ «£• f : a- 2 g’ f a — 2 fa’ — a 4 =s g' *$< c’ d’ . Et per fpecierum Mctafnorpho- 
fui nona proucnict aquatio , eaque fimplicior , & in primis explicabilis. In locum igitur 
c* f 2 g* 4 f, intelligatur fubftitui h‘ , <$c Ineo 2 g’f intclligatur K 1’ , & loco 2 f, fubroge- 
tur m ; denique loco g' ->J*c*d‘, intclligatur n\ Proucnict igitur xquatio nona minus im- 
plicata h* a J tft k 1 ’ a — m a* - a* = n’ . Cum autem ad hanc formam fit rcda&a , caquc fic 
humfmodi , vt in ipfa a’^a-a'-a'-n’ 3 o; fupcreft tantummodo , vt ha*c quadra- 
to-quadratica aequatio ad cubicam rcuocetur, & ad illam in qua elatior poteftas trinam 
dimenfionem habeat , cuius inquifitum latus fi non reperiatur , vt Problemati Geometrice 
fatisfiat, ad vnam ex conicis fe&ionibus confugiendum erit .. Sic enim quasitti trianguli 
latus minus innotcfcct . Sin autem inucnr i lateris prxfidio , duabus alijs aequationibus or- 
dinatis iuxta Artis prxeepta , quod quaeritur feliciflim£ confcqucmurj & vt iu arenam <Jc- 
fccndamus.fupcriorcm aequationem repetamus . 
h‘a‘ +Kra— mi-a'- n'= o 
Huius xquationis Radix comparabitur fic 

35035 1 27*50 424747767600000 R — 74880 C — r Q.Qj=J f 

4614x781761334390525. 

Secundus terminus tolletur diuidendo 74880 , numerum cuborum per 4; ex ponentem 
maioris characteris, fit enim quotiens 18720, Itaque cum in xquationc , tam primus, 
quam fecundus terminus eodem figno — afficiatur ; propterca vera radix augenda cft , & 
quidem incremento quartar parris fupcriits inuentar . 

Supponamus igitur a - 1 8720 , xquari veteri , verxque radici ; rurfus noux potcftatcs 

fic ic habent. 


. » f.' ? 

[< ••• 6 


♦ -^187101^350438400 

f r a 1 -- 18720 a 

1 » . _ 7 

a’- 37440 3504 384°° 

a — 18720 


a — 1 8720 
a — 18720 

ocooo 
37440 
1 3 1 040 
149750 
18720 


— 18720 a’ 1 700876800 a — 6560206848000 
a'-J744 oa ‘t 35°43 8 4° oa ” 

" 1 _ - 

a» —56160 a* 1 1051 3 15200 a— 6560206848000 

a — 18720 


— 18720 a’t V05 131 5200 a* — 19680620544000 at 122807072194560000 
a « _ j6i6oa’t 1051315200 a’ — 6560206848000 a 

a*- 74880"^ t a 102630400 a 1 - 262408 27 3 91000 a ^ 1228070721945 60090 
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Spcciebus autem abfoluetur hunc in modum 

Supponamusc m aequari ajindepoteftatcs orta? funt , vt fcquuntur 


i*3| 


c — - m 
Radix e— Jm 


H ra c%r;m’ 




Quadratum c 1 - -j m e 4 « j m * 


c— ^ m 


-i m*e-£m’ 

c 1 — -j mc*jgf£m*e 


Cubus c’ - -j m c’ £ m 1 c - £ m* 


c— > 


^e , -iin'c^,in‘c^ini'c 




Quadrato-quadratum c 4 - m e' 4 m’ e’ -- a ra < 

In hac autem aquatione h 1 a’ t K I* a — m a 1 ~ a 4 — n 4 — 6 ; 




m’ + a 

Pro — ma’ 

4h‘ c-^me^ih-m 1 

Pro 4 b’ a’ 

^KPc-aKPm 

Pro + Kha 

r n’ 

Pro n* 

Seu — e* * 4 , a m 1 e* ~ J m» c - 

X 

4h l e |— ~ h» m e— -t k l l qj 
r.-r s mlc t^m> e — n+ 

4Kl l c4ih*m‘ 

f 

^ Hoc aequabitur 


4* a® 4 


j. 


Ht per fpecicrum mctamorphofin riirfus ordinabitur aequatio*. 

Nempe fumatur quacunque longitudo pro vnitate & appelletur u ; Eat autem re&an- 
gulum lub u , & p , aequale coefficicnti fub quadrato, fubciufdem vnitatis quadrato, & 
iub q longitudine ; fiat folidum ecquale coefficicnti fub latere j demum fub eiufdcm vnira-. 
tis cubo, & fub r longitudine fiat plano-planum aequale comparationis homogenco ; ita vt 
Et aequatio c+ * f u p c* - u* q e ~ u> r =: o . Cumque vnitas fupponatur u , ea de medio 
fublata ficte* *f pc l — qe.-r=3 o. Seue*:=: *tpc J -qc-r. Itaque p afficitur affir- 
mate q,&r negate. — 

1 1 optci ca dclcripta fit Parabole ABC, cuius axis B D ; latus autem rc<flum aequale^ 
nflumptae magnitudini pro vnitate , quae fit T . Mox autem fumatur B X , ecqualis dimidio 
jpfius T , vt punftum X , fit intra Parabolen , cuius vertex B ; fiat autem X F , aequalis -j p. 
& accipiatur in B X , protratta ad partes X , cum p , afficiatur nota f , & ex puntto F , eri- 
gatur perpendicularis F G aequalis ■{ q . ' 

Deinde fuper G B , deferibatur femicirculus G I B , & protrafta G B , ad partes B , ac' 
cipiatur B|L , ecqualis T , lateri reflo ; & fumatur H B , aequalis r . Super H L , deferibatuf 
fcmicirculusjmox accepta pcrpediculari BK.interuallo Bk,defcribaturarcus Kl.fecans pe. 
ripheriam G 1 B in I . Tunc centro G, ad intcruallum G I , deferibatur circulus /ccans pa- 
rabolcnin A , S , C, cxhrifce punflis ducantur ad axem perpendiculares, A Y, S V , U C. 

Pise 
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Dico DC , cflc propofirx aequationis radicem . 


57 



fuS fuit 

... 

ilicis manifeftum cft ; Si igirur e:: B D , quam dicimus cfle a 1 , auferatur-; p , & rurfus -j [•£_ Iftnall B.tfa 
nunebit a- - p p - -j . cuius quadrarum cft a+ ~ p a* -- a* ^ -j p f 7 p 1 7 • Itaque tan 
tum erit quadratum ex D F , ude E G . Quoniam aurem D C , fupponirur a . & E D , fup- &tr'nm> , itf* 
ponitur 4 q •• coraEC, erit a f 7 q > cuius quadratum efta‘tqaf -j q*. horum autem- *- r J; ?J W J^ 
quadratorum aggregatum erit a • - p a s t q a ^ ^ q* f p> f 4 P t i » cantumque erit qaa- 
dratum ex G C , atque adeo cius latus quadratum erit ipfa G C . 

Quoniam autem H B , eft r ; fa&aque cft B L , aequalis lateri rc<fto quod cft . 1 . cftquc B 
K , media proportionalis inter H 13 , de ii L, proorcrca B K, erit Ifcr. & B K . quadratum erit 
r ; eft autem I B , aequalis B K ; proinde quadratum I B , erit r . Quoniam vqro B F ; eft ~ p * 

T 7 .&G F.cftr q : horum quadrata fi iimul addantur, faciunt - q 1 1 7 p 1 + 1 p t v tan- tlfiic*- 

tumqueerit quadrarum ex G B ,ex quo fi fubtraxeris r .quadratum ipfius I B , remanebit t»,r*f«hu 
7 q 1 1 P'* 1 7 P ^ 7 — r > P ro quadrato ipfius G I ; erat autem eiufdcm quadratum idem- ’ 

quod quadratum G C ; nempe a+ — p a* f q a t -j q* t ~P l ti pf-; , erit proinde aequatio 
a4-pa l tqaf-;q l t7P‘tfptj=3iqit 7 7 p f j ~ r , &pcr antithclin proneniet 

demum aequatio inter a+&»J«pa*— qa-«r, itaut haec fit aequationis formula a* 
pa x fq a — r. 

Quoniam verd huius xquarionis radix excedit latus quaefiri trianguli quarta parte cocf- 
ficicntisfubcubo;proptercafcceturRC, aequalishuiufmodi quartae parti; mox aurem 
protra&a D C , vfque ad P , ita vt D P , fit aequalis datae trianguli bafi . Deinde fcfta D Z, 
quae fit aequalis perpendiculari datae, ex L agatur Z &, parallela ipfi D P , centro autem D, 
ad intcruallum D R , deferibatur arcus R O , fccans F O & in O ; agantur D O , O P . Dico 
triangulum D O P . Problemati fatisfaccrc . 

Eius enim bafis D P ,eft aequalis datae bafi, cius etiam perpendicularis qua: cft aequalis 
D Z , aequalis cft perpendiculari datae . 

Dico iam aggregatum ex latere D O , & perpendiculari O Q, ad aggregatum ex eadem 
1 & latere O P , habere datam rationem , &c. 
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BL=; 7 

XF=s-ip=: 13568879015» 

GF= - 2825245 3J200000 

I iX=J f 

BH-. r=2 4495336S576750950625 
B K— ffers Bt 4495 136876760950625 
]) C — c= 55745 . 

DCQuadr. =2 5219995025, 

BD22 3219995025 . 
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Quoniam autem poteft contingere vt 7 p.quantitas fuperct quadratum ipfius D C ; Pro- 
inde tunc ita procedendum erit . 

Sit expofita quadam Parabole , cuius axis b Y ; accipiatur latus eius re&um vnicatis lo- 
co , atque cius dimidium fignetur in axe firque B X ,• mox vero fecctur XF, aqualis-* p; 
fiat vero G F , aqualis 7 q ; agatur G B , fuper quam deferibatur femirculus G I B ; deinde 
protrahatur G B , ad L , vt B L , fit a qualis B , vnius dimidio ; deinde fa<fta fit B H, aqualis 
R, & luper H L , deferibatur femicirculum priorem fccans in I ; poftmodum autem agatur 
G 1 . Centro G , inter uallo aurem G I , deferibatur circulus fecans parabolen in A ,S, C s 
agaturque C D, perpendicularis ad YB, itempe $V ; praterea A Y . Protrahatur CI, ad E, 
agaturque C E , parallela axi . Dico DC , efle radicem aquationis propofirar . 

" Quandoquidem D C, cito a, & ob naturam paraboles B D» debet efle a* , Hunc enim in 
modum du£U BD,in larus rc&urn pofitum vnum producetur quadratum ipfius DC. Qpo- 
niam igitur F B, c(t 7 p *£• - fiex ipfo auferatur BD , quod cft a* , remanebit t p 7 — a’ , 
Huius autem quadratum cft a’~ p a’ — a 1 *$<• 7 p* >£7 p ^-^erirque quadratum refidui 
DF. Et quoniam DC cft a, & GF, fiuc G D,cfl -j q ; propterca tota E C , erit a f 7 q . cuius 
quadratum cft a ! ►£. q a >$<7 q , quo addito ad a 4 — p a 1 ^ -j p : p ^ ~ ; proucnict a* 

+ + At vero quoniam 1 )B cft 7 p 4* - cius quadratura 
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; cui fi addatur quad. cx E D,vcl GF;fict 7 p’ 1 7 p ti - q'< ex quo fi 
fubducatur quadratum cx B K , fiuc B I, remanebit , 7 p’ 7 p 7 1 - q’ — r ; & hoc erit 
quadratum tpfius G I , cui «quale eft quadratum G C, fuperius habitum , quajnobrcm erit 
«quatio inter h.rc ; nimirum a’ ^ p a 5 «J* q a ^ p' 7 p q’ ^-jp^TP*^-; 

«J*7q’~r; &pcrantithcfinproucnieta '=3 pa'._qa — r. 

Si itaque cx D C, radice aequationis » fubtrahatur R C, quarta pars cocfficientis fub tu- 
bo , remanebit D R , pro latere quxfiti trianguli , videlicet pro latere illo , quod poneba- 
tur radix. 

Cum Venetias me contuliflcm , cafu quidem incidi in Virum honeftum , graucm , ofiicij o. 
plenum , cum virtutibus , tum etiam fatisampla fortuna exornatum , & , vr verbo dicam , nii*Ut<Ut . 
numeris omnibus abfolutum , qui fummis , egregijfquc laudibus IUuftrifs. ac Exccllcntifs. 

D. Io: Baptifta Cornelium Pifeopix, D. Marci Procuratorem Ampliflimum, extollebat, ob 
oculos ponens fanguinis claritudinem , atque magnificentiam , cum incomparabili huma- 
nitate coniunflam, cuius fama vehementer incitatus,fplcndidifiimam cius Domum adijjab 
hoc prxclarifs. , omnique laudationis genere prxftantifs..Scnatorc bcnctiole.ac humaniter 
exceptus : fecum precibus egi , vt Bibliothecam, & mire ornatam, & copiofam,quam apud 
ipfum extare iam pridem audieram, mihi pro ea, qua pollebat humanitate, oftcnscrcr. Eam 
igitur ingreffus, Archimedis operibus euoluris , qua; fuper tabulam «iduortcr.-.m, incidi in_. 

Lemma illud de applicatione refla; inter conucxum periphcria:,& diametrum pro luflam . 

Tum cxtcplo , cccc Virgo fpccic pulcherrima, membrorum apta dilpofirione,cum quadam 
fuauitate coloris , maicitare capitis , oris dignitate , lpcflabilis , qua; diferte admodum ea 
de re fermonem inftiruitihinc sefibus ctfi quodammodo dcfticutus,vr vox faucibus hxfcrit; 
non nihil tamen collcflis viribus , petij ab Exccllcntifs. Senatore, vt mihi quidem Nomen, 

Genus, Patriam Inclyta: Virginis, tot fingularibus,& corporis,& animi doribus,velut b Coe- 
lo delapfa», innucrct;quod fine piaculo tacere non pofiiim . Ipfe vcr6 fubridens ait, nomine 
quidem Helenam Corneliam vocari. Tum ego, tanti ne fortaifis Herois filia ? annuit ; tum , 
non mirum . Hanc noftri xui refte dixeris Liccrarum miraculum Venetam Miner- 
uam , omnes libi gratias conciliantem i vt omnibus fcicntijs exculta , Virgo quidem Ency . 
clopgdica dicenda videatur . Studijs bonarum Artium miro ordine operam nauauit ; prae- > 

jnifla etenim Grammatice, & Humanioribus literis, prxfcrtim Rethorica;, ftuduir. Linguas 
pcrcallet quatuor exoticas, Graeam, Latinam, Gallicam, Hilpanicara,in quibus diferte lo- 
quitur . His porro non contenta, fummi, ac illuftris ingenij alis, ad altiorcs Doflrinaseuc- ^ 

a, Dialeflicx,Philofophia; fcduld operam dedit, ad Theologia; culmen afccndens>cxcel- 
ix Doflrina' penitiora quidem arcana peruadens .* nec Mathematicas Difciplinas neglexit, 
aduertens, magni faciendum illud Platonis adagiu.- OVJel? dyiujut^vTag («rlrai cuius fupra 
quoque meminimus ,•& quidem par erat, vt in Aftronomiam incumberet Virgo vitx infti- 
tuto puriflima,qux cogitatione faltem Caeli Galaxiam frequentaret . In hifce porrb ftudijs 
tantum profecit , vt crudito genere loquendi cunflis haud mediocrem admirationem inij- 
ciat : quodque etiam in primis eft commendabile, ingemo pollet fubtili , acri , & acuto , vt 
Muficcn colar, concentum cieat fuauilfimum, Vocem fidibus ludens fic attemperet, vt Ad- 
itantium aures demulceat . Mufa Vcnctar, Syren Adriaca; multo tamen fuauior pulchritu- 
dinis harmonia, Caelitus illi coIlara,cui animi virtutum melodia caeleftis omnino rcfpondct, 
ab Angelorum Choro dcdufta , adeo vt Principes multicudine plurcs ad fui amorem alli- 
ciar, inter quos reticere non polium, Lantgrauium Hafliae Scrcnilsimum , qui vna cum Nu- 
ru Domum cius adiens, munificentiflfime, ac fingularircr exceptus, fummis honoribus illam 
eft profccutus. Paria, ne maiora dicam, aeftimationis obfcquiaScrenifs. Cardin. Boglionus 
Jlluftrils.Helcna;, Angulares , atque prxclaritfimas virtutes admirans,prxftitir. Nec defunt 
huius ordinis , qui aci Thalamos facro iurc connubij auide peterent , nifi vni Chrifto eata_ 
addiftam clfe certo cognofccrent . Caeterum multum Illa Fortuna; debet, quod ipia fit na- 
i&a Prccftantiifimum huius aetatis, Dofliflimum , Omnifeium ,& Graecae, & Latina; Lingua; •' 
ad ftuporem vlquc Pcritum,I!luftrifs. ac Rcucrendifs.D.AIoylium Gradenicum Archipral- 
bycerum,atqiPrimatcm Prxclariflimae Vrbis Cydoniae e Creta, BibliophylaccmSercn.Rci« 

|>ub. Ven. , Viruin fuo nomine celeberrimum ; Illam enim lumma diligentia , fumnuquo 

cura inftruxit ; nam aduertens viuido efle quidem ingeuio , omnes eam difciplinas docuit, ; ;1 

V/t eandem libi parem redderet; quo nihil exaggeratius dicere licetjuam vterq; portentum. 

H a Hac 
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Hac dida fint decgrcgijs dotibus., quas cetas omnis commendabit , & cuchet ad Coelum ? 
vude & Cornelia Regia Profapia, ac Scrcnifcima Respublica in a?tcrnum viuet . 

Sed quanti referr viam diligenter eligere, ad analyfin inftituendam , hinc plane addi- 
Ices . Proponatur Problema de applicatione data? magnitudine reda? inter conuexum pe* 
Tipheria? , de diametrum produdam , qua; ad aliquod periphcria?pundum protrada, per» 
tingat;de quo fupra verba fecimus . Plures quidem funt cafus , non atque tamen difficiles. 
Si data magnitudine reda applicanda fuerit femidiametro a?qualis;admodum facilis cft re- 
folutio ; tunc enim pundum in peripheria defignatur a reda , qua: ex centro crcda fit dia^ 
metro perpendicularis . 

Sit circulus ABC, cuius centrum D; 
ex D , crcda fir perpendicularis D B ; ira vt 
redaK, magnitudine data fit aequalis fc- 
midiametro circuli pradidi, applicanda.,' 
inter diametrum produdam , ad partes 
exempli gratia A , & conucxum periphe- 
ria ; vr protrada pertingat ad pundum B , 

Hoc nullius cft laboris, fi enim deferibatur 
Hexagonum, cuius larus HB,hoc vero pro* 
rradum fir ad partes H , donec occurrat , 
diametro C A , protrada? in I ; conflat ex 
Elementis H I, aqualem effe femidiametro 
circuli; ato.uc adeo reda: data: K, aqualem. 

At fi pundum B , itidem fuerit in extre- 
mitate quadrantis , reda vero applicanda, 
non fuerit aequalis femidiametro; Sitiam 
fadum, & reda applicanda fit b; atfemi- 
diameter circuli fit d ; ex centro D , cadens 
perpendicularis ad I B , faciat fcgmentaG 
U,HG, arqualia ; Itaque fcgmcnturn B G> 
fit a , proinde Tegmentum H G ,cric itidem * 

a ; quare H B , erit 2 a ; at fcgmcnturn I G , 

critbt»» vt tota I B ,erit b .f* 2 a; &quia ' * 

vt patet ex Elementis , vt c-ftl B , ad B D , 

ita B D , ad G B , erit rcdangulum I B G , aquale quadrato ex B D , quare b 3 j a’ x- 
quabiturd’;crgo- b a *f*ar , aquabitur j d 1 , cuius aquationis radix cft b**f»f d' > 
r- ~ b ; aquabitur a . Hinc. 

P O R I S M A. 

Refla applicanda fecetur in quatuor partes aquales , & quadrato 'unius ex illis addatur dU 
mi d tum quadrati ex femidiametro circuli ; aggregati autem latus multetur eadem quarta par- 
te data applicanda ; auod enim fuperefi , erit fcgmcnturn G B i vade cius duplum erit H B> qua- 
re per additionem ad datam applicandam j innttefcet IB > 

Hoc cum illo coincidit . 

T>.uo vno ex lateribus trianguli reli anguli , dataque differentia fegmen torum bafeos , repe* 
/ire triangulum . 

Sit iam fadum, & triangulum illud redangulum fitAC 
B, cuius lacus circa redum fit BC, nepe d differentia Teg- 
mentorum bafeos fit A E , adeo vt Tegmentorum D D , 

AD,diffcrcnria A e fit b . Oporteat reperire triangulum 
Segmentum DB , cfto a , at D E , erit illi aqualis itidem 

a ; ergo E B , erit 2 a ; quamobrem A B , erit b 4 » 2 a ; 

pi optcrca cum fit vt A B , ad B C , ita B C , ad D B , erit ^ E D B 

re&anguium A B D , aquale quadrato B C, quare b a 

*b 2 a ‘ aquabitur d' ; ergo - b a *f» a 1 aquabitur f d* . Huius aquationis radix cft & f £ b* 
^HV-:i^W?quibitwa, Hinc,--*:' ^ - 
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P 0 R. I S M A. 


$1 


'Ad quadratum c quarta parte diferentit figmentorum bafeos addatur , dimidium quadrati 
hieris dati arca reSfum , aggregati latus multatum eadem quarta parte differentia f ' «mento- 
rum bafeos \ exhibebit fegmentam mitius bafcos , vnde figmentum maius non latebit , qua- 
re triangulam quoque conflabit , 1 

f It O B L E M A, 

Sit circa tus AS E, cuius diameter A E prolraCl a fit in infinitum ad partes E . datamque 
Jit tnpcnpbcna puncium C , aptanda fit quadam data ,vtBF, qua tr an fundo per C , ipfua 
linea data B F ,fit intercepta mter per, tpherum , hoc eft inter per tpheria ioneauam, & protra- 
itam diametrum A E . r 

Supponamus diametrum A E , cflfe I) , at vero 
rc&a ii F , magnitudine data fit d , ex pun&o C, 
cadat perpendicularis CD, qua: appelletur f, 
fegmentum vero D E , fit g , Tegmentum E F , fit 
a i quoniam igitur cft , vrfl F , ad F A , ita E F , 
ad C F i & A F , cft b a , B F , cft d , infuper 
E F , cft a , fi fiat vt d , ad b «{♦ a , nempe B F , ad 
A F , ita a, hoc cft E F, ad aliam , puta C F, ha?c X .... 



erit — * -p-’, & quia angulus C D F,cft rc<Tius,prop- 


il+M 


Iq-tl- 


t crea fi a quadrato ex C F , hoc eft ex 
ii ex hoc, inquam, auferatur quadratum ex CD, nimirum f*, remanebit k "■*" « f: & 
hoc erit quadratura ex D F , itaque ( Jfe f. ) erit D F , & quia E F “eft a', atque 

I) h , elt g , ii cx D F , auferatur a , quod remanet aequabitur D E , nempe c , proinde R 
( f* ) _ a aquabitur g , & per aqtithefin ifc ( t) „ f. j aquabitur g*a, 

quamobrem& eorum quadrata aqualia erunt, nempe aquabitur »■ i 

S a * as omnibus dudis in d ‘, ad tollendam fractionem , fiet b t a* A 2 b a » * a « I d ■ f* 
quod xquabiturd^ 1 *}* 2 d 1 ga«J*d 1 a»,&pcrantirhcfinrurrus b* a» A 2 b a' 4» a« — 
ad l ga -d l a*=! d,g l *j*d l f t ,feua*«|*2ba»«|*b‘a i ~d 1 a*~2diga=: d < T | d‘ 
f>, rcuocetur aquatio ad analogifnium , & fiet vc a» f 2 b a* f b ' a -- d 1 a -- 2 d 1 - " ad d « 
tdf‘,icdd,ada. Hinc. 0-9* 

1* O R I S M A : 

Seneficio igitur Linea ad poflremum genus Medie e arum pertinentium fl fiat conslruttio ff t 
Effcitto , hac re folatis plano-planis artificio iam explicato in flmpliciftmas longitudines 
repetita Analyfeos vcfljgijsfcgia Euclidis s viaflemonsl rabitur , vt fapra docuimus , &c, 

PROBLEMA. 


'tue 


Sit circulas AB E, cuius diameter A E , protracta fit in infinitum ad partes E , datum nae 
(it tn per iphena punclam B , aptanda fit inter diametrum prodailam , & conuexum periphe 
na data quadam C F , qua protratta ad partes C sperueniat ad datum puntttim B. * ' 

. i 


JT y 
* ss 


I 


[Supponaf 


1 » 


< 


ei CAROtl RENALDINII 

Supponamusdiaractrura A E , effe b , at vero 
Cf , magnitudine data fit d , ex puntfo B , cadat 
perpcndiciHarisBD, qua? appelletur f, fegmen- 
rum vero D E , dicatur g , at vero /egmentum E 
F , cfto a/Quoniam igitur cft vt C F > ad E F ita 

AF, ad bF,& A F, cft bj- a, propterva fiat vtd, 

ad a , ita b f a , ad aliam , caque erit tanta.. A>,” 
itaque erit B F ; huius quadratum 



d <3 yz 


a quo fi auferatur quadratum e x B E> , nempe f t , 
remanebit critque quadratum 


iiftf 



. l *r 2 S a + a *> & rurfus per multiplicationem fictxquatio. 

huiufmoai a* 1 2 b a» y a 1 — d 1 f ej d l g*_ 2 d l g a +Jtd‘ a 1 ,du<ftis nimirum omnibus 
ind 1 » & rurfus per antithciin, ficta fabata’- 2 d* ga= d’g' fd ; F, rcuocara au- 
tem proportione ad analogifinum.erityt ^taba^^a - ad*g add g’ f d f’ , iri d ad a 
Hinc « 
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APPEND IX 

DE MAXJMJS.ET MINIMIS. 

A Rgumentum hoc fubtiliter, $c accurati admodum, a ProdariflTmn Geometra Apol- 
lonio Pergoo fuiflfc tradatiun Antiqua tamen Methodo , ex cius monumentis cui- 
que pcrfpedum , ac manifeftum eflfc poteft j fed idem non minori cum laude fuifle prodi- 
tum a Francifco Maurolyco Abbate Meflanenfc , compertum efi ijs , qui duos hac de rtj 
libros ab illo ronferiptos cuoluerunt ,• adeo enim cg°regie Te gesfit , ranraque cum laudo 
prouinciam fulcepit, vt Apollonij Libros defedum mpplcre contendens ( hi namque non- 
dum tunc temporis in lucem prodierant) tcftimonio Sapientum quafi Apollonium ipfum, 
fere fupcrauerit . 

Caterutn haud mediocriter ad rem de qua agimus Rcccntiorum Analyftarum indurtria 
conducit ,• hoc enim fpeciofo Logiftices beneficio , proclara , & admiranda confequitur j 
quainobrcm non erit abs re fi in hoc profenti Capite de noua hac Methodo Termonem in- 
ftituamus , quod per aliquas Propofitiones perficiemus . 

PROPOSITIO l ‘ 

C ki J 

Maximum rclf angulum contentum fub duobus figmentis propofiti lateris reperire . 
Supponamus datum latus cflfe E F, fintque fegmenta EG, 

G Fjfitquc rcdangulum quidem maximum, quod fub hu- G 

iufmodi Tegmeritis continetur . Oporteat cognofccrc vbi ^ L 

nam G , pundum cadat . 

Latus E F , dicatur b ; Tegmentum E G , fit a itaque G F , erit b — a ; quamobrem rc- 
dangulum E G F , erit b a — a’ ; Hoc icitur fit prima oquatio . 

Supponamus deinde e , oquari o $ cum ergo e nihil valeat, adhuc a e oquabitur Teg- 

mento EG,& b — a — e oquabitur Tegmento GFjProindc redang.EGF,oquabitur b a — a* 
— 2 a e t b e — e’ » fcd erat idem redangulum E G F, oqualc b a — a’ , ergo b a • - a’ oqua • 
bitur b a — a* — a a e t b e — e* ; & per antithcfin ba — a 1 f a a e t = b a — a‘ f b e j & rur- 
fus 2 a e f c‘ =; b e; & per hypobibaTmum fiet 2 a 4 * e =s b . Supponamus autem e oqua- 
ri o i Teu nihilo , proinde 2 a oquabitur b ; atque adeo a =; - a b . Vpde . 

P p R I S M A. 

Ke£f angulum igitur maximum efi [ub figmentis dati lateris cum figmenta fiunt inter fi a* 

. qualia . 

Hoc demonftrauit Euclides Lib. 6. Propofitionc 27. 

PROPOSITIO II. 4 

J leperire maximum [olidum , quod fieri pojfit fiub fiegmentopropofiu r elix linea . 

Data fit reda A B , quam oporteat ita Tecarc, vt quod 
fit fub altero Tegmento in alterius Tegmenti quadratum, A R 

fit maximum omnium quo Tub quacunque alia Tedione 

fieri poflint. a b— a 

Propofita reda efto b; & Tegmentum vnum dicatura, 
alterum vero b—a, folidum autem quod fit exb— a inalba’— a’; reliquum efi ve 
determinemus pundum Tedionis , atque adeo Tegmentum a , ira vt folidum prodidum fit 
omnium maximum. 

Supponamus e =3 o; atque Tegmentum vnum propofito lineo, efio a «J*c, alterum 
enim erit b -« a — e * quadratura vero ex a + e erit a' 2 a e e’ , quod dudum in b 

• . ' ^ — a 
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— a — c , facit Tolidum b a’ — a^abae^be’— « 3 a’ c— 33 c‘— c ? , quod arqunbl. 
tur b a’ — a' ; & per antithefin 2 b a e cp b e' — 3 a’ c — 3 a c‘ — c' =2 o . Omnibus au- 
tem applicaris ad c , quod cfl hypobibnlinum fccifle ; fict*2 b a t b e — . 3 a’ — 3 a c— c* 
s 3 o r Atque adeo, fiet etiam per ahtithefin aba— 33’=: 3aefc'— bc. Quoniam 
aurem e, aequaturo, proinde 3 aefe 1 — b c, valebit o, quare per antithefin fiet 2 ba 
=J3a‘. Omnibus applicaris ad a , fiet 2 b — 33; Omnibus etiam diuifis per 3 , fiet - t b 
=3 a. Quamobrcm Tegmentum pofitum a, erit aquale duabus rerrijs partibus re&x pro- 
pofitx linea;. 

P O R I S M A. 

Maximum folidum , quod applicatur line* cubo deficiens , eU illud, quod terti * parti propo - 
fit* line * applicatur , & cubus adi acet duabus terti/ s partibus dat* reff* line * . 

PROPOSITIO III. 

Rc per i re foliditm maximum , quod applicari poffit dato plano , deficiens folido fimile dato fio - 
lidumque datum , cui debet affim/lari aefieltus ,fit cubus . • 

Datum fit planum , illudque dicatur b pl. &oportcat illud ita fecarc ; vt fi Tegmento al-* 
teri applicetur Tolidum cubo deficiens,fit maximum omnium , quar applicari poifunt; dc- 
ficcntium figura fimili , fimiliterquepofira . 

Quandoquidem deffedtus cubus eft ; propterea oportet planum datum applicare lateri 
Cubi dcfFcdiui . 

Latus iftud cfto a ; alterum erit , quod in duo Tegmenta diuidetur, quorum vnum erit 
’a, alterum vcr6 erit ^ r -~ a quae quidem pars dutta in a‘ . producet Tolidum applicatum, 
nempe b pl. a — a' . Superdl ; vt determinetur quantiras ipfius a j itaut b pl. a — a’ , fic To- 
lidum illud maximum , applicatum bpl. deficiens cubo . 

Supponamus c, aequari o. Atque latus vnuracritafe, ad quod applicetur bpl.vr 
confurgat latus cuius Tegmentum vnum erit a t e; alterum vero erir^t’ — a — c . Poftre- 
raumhoc Tegmentum duAom in quadratum ipfius a»|te> hoceft ini '4 2 ae*J<e*eriit 
loliduin applicatum, nimirum bpl.afbpl.e-- a'— 3 a‘ e — 3 ac' —e’ 22 bpl. a — a’, & 
per antithefin fiet b pl. c — 3 a* e — 3 a e’ — e’ s o . atque adeo rurfiis fiet b pl. c =3 3 a 1 e 

i ac’ f c' . Omnibus applicatis ad e, erit bpl. =3 3a‘ t3 aefe* . Quoniam vero c.Tup- 
ponitur aequale o ,• proinde totum illudfa&um Tub c , erit aequale o . Quamobrcm b pl. *- 
quabitur 3 a 1 , ac proinde tertia pars dati plani , erit quadrato ex a , aequale . 

Quapropter maximum folidum erit, quod ad duas tertias partes propofiti plani appli- 
catur : Sumatur itaque tertia pars propofiti plani , & inquiratur latus , quod illam poteft 
ad quod applicatum fit bpl. vt emergat tripla longitudo lateris, cui faCfa cft applicatio, 
huius enim dux partes duCtae in fcliqux partis quadratum condituum maximum loli- 
dum applicatum deficiens cubo . Vnde . 

P O R I S M A. 

Madimum folidum , quod peteff applicari dato plano deficiens cubo , eff illud quod applicat 
tur duabus tertys partibus dat t plani , 

* « • • ‘4 '1 At f 1 \ ( v V/ V • *'* ‘ •> , * git, . , . 

PROPOSITIO IV. 

Rtperire maximum plano-planum , quod pojfit applicari dat * line * deficiens pl.tno-plano fi- 
mi li dato , atque datum , cui debeat ajftmilar i dcfie£his ,fiit qttadrato-quadratum . 

Data fit rcfta b; cui applicandum fit plano-planum, deficiens quadrato*quadraro,quod 
fit omnium maximum . i 

Secanda erit reda b ; vt quod fit ex altero Tegmento in alterius Tegmenti cubum fit om- 
nium maximum. * 

Rcftx quidem b i Tegmentum vnum fit a ; alterum erit b — a; at vero plano-planum apx 

plicatum erit b a'-- aSOportct proinde dcteripinare rationem partium a, & b — a, itaut 

hoc 


( 


./ 
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hoc produ&um fit omnium maximum . Edo e , aequalis o , fcu nihilo ; fitque fegraentum 
vnum a f e aliud ve- 
ro fit b — a— e, eu- a*e 

busaute ex afeeft a^c 

a’ f 3 a' ef 3 ac' te’ 
quodu&o inb — a- 


e , fit produdtum , vt 
hic a latere cernis, & 
in diruta operatione 
fecundum Artis pr?. 
cepta , adhibita con- 
grui antithefi, deni- 
que peruenitur ad 
aequationem compo. 
litam hanc videlicet 
3 ba t efs bac-fb 
ei =3 4 a* e 1 5 a*c*t 
4 ac fcs&pcr hy 


aete* 

a 5 +£ac 

a’^iac tjtc 1 

aj^c 

a‘e^iac'^c' 
a' i a’ e a e’ 

a' t ja s c^3 ae‘te» 
b— a— e 


— a* c — 3 a* e* — 3 a e’ ~ e 4 
a’ — 3 a' c — . 3 a* c‘ — a e' 
pobibafmum proue- b a> 3 b a’ e.^bae^be' 
uictxquatio 3 ba» f 


3 baef bc i =: 43» 
a-cf 4ae* f e'. 
,Vbi aduerte perpri- 
mam antirhcfim, > 
quando nempfc fub- 
trahitur b a» — a+, 
quod fupcrcd cqua- 
lc cft nihilo ; atquo 


b a' ■>$* 3 b a’ e >J< 3 bac : *J*bc' — a’ — 4 a’c- 
ba‘-a« 


6a'e' — 4ae’ — c‘ 


3 b a* e 1 3 b a c 3 f b e’ — 4 a' c -* 6 a* e* — 4 a e’ — e 4 =3 o 
3ba*c t 3 bae J tbe':=: 4 a’et<? a’e't4ae'te 4 
3 ba‘ f 3 bac t bc : =3 4a| t 6a‘c t 4 ac , fe' 

3 b a* zs 4 a* 

3 b = 4 a 


adeo rurfus per antithefin fit xquatio illa 3 ba l ct 3 bae 1 fbe >=3 4 a> e f 6 a 1 e 1 1 4 a c’ 
■J- c« ; vnde omnibus applicatis ad c, fiet 3 b a 1 f 3 b a c f b c* =3 4 ai f 6 a 1 c t 4 a e 1 1 e) . 
Nunc autem rcie&is omnibus ijs , qux non potuerunt ab e, liberari ; quandoquidem ejup- 
ponitur xquari nihilo , /eu o,- proinde fiet 3 b a 1 = 4 aj ; omnibus autem applicatis ad a , 
liet 3 bs 4 a. Quamobrcma, vnde efformatur quadrato-quadratum, eritxqualetri. 
bus ex quatuor partibus ipfius b ; atque adeo reliqua quarta pars ciufdcm b * erit illa > cui 
applicandum erit maximum plano-planum . 


p O R I S M A . 


Maximum plano-planum , quoel applicatur dat* line a deficiens quadrato-quadrato cjl id, 
'quod applicatur quarta parti data linea , & quadrato-quadratum quod dejicit , occupat tres 
quartas partes data linea . 

PROPOSITIO V. 

Rcpcrirc maximum plano-planum , quod pojftt applicari dato plano , cum dejetiu plano-pla- 
ni Jimilis dato , & datum , cui debeat affmilari deficti as > Jit quadrato-quadratum , 

Datum fit b planum, cui applicandum fit plano-planum deficiens quadrato-quadrato 
fit autem huiufmodi plano-planum omnium maximum; ed autem plano-plani fegmentum 
futurum quadratuinjvndc componitur quadrato-quadratum defficiens. Sit autem a, cui 
applicetur b plan. ex ipfo autem quadratum cd a s , quo fubtra&o ex prxdi<do b plano, fiet 
reliquum b planum ~ a», quod du&um in a ; , facit plano-planum b plan. a 1 — a 4 ; quod erit 
plano-planum applicatum cum dcfc&u quadrato-quadrati . 

At verb in locum ipfius a , fubrogerur a f e , atque c xquetur o , feu nihilo , fiat autem., 
quadratum ex a |c ,quod eda- 1 2 a e f e* , quod fi detrahatur ex bpl.fiet reliquum bpl. 
— a i — 2 a c — c 1 , quod quidem dudtum in a i 1 2 a c | C‘ producet plano-planum ; ex b 
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pl. a 1 1 * pl.pl. cjc b pl.actpl.pl. cxbpl.c*— 34— 4aJc — 6a‘c l - 4aci— c*. Ex 
quo fi dcmpfcris , fupcrius fa£um, nempe pl. pl. ex b pl. a»,— • a * , fiet reliquum 2 pl. pl. ex 
b pl.aefpl.pl. ex bpl. e 1 — 43, c— tfa'c»~ 43^.*- c*=: o, 

Pcrantithcfin autem fiet 2 pl.pl. ex bpl. acfpl.pl. ex b pl. e* aquale 43« e f <Sa’c l t 
4acj f e4,- Omnibus aurem applicatis ad c , fiet 2 bpl. a f bpl. e = 43» f 5 a» et 430* f 
e> ; omnibus autem reic&is , qua: lunt fub e , cum c , sequetur o, erit 2 b pl. a =3 4 as om* 
nibufque applicatis ad a , fiet 2 b pl. =3 4 a 1 » ergo bpl. =3 2 a* , quate-; b pl. sequatur aS 
Iraque a 1 , occupat dimidium dati plani ; & plano-planum , quod applicatur duro plano, 
deficiens quadraro-quadraro , cftid,quod applicatur dimidio dati plani, feu duabus ex 
quatuor partibus dati plani , fice. 

P O R I S M A. 

Maximum plano-planum , quod applicatur dato plano, deficiens qnadrato-quadrato , e/ id, 
quod applicatur duabus partibus ex quatuor , in quas di uidttur planum , & quadrat o-quadra- 
t um , quod deficit , occupat re It quas duas partes , 

PROPOSITIO VI, 

Referire maximum plano-planum , quodpojfit applicari dato [olido , cum dcfcltu plano-pU - 
nifmtlis dato , & datum , cui debet affirnilari de fidus, fit quadrato-quadrat um . 

Sit datuin b folid.cuffit applicandum plano-planum deficiens quadraro-quadraro? ip- 
fum autem plano-planum debeat efle omnium maximum . Cum aurem folidi tegmentum 
ex quo fieri debet quadrato-quadratum deficiens , necefle & fit , ede cubum . 

Efto igirur a , cui applicetur b fol. fi autem ex a fiat cubus , prouenicr a» , quo lubrrafto 
a’ ex b folido fiet reliquum b fol. — as quo du&o in a prouenier pl. pl. ex b fol. a — a« , 
quod erit plano-planum applicatum cum defe&u quadraro-quadrati ex a . 

A t ver6 rurfus loco ipfius a , fubftiruatpr a | c , at vero c , iuxta hanc refolurionis ratio- 
nem aequetur o, ve nihilo, erit quidem plano-planum applicatum deficiens quadraro- 
quadraro.plano-planum ex b fol. afpl.pl ex b fol. c— a+ — 4 are— 5a l c*— 4ac’ — 
e 4 ex quo fi demplcris fupcrius iam fadtum.profiliet pro differentia ph pl.ex blol.c— . 43« 
e— 6 pl.pl. ac 1 — 4 a e' — c‘, quae differentia aquabitur o, feu nihilo per antithcfin, 
ac omnibus applicatis ad e ; fiet b fol. aquale 43’ f 5a*cf j.ac‘ 4.0' de medio fublatis 
ijs , qua fub e reperiuntUr in aquatione , cum aquentur nihilo fiet b folidum xquilcqa', 
quare 42'=: b fol, vnde a' aqualem ^ bfol. ex huiulmodi igitur quantitate pura a, cuius 
valorem expreflimus effingi debet /quadrato-quadratum, atque adeo plano- planum de- 
ficiens quadrato-quadrato applicabitur tribus ex quatuor partibus dati folidi fice. Hinc , 

P O R I S M a; 

Maximum plano-planum , quod applicatur dato [olido, dejiciens quadrato-quadrato , ejt /A 
lud , quod applicatur tribus ex quatuor partibus dati [olidi , & quadrato-quadratum JcJJicicnf 
r (li quam quartam occupat partem , 

PROPOSITIO VII, 

Rcperire maximum plano-folidnm , quod applicari poffit data linea, deficiens quadrat o-etsb^ 

Data fit recta b , cuius fegmentum vnum efto a , aliud quidem erit b — a , quod autem 
fit ex b — a in a 1 ,.crit b a* — a ’ ; hoc erit autem plano-folidum qualitum . 

Supponamus vero vnum ipfius b fegmentum efle a f e , alterum erit b- a- c, qua-, 
drato-quadratum cxafccfta’ f4a , e4jsse 1 a’t4ac' 4J+C 4 , quod quidem dutfum inb 

a — e facit b a* f 4 b a' e f d b c x a‘ f 4 b a e' a* f b c’ — a‘ — y a 1 e- iocsV- ioa*eS 
5 a e* - c\ Ex quo fi dempferis b a 4 - a' , fiet refiduum 4 b a* e f 6 b e 1 a' f 4 b a c‘ f b 
c 1 — 5a’e— ioc l a‘— ioa l e'~ 5 ac 4 —e 5 . Omnibus applicatis ad e, fic ijs retentis? 

? PPn.?&ciunrur » fi b»c nihilo aqualia fupponuntur , atque etiam adhibi- 

tiicon- 

% 
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H congrua anrithcfi fiet 4 b a> ss j a+ , atque omnibus applicatis ad a > ; fiet 4 b =3 5 a 
Vnde quatuor ex quinque partibus ipfius b , erunt atquales a . Itaque 'maximum plano- 
folidum , quod ipfi b , applicaturdcfficicns quadrato-cubo , erit quod applicatur 'quarta; 
parti ipfius b . Hinc. 

: P O R I S M A. 

Maximum plano-folidum , quod applicatur data linea deficiens quadrato-cubo ^ eft id, quod 
'applicatur quinta parti data linea, tfi- quadrato-cubus , qui deficit, occupafycltqttas quatuor 
<x quinque partibus propoftta linea . 

PROPOSITIO VIII. 

< * ' • • • 

Reperire maximum plano-folidum,quod pojfit applicari dato plano deficiens quadrato-cubo ] 

Datum fit b planum , & ita fit inftituenda operatio , vt prxfcribitur , erit autein opus ita 
b planum diueaere , vt fi cx altero ipfius Tegmento fiat quadratum, & ex eodem latere fiat 
cubus quod fitex reliquo plani in hunc cubum effi&um , fit omnium maximum . 

Segmentum iam di&um fit a* ; reliquum igitur plani , cricb pl. — a 1 , quod du&Urtt In.. 
aJ producat plano-folidum applicatum , nempe b plan. a» — a » . 

Deinde , fegmentum fit a 1 f 2 a c f c l , fuppofito tamen quod c acuetur o , fcu nihilo ; 
reliquum plani erit b pl. — a* — 2 a e— e»,quodu£omcuburacxate, nempe in a» t 
3 a x cf 3 ae l f d , fiet bpl. — a» — 5 a* e — 10 a* c* f 3 bpl.a l cf 3 bpl. e- at bpl. 
cj— < 10 a* e 1 — 5 e* a — cr.exquo fi auferatur fuperius fa&um, nempe bpl. a» — at, 
fietrcfiduumjbpl.^ctS bpl.c*atbpl.e» — 5a-»c— joaJc 1 — ioaiet— jc+a- 
er . Omnibus autem applicatis ad e , ijs tantum feruatis , qua ab c liberantur , & congrua 
adhiaita antithefi;fict 3 bpl. a 4 =3 5 a*, fadlo autem paraboliTmo per applicationem ada‘ 
j»rofiliet 3 b pl. =3 5 a* , vnde ex quinque partibus in quas intclligitur b pl. cATc diuifum-. » 
tres quidem «quales erunt ipfi a 1 . 

At cum ex a» , efformandus fit quadrato-cubus , quo applicatum maximum plano- fi> 
lidum debet deficere; ipfum plano-folidum, quod applicatur dato plano, dcfficiensvt 
diximus erit id , quptj applicatur reliquis duabus , cx quinque partibus , propofiti plani . 
Hinc 

T. P O R I S M A. 

Maximum plano-folidum , quod applicatur dato plano deficiens quadrato-icubo ejt id quoct 
applicatur duabus ex quinque partibus dati plani , (fi quadrato-cubus , quo applicatum dejicit , 
occupat tres reliquas partes eiufdem plani . 

PROPOSITIO IX, 

'Reperire maximum plano fo lidum, quod poffit applicari dato folido, de fidens quadrato-cubo. 

Datum fit bfolidum, & faciendum fit quod imperatur. Itaque bfol. ira fecandum-. 
erit , vt fi alterum fegmentum ipfius effingatur in cubum, quod fit cx reliquo iolidi in qua- 
dratum huius effiitti cubi , fit maximum omnium eorum, quae fieri poliunt , fi quomodo* 
cunque , aliter , datum folidum fccctur . 

Segmentum igitur fit ai reliquum itaque erit bfol,— a* ; quod du&umin a 1 producit 
plano-folidum applicatum b folido a 1 — as . 

Supponamus praedirum fegmentum efle aj f 3 ai c 1 3 a e* tcj ; nempe cubum cx a.f c, 
fiet reliquum b fol. — as — 3»i e— 3aei — ej,quodu&oinaxt2actc>,proueniccb 
fol. ai 1 2 b fol.a c t b fol. cx — a j — 5 a+ c — 1 o as cx — 10 a* e»-. 5 a e4 — cj.Ex hoc Vc- 
rd demendu eft prius fattum fcilicet ex b fol. a* — aj , reliquum vero applicetur ad c; rcie- 
ftis ijs , qua; cum e implicantur , & fa&a antithefi , proucnkrt 2 b fol. a =3 5 a4 , omnibus 
autem applicatis ad 5 a fiet as =3 - b fblidi . At vero ex aj efformandus eft as ; ob id pla- 
no-folidum applicatum dato folido.dcficicns quadrato-cubo id, quod applicabitur reliquis 
tribus cx quinque partibus dati folidi. Hinc. /” . . j • . . > 
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P .0 R I 'SuiM A. 


r 


Maximum plano-folidum , quod applicatur dato folido deficiens quadrato-eubo cft id , quod 
applicatur tribus ex quinque partibus dati folidt , & quadrato-cubus , quo /olidum applicatum 
deficit , reliquas duas occupat partes , 


PROPOSITIO X. 


Reperire maximum plano-folidum , quod pofftt applicari , dato plano -plano deficiens , qua* 
drato-cubo . 


Datum fit bpl.pl.& oporteat facere, quod eft iniundum, erit fccandum bpl.pl. itaut 
fi ex altero ipfius fegmento efficiatur quadraro-quadratum, quod firex reliquo plano- 
plani in latus ipfius quadrato-quadrati fit maximum omnium eorum, qua; ficti poflimt; 
guocunquc modo plano-planum fedum fuerit . 

Segmentum primo fit a4 ; reliquum igitur erit b pl.pl, — a* , quod dudum in a , produ- 
cet plano-folidum applicatumbpl.pl. a — aj. 

Deinde fegmentum fit a4 f 4 aj e f 6 ai e* f 4 a e* f ea , nempfc quadrato-quadrarum ex 
a t e , fuppofito tamen , quod e arqueruro , feu nihilo, reliquum igitur fegmentum erit b 
pl.pl,— a4— 4 a* e — 6 a»c»— 4ae ? — c+, quod dudum in a te producit fadum ex 
bpl.pl.afbpl.pl.c- as — 5 a4e— loajci— ioa»ej— 5ae+ — es. Ex hoc autem 
fi detrahatur prius fadum nempe bpl.pl.a— as reliquum autem applicetur ad e reie- 
df is ijs » qu* remanent implicata cum e, & congrua adhibita anrithefi , proucnier aqua- 
tio 5 34 — b pl.plano , fi vero vtraque pars diuidatur per 5 , fiet 34 53 b plano-planl . At 
cum ex a+ effingi debeat quadrato-cubus ,erit plano-folidum applicatum dato plano-pla- 
no deficiens quadrato-cubo, id quod applicatur reliquis quatuor Cx quinque partibus, itu^ 
quas didum iam plano-planum lupponitur efle diuilum . Hinc , 


P O R I S M A. 


Maximum plano /olidum , quod applicatur dato plano • plano , deficiens quadrato cubo efijd 
quod applicatur quatuor ex quinque partibus dati plano-plani , & quadrato-cubus quo plano- 
planum applicatum deficit , reliquam quintam occupat partem . 


PROPOSITIO XI. 


Maximum reti angulum reperire » quod fub media , & differentia trium proportionalium^ 
comprehenditur . • ' 1 / 

Quandoquidem fi fuerit reda 'diuifa vtcunque, & fuper 
ipfam deferiptus fit fcmicirculus; ex pundo autem diuifionis, 
excitetur reda vfquc ad fcmicirculi peripheriam . 

Diinonfiratum eft in Elementis hanc exciratam efle me- 
dio loco proportionalem inter illa fegmenta . Deindcfuper 
datam A B , diuifam in D , intelligarur deferiptus fcmicircu- 
Jus »& ex pundo D, excitata fit reda perpendicularis, qua; 



ad ipfam peripheriam peruemat m E , nam A D , D E , D B, proportionales crunc. Seec- 
tur autem F C , ®qualis C D . Supponamus redangulum maximum ciTc EDE. Opor- 
tet inquirere diuifionis pnndum D . 

Supponamus A C , vel C B , efle b , at vero C D , C F , efle a . Segmentum AD, erit 
b a , & reliquum fegmentum D B , erit b - a . Itaque 2 a , aquabitur F D ; Qjioniam^ 
autem AD, xqualiscd b a , & D B , aequalis cft b — a , erit redangulum A u i',. id em 
quod hi — ax. Er quia redangulum A D b , fcquile cft quadrato D £ , fiquutcmAD, 
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autem ( 4 b’ a* — 4 a* ) cum hoc enim inftlrucnda erit comparatio , vt mox planum fiet .* 
Supponamus e, aequari o, xquariCD, vel CF; itaque b*$ta + c> aequabitur Teg- 
mento A D , quemadmodum b — e , aquabitur D B ; ac proinde ipfa-diffcrentia F D , 
erit 2 at 2 e; rc&angulum vero fub A D ( 8 cD B,cft b‘ — a‘ — 2 ae-c : ; itaque ED ,eric 
9:(b'— a' — 2 ae-c‘) , quae fi ducatur in 2 atae.ncmpeFD, prouenicne&angulum 
fubFD, DE, nimirum JS^4b' a* »-43* 4*8^2614^0*-- 24 a* e’— i5a 

c’ — 4 c 4 ) quod xquabitur ifc b* a> • - 4 a« ) atque adeo etiam 4 b* a» — 4 a 4 8 b* a c f 

4b , e 1 — i5a'c — 243*6*^-1510'- 4C 4 ,quodatquabitur 4b’a'— , 43«, &pcranti- 
thefin 8 b’ a e 4 b* c' ; aequabitur 1 5 a' c Hf* 24 a* c* } 1 <5 a c' — 4 c 4 , & per hypobibaf- 
mum8 b*a f^b* e, xquabifur~i6 a 1 4« 24^*0^ n5ac ! — 40'. 

Continuanda aiitem aequatio eft in ijs,quibus e , dccft ; ac proinde 8 bi a, aequabitur 1 5 
a' , fadtoque parabolifmo , nimirum omnibus diuifis per 8 , prouemet bi a = 2 aj , & per 
hypobibafmnm b» =3 2 ai , & rurfus per parabolifmum 7 b*— ai; atque adeoji ibi ae- 
quabitur a. Hinc. 


P O R I S M A. 

E fi igitur qukjitum figmentum CD, id quod pote fi dimidium quadrati ipfins A C, vel CB. 

PROPOSITIO XII. 

A data circuli peripheria arcum abfiindcrcjn 'Otectt angulum fub eius cor da , in J aggitam t 
Jit maximum . 

~ “ ~ ‘ i. 


Datus fit circulus ABC, cuius 
centrum C. diameter aC. Oportet 
ab eius peripheria arcum abfeindere , 
ita vt re&angulum fub eius corda in_. 
fagittam , fit omnium maximum . 

Supponamus arcum effc B C D , 
itaut corda cius duftu in fagittam AE, 
faciat re&angulum omnium maxi- 
mum . Inquirendum eft igitur pun- 
ctum E. 

Supponamus A C * efTe b , & A E , 
effeaergoEC,erit b — a, re&angu. 


//*, m! 

— 
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him fub his eft b a — ai , cuius latus eft $ fb a— a*) quod «quale eftipfi E B ; Ducatur 
E B , nempe ( b a — a l J in a E , piita d, «t proucniet fk ( b a' — a 4 ; pro re&angulo AEB, 
cuius duplum erit reflangulurti fub A E , & B D , fcilicet 2 9 t (ba3-a 4 JfeuRC4ba'- 
a 4 )fcu4 5t(bai — a 4 ) 

. . ^ u PP° namus A E , effe e , nam E C , erit b — a — e re&angulum autem fub 

hiscftbatbc— a‘ — 2 ae — e‘. Itaque cius latus, puta Jfe (bafbeSiTa* — 2 ae— 
cij aquabitur B E. Si igitur ifc( b a f b c — ai— 2 ac— ei) ducatur in a |e, proue- 
n^etijifbajt &cj quod «quabitur p ( b aj - a+ ) atque adeo b aj t &c. aequabitur b a* 
*■* ?*; H«c autem in fe^uefttibus clara , manifcftaquc fient . 
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a + c ' 
a 4. c 


b~a 
a 


ae4*c* 

'a l *^ac 


ba—a‘ 




a’^ 2 ac^c v 


M ba ~a’) 


a 

ft 


: 1 t. 1 


a* 


ffftrfufrr 

A « ,jr. t 


.TanCm 


£ ( b a’ -- a 4 ). Re&anguIumAEBj 
b — a - c 


a*£e 


bc*-ae — c‘ 
ba— a* — ac 




ba + bc— a 1 -* 2ac — e' 
9t(ba*J*-bc— 'a*- iac« e*)BE. 
ba>I«bc— a*— 2 a c — • c* 
a* f * a c e* 


bae»ijtbe* ••• a*C*T* 2acj— c* 
• ba»e 4* * baca— jak- 4aiei— aaci 
baj*|*ba»c— a+— jajc— a 1 ? 1 


\ s 




baj 4* 3 ba*ejj *3 baei + h 6313 ba, ~ 4 a* 

— 4 »jc 

— 6 a»ci 3 bac*tbc}^iba’c =3 4 a*c 

— 4 ae» 6 a»ci 

— a+ ^4aCJ 

— c 4 * c 4 


[fgf * ( 

•J C 1 

/ : * 


. ,, j . .4. 
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JiJ 
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j baetbcaf 3 bai =5 4^5 
♦J< 6azC 
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gbactbc*— 4aj— 3ba* 

*Jj6aic v, ,, 
4 aci rJ 

tfSj ■ ■ ' • ■ 

: : iai — tba*a sbacJkbc 1 
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Tandem igitur 4 a} ; aequabitur 3 b a», & per hypobibafmum fiet 4 as jb. Inftitutei 

parabolilmo, fictas - b. Vndc. 


P O R I S M A. 


Diuidatur diameter in qua tuor 'partes aquales , quarum tres confiituent , partem vnam; re», 
liqua iero 1 onfiituet partem alteram ;<&• hoc modo reft angulum fubjim redo , feu femie horda , 
dr fagttta,feu maiori parte diametri erit omnium reti angulorum maximum , quare duplum^», 
nem pe /ub t a dem m at ori parte diametri , & chorda erit omnium maximum . In fupradittorum 
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b aj t b aa c f 3 b a ei t b Cj =s b aj — a* 

« 4 aj e 

— 6 a» (t 

— 4ae* ' i • r 

~ a 4 

— C4 

Vt conftar , ex vrraque parte extat b a } — a* ; ob id , fi fiat antirhcfis j rranfpofition«L» 
fa&a eorum , qua: figno — afficiuntur , proucnictatquatio hunc in modum 3 b a Ci t b c 1 
3 b a* e — 4 aj c f 6 ai e» 1 4 a e* f ^4 ; & inftituto parabolifmo , fiet xquatio j b a c 
■f b ex 1 3 b a 1 =3 4 a< j 6 ai c t4ae>| ej ;& per antithcfin fiet 3bactbcx=3 435 — 3 
bait6aiet4acite$,&rurfusitidemperantirhcfin fiet 4 a} — 3bax=; 3bae*J*b 
Cz— 6 aie— 4aci— cj. Et quia e.fupponitur arquari nihilo, & quod in nihilum duci- 
tur facit nihil} ob id , fiat rurfus ancithcfis , per additionem — 3 b ai , ex vtraque parte & 
proucnict 4 at =3 3 b a*f 3 baef be*-» <5 a 1 e — 4 a e 1 — cj ,• nam vt diximus, 'nihilum- 
duttum in aliquid , vel contra , nihil facit , atque adc6 3 b a e f b e-— 6 v e — 4 a e’ — c» 
quae nihil propterea valent, proinde remanebit aequatio 4 a? =3 3 b a>; hate igitur fimplex 
aquatio occurrit, atque adeo inde colligitur fa<2o parabolifmo ipfius a , valorem efle 
~ b ,• & illud quod fupra pofuimus Porifma colligitur . 

Illud porro addendum cft, quod 


non vna eft linea B E , qua» duCta in- 
A E, facit maximum redangulum,om- 
nium eorum fcilicct , quae fieri poliunt 
a Tegmento diametri A C , in femior- 
dinatim applicatam } atque adeb nec 
etiam vnicam cfleBD, quaedu&ain 
prxdiCtum fegmetum, facit maximum 
rcdangulum ; fcd fi deferipta fit cllip- 
fis, circa AC, quemadmodum AH 
CI, aduc rcftangulum fubHE, 8 c 
A E , cft omnium maximum, quae fie- 


/ 3 

\ / — ■ i 



e 

B 

e‘-^)c j 


••••*** 

Uj 1 
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ri poffimt a femiordinatim applicata in fegmentum ciufdem A C , atque adeo , & eius du- 
plum , nempe fub H I , & A E , eft omnium maximum , qua: fub ordinatim applicata , & 
iegmento ciufdcm AC. 

Hoc autem hunc in modum oftendemus ; Quoniam reftangulum abs B E , in A E , ad 
'quodcunque aliud , fattum ex femiordinatim applicata in circulo, in diametri fegmentum, 
proportionem habet maioris inaequalitatis , vt paulo antea dcmonftratum fuit j eadem au- 
tem cft proportio re&anguli fub H E , & A E , ad qnodPibcr aliud faCliim a femiordinatim 
applicata , in diametri fegmentum ; ergo etiam reftangulum fub H E, & A E , cft omnium 
jnaximura . 

Quod autem re&angulum fubHE, &AE, ad quodlibet aliud, fenfuiam di&o, pro- 
portionem habeat maioris inaequalitatis , lic oftendemus.- Eadem eft proportio re&angu- 
li fub B E, & A E , ad quod libet aliud a femiordinatim applicata circuli in fegmentum dia- 
metri , quae eft rc&anguli fub H E , & A E , ad quodlibet aliud a femiordinatim applicata 
cllipfcos in idem fegmentum diametri ; fcd in circulo proportio cft maioris inxquaiitatis ; 
ergo etiam in cllipfi. 

Quod vero eadem fit proportio, fic oftenditur; fumatur quoduis pumftum K , in diame- 
tro , & per illud agatur ordinatim applicata L K O, occurrens ellipfios perimetro in M N; 
Quoniam igitur cft vt rcCtangulum A E C,ad re&angulum A KC,ira quadratum E H , 
ad quadratum K M 5 vt vero rcctangulum A E C, ad rcCtangulum A K C , ita quadratum 
Eb, ad quadratum K L ; ob idvt quadratum E B, ad quadratum KL, ita quadrarum 
E H , ad quadratum K M ; quare vt E H , ad K M, ira E B , ad K L permutando vt E H, 
ad E B , ita K M , ad K L , ergo t vt reCtangulum A E H , ad re&angulum A E B , ira re^ 
ttangulum A K M , ad reCtangulum A K L ; quare permutando vt rcctangulum A E H, ad 
rcctangulum A K M , ita rcCtanguIum a E b , ad reCtangulum A K L , leu vt A E B , re- 
£tar.guium, ad reCtangulum A K L , ita rcftanguluro A E H , ad reCtangulum AkM; & 

quia 


. fUm. 
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quia ita Te res habet de 'alijs quibufeunque rcttangulis, dummodo antecedentia rcflan- 
gula ciufdcm fint altitudinis , item eiufdem etiam altitudinis fint confequcntia rcdtnngula.* 

Qux autem diximus de rc&angulis a femiordinatim applicatis in fibi refpondcnria dia- 
metri fegmenta, eadem quoque intclligcnda funt de rctftangul s ab ordinatim applicatis in 
eadem diametri fegmenta . 

Imo illud itidem accedet, quod re&angulum ab aggregato femiordinatarum, quarum.» 
<vna ad circulum , alia ad ellipfim pertinet , in diametri fcgmcntumcft maximum ,-vndc 
rettangulum ab H D , in A E , omnium eft maximum . Vt enim re&angulum A E H , adi 
quodlibet aliud in cllipfi proportionem habet maioris inxqualitatis , & re&angulum A E 
D , ad quodlibet aliud in circulo proportionem habet maioris inxqualitatis, ita rc&angu- 
lum fub H D , & A E , ad quodlibet aliud in Figura A M H C D O , proportionem habebit 
maioris inxqualitatis ; vnde eft maximum . 

Hinc etiam fequitur rc&angulum fub H B , & A E , omnium cfle maximum ; non dilfi- 
milienim difcurfu concludetur ; maximum , inquam , omnium , qux fieri poliunt fub dia- 
metri fegmcnro , 6c differentia inter ordinatim applicatas , quarum vna ad circulum, ahsu 
ad ellipfim pertinet. 

Cxtcrum Geometrice , quod initio 
propofirum fuit, ficoftcndemus prx- 
rnifla Analyfi . Sitrcdangulum aEB, 
itaut EB, fit dimidium totius BD, 
fubtendentis arcum B C D , trientem- 
totius peripherix. Dico maius eflo 
alio quocunque A H I , vel A K L . In- 
tclligatur dudta BM,ad angulos rettos 
ipfi H I , qux duda intclligcnda cft pa- 
rallela ipfi E B,atq,-adco perpendicula- 
ris diametro A C,cum hxc fit ad rc&os 
angulos cum BD;& deinde adfa fit A B,itcm IB J 





R E S O L V T I O.' 

Quoniam igitur redlangulum fub AE,'&EB, maius eft re&angulo fub A H, & HI i 
ergo A E , ad A H , maiorem habebit rationem , quam H I , ad E B ; hoc eft B E , ad H N; 
fcu H M , ad H N , maiorem habebit rationem , quam H I , ad E B, fcu H I, ad H M. Quod 
ita fc habet . Sunt enim tres rcdtx HI, H M , H N , ita vt maior fit exceffus rc&x H M , 
fupra H N , quam H I , fupra H M . Quod fic oftendetur . Intelligatur B M , protradta ad 
O , erit quidem O B , fubtendens fexram partem totius peripherix , cum B D , fubtendae 
trientem ; eft enim O B , parallela ipfi A C , qux cum B D facit in E , angulos rc&osjQua- 
re arcus O B , eft xqualis arcui A O ; fed O I , eft minor , quam O B ; ergo minor, quam A 
O > quare angulus OBI, minor erit angulo A B O , feu angulus M B I , minor erit angulo 
M B N i eft autem angulus I M B , xqualis angulo N M B; eft enim vterque rc&us. Se latus 
M B , vtrique triangulo commune; ergo , vt mox oftendemus , latus M I , erit minus late- 
re M N . 

At vero, fi latus B M , commune fuerit vtrique triangulo, angulus B M I, fuerit xqualis 
angulo B M N , & angulus M B I , fuerit minor angulo M B N , latus M I , debere minus 
effe latere M N , fic oftenditur . 

Ad punftum B , intelligatur fa&us angulus M B P , xqualis angulo M B N; & retta MI, 
protra&a fit in P . Quoniam ergo in duobus triangulis P M B , N M B , duo anguli PMB, 
P B M , xquales funt duobus N M B , N B M , vterque vtrique , & adiaccnt xqualibus la- 
reribus,imo vni communiM B; ergo & reliqua latera reliquis lateribus xqualia erunt; 
ob id latus M P , xquabitur lateri M N ; fed M I , minus eft latere M P ; ergo M I , minus 
erit latere MN. 


COM- 
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GEOMETRA PROMOTVS,' 

compositio; 


Quoniam igitur H M , ad H N , maiorem habet rationem , quam H I , ad H M , ergo B 
E , ad H N , maiorem habebit rationem , quam H I , ad H M : fed vt E B , ad H N , ita A 
E , ad A H , ergo A E , ad A H , maiorem habebit rationem , quam H I , ad H M , fcu ad E 
B, quare rcdangnlum fub A E , &Eb, maius erit rcdangulo fubAH, &HI. Quod 
oportebat oftendere . 

Non diffimiliter procedendum , cum pundum I , fuerit in apice quadrantis •, at fi fuerit 
inter quadrantis apicem vt pundutn 0,vcl inter A,& O , &c. manifeftum cft rcdangulum 
feroper efle minus , quam quod fub A G , & fub perpendiculari ex G , ad quadrantis api- 
cem ; ergo multo magis minus erit redangulo fub A E , & E B . 

Quod fi pundum I , caderet inter B, C,vt in L,fic procedendum. 


Yf. 


RESQLVTIO. 







& 


compositio; 


i i 


Quoniam igitur maior cft proportio reda: E B , ad redam K L , quam A K , ad A E er- 
go rcdangulum fub E B, & A E , maius erit rcdangulo fub A K , & K L . 

Vel quia E B , ad K L , maiorem habet rationem , quam A K , ad a E ; ergo A E , ad A 
K , maiorem habebit - rationem , quam K L , ad E B ; quare rcdangulum fub A E , & E B,* **;»//. 

maius erit rcdangulo fub A K , & K L . Quod erat opera: pretium oftendere. 

Quod fi rcdangulum fub A E, Eb, cft maximum, etiam cius duplum, nempe fub A E,BD 
maximum erit. — — 


' i * 


Idem tamen paulo aliter , fi pnenutTum fit , quod etiam fupra adhibitum cft . 


i 


•t* 
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X E H M A, 



S/ duo triangula habuerint latus lateri aquale , <r//rr <rw/rw adi acent tum angulorum, in vno, 
'fit aqualis alteri adiaccntium in altero , reliquus adi ac entium in prtmo,fit maior reliquo adia{ 
< en t tum in fecundo , etiam latus maiori angulo oppofitum , maius erit latere quod minori angu- 
lo opponitur. 

Sed id elementare cft . Hoc praemiflo. 

IntclligaturdudalB, qua: 
ad partes B , protrada occur- 
rat diametro produdx ( oc- 
curret autem vt patet ex Kle- 
mentis ) ad partes C , nem- 
pe in F ; & protrahatur I H , 
adV. 


RESOLVTIO. 

0 1<:7 Quoniam igitur rcdangulum fub A E , & E B., maius cft rcdangulo fub A H , H I,ergo 

b if.yninti. A E> ad A H, maiorem habebit „ rationem quam H I,ad E B, fcd vt H I, ad E B, ira HF, ad 
E F, ergo A E, ad A H, maiorem habebit rationem quam H F,ad EF, ergo * diuidendo HE, 
ad A H, maiorem habebit rationem , quam H E, ad E F; vnde E F, maior erit , quam AH. 
Quod ira fc habet, angulus enim A B D, infiftit arcui A D, trienti totius pcripherix at ve- 
ro angulus V 1 B, infiftit arcui V D B, qui maior cft triente, vrpotc maior arcu D C B , eft 
igitur angulus A B D, feu A BE, minor angulo VI B, feuDB F,fcu EBF. In duobus igi- 
tur triangulis A B E , E B F, latus E B, vtrique triangulo commune cft; angulus aurem A E 
B» «equalis cft angulp F E P, vterque enim cft rcdus.-angulus vero EBF, maior cft angu- 
lo E B A, ergo ex eo, quod pnxmifimus Lemmatc,latus E F, maius erit latere AE,erso mul- 
to maius reda AH . 

COMPOSITIO. 

, is. quin, i. Quoniam igitur E F, maior cft, quam A H, reda H E , ad A H , maiorem habebit ratto^ 

d 16.7 e*tfi nem, quam ad EF ; quare ' componendo AE, ad AH,maiorcm habebit rationem, quam H 
F. ad E F; hoc cft H I, ad E B . Proinde rcdangulum fub AE,& EB.maius erit ,/rcdangi^ 
lofub aH,&H 1 . 

Ha?c autem , cum pundum I, ceciderit inter B, X; vel in ipfo pundo X , quadrantis api- 
ce . At vero fi cadat in quadrante A X, inter A, X , manifeftum cft , vt fuperius in alia rc- 
folutionc oftendimus , rcdangulum fadum a reda cadente ex a flumpto pundo perpendi- 
culari ad diametrum , in Tegmentum diametri inter A , & pundum , vbi cadit perpendicu- 
laris, minus ciTc redangulo fub A E, E B . 

Quod fi pundum I , cadat inter B , C , vt in L , non difimili difcurfu, ac fupra conclude- 
; tur rcdangulum fub A E , E B , maius efle quocunque ex rcdangulis fadis , a perpendicu- 

lari, ex pundo allumpto in arcu (extante B C, in diametrum, in diametri Tegmentum, inter 
A, & punctum, vbi perpendicularis cadit, &c. 

Pundum fit c. g. L , ex L , cadat perpendicularis in diametrum, & ex B , per L, intelli- 
gatur duda reda occurres diametro produdx, & procedatur non abfimili modo ac prius, 

PROPOSITIO XIII. 

Reperirc maximum reff angulum , comprehenfum fub media , (-r maiori extrema trium pro- 
portionalium , 


V~* 


'k. 


Sic 
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SitAB, fupraquam dcfcriptusfic fcmicitculus A H B, at 
vero A B , fcdia fit in D , itaut ex D , crcdfa fit perpendicula- 
ris D E , erunt quidem A D, D E , D B , tres proportionales ; 
quarum media D E . 

Supponamus autem rcftangulum A D E , efle maximum , 
nempe contentum fub maiori extrema AD, & media DE. A D 0 . 

Sit A B, aqualis b , & A D, aqualis a , ergo D B , erit b - a 
rediangulum fub his cft b a~ a 1 , quare b a-- a*, erit quadratu 

ex DE, itaq; ipfa DE, erit R ( b a ~ a 4 ) ducatur aure a,nempc A D, in Jfc ( b' a — a 4 ^ fcilicet 
D E , & proueniet ifc ('b a‘— a* ) tantum igitur erit rcdhmgulum fub A D, & D E . 

Nunc fupponendum A D, c(Te a >£* e , itaque D B , erit b — a — e , rcdtangulum fub Iiis 
eftba>f.be — a 4 — 2ae — e’, itaque eius latus, putajfcfbat be — a*'- z a e— e* ) aqua- 
bitur D E , fi igitur Jji ( b a b e — a J — u c>— C‘J ducatur in a *{« c proueniet id quod ae- 
quabitur li ( b a’ — a* ) id vero , q uod prouenit eft lfc ( b a’ t 3 b a J e >|<- 3 b a c : b e' -- 4 

a» e— 6 a 1 c : — 4 a e' — a*— e’ ) Itaque b a' 1 3 ba 4 eT 3 bac*tbe' — 4 a' e -6a*c l — 4 a 
e’ — a« — e 4 /cft quod aequabitur b a' — a 4 , & per antithefin , aliaq; praecepta adhibita in fu- 
periori Problemate , peruenietur ad hanc aquationem a =s -5 b . Hinc . 


P O R I S M A. 


Maior extrema e tribus proportionalibus , debet epe aqualis tribus quartis partibus aggre- 
gati extremarum ,Ji re^f angulum fub maiori extrema & media , debet epe maximum . 

Caterum ridiculum foret inquirere maximum rcdtangulum fub media, & minori cxrre«« 
ma, e tribus proportionalibus} dum enim crcfcit minor extrema, crefcit & media, quo 
ad fiant tres redta aquales , vnde nequit aflignari redtangulumfub minori extrema, & 
media , ita vt illud maximum fit omnium , quod cuique pcrlpcdtum , ac manifeftum cflo 
poicft, 

“ PROPOSITIO XIV. 


Rtperire maximum rctf angulum comprehenfum , fub media , & differentia extremarum Z 
trium proportionalium . 

Supponamus fuper A B , deferiptum c(Te fcmicirculum A 
E B . Sit autem C, centrum , atque fegmentum C D, aquale 
fit fegmento C F ,• Tegmentorum vero A D , D B , differentia 
cft F D, at fi ex D, credfca fuerit perpendicularis D E , erit ip- 
fa D E , media proportionalis inter A D , D B . 

Supponamus redtangulum F D E, efle maximum ,• 
tur pundium D, icu quam relationem habeat A D,ad 
P D, ad D B, & c. Sit b, aqualis AC, vel C B, at vero a, fit aqualis C D, vel FC , igitur b t 
•a aquabitur AD,& b — a, aquabitur DB, & 2 a, aquabitur F D . Cum igitur AD.aquc- 
rur b ^ a , & DB, aquetur b - a, igitur ducatur b f a in b - a, vt fiat b : — a 4 , differentia 
enim laterum dudta in eorundem aggregatum facit differentiam quadratorum,itaquc qua- 
dratum ex DE, erit b' — a’ , quare DE, aquabitur Jfc ( b : — a ! ) & quia F D,crat 2 a.duca- 
tur 2 a in R ( b 1 - a* ) & proueniet 2 a Ifc ( b’ - a’ ) feu (4 bj a 4 — 4 a 4 ) fcu quod idem cft 
a 1 , vramur autem modo J}t ( 4 b 1 a : -- a 4 ) . 

Supponamus nunc e, aquari o . Itaque a^c , aquabitur C D, vel CF, proinde b’| a f 
c, aquabitur AD, & b — a — c, aquabitur DB, infuper 2 a >£• 2 e, aquabitur FD,redtan- 
gulum igitur AD B,eitb : — a 4 — 2 ac— c*,&ED,emJit(b*—a , -2ac — c‘)redian- 
gulumveiofubFD.&EDjCri^ba^^a^Sbae f 4b : c ! — i6a’c— 243*0 ’— 16 
ac 1 - 4 c 4 , quod aquabitur 4 b ! a‘- 4 a 4 , & per antithefin fiet 8 b’ ac 1 4b , c’=: i<sa : ct 
24 a ! e ; t 1 6 a c’ — 4 e 4 , & per hypobibafiuu 8 b‘ a f 4 b‘ c =: x< 5 a't 24a’ct r5ac‘ — 40’. 
Aboletis membris in quibus adeft nota e , fcruatifquc catcris , fiet aquario 8 b 4 a =; 1 6 a' 
& fadlo parabolifmo omnibus nempe applicaris ad 8. , proueniet aquatio b’ a =s 2 a’, & per 
hypobibafmum fiet b’ - 2 a 4 , ergo quod idem cft 2 a*= b*. Se per parabolifmum ficta’ 
s \ b‘ , quamobrem a , aquabitur Ifc 7 b* . Hinc'. 

P O- 
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Dimidium differenti a ex tremar nm , etqu.it nr ei , quod potefl dimidium quadrati ex dimidia 
'aggregati e ar undem extremarum ; quando rttt angulum fuit media , & di ferentia extrema um 
eft omnium maximum , &c. 


PROPOSITIO XV. 


b 

c 


Datum latus diuidere in duo fegmenta y vt ex ijs quadratorum aggregatum ,fit omnium mi- 
nimum . 

Datum fit latus A B, & oporteat facere quod imperatum 
eft. Latus propofirum fupponatur b , fint autem fcgincnta A 
C,CB, ira vt quadratorum aggregatum ex ipfis,fir omnium 
minimum . Oporteat reperire pun&um C.fegmcntum AC, 
efto a, ergo fegmentum B C, erit b — a ; quadratum autem- 
ipfius a, cft a’ , & quadratum ex b a eft b‘ — 2 b a a‘ , quadratorum aggregatum cft b‘ 

— 2 bat * a’, hoc autem feruandum eft, vtpote illud, cum quo inftiruenda cft comparatio. 
Supponamus e, a:quari o ; atque A C, eflc a e ; at vero G B, cfle b — a — . c , harum- 

partium quadrata funt ipfius quidem a e, cft a 1 2 a c c J , & ipfius b - a ~ e , eft b> 

— 2 b a— * * 


b*- a 



P O R I S M A, 


Latus diuidtndum ell dimidium partis qnafita quocirca , ,fi latus bifariam diuidatur , ag- 
gregatum quadratorum ex ipfis part ibus , est omnium minimum . 


COROLLARIVM. 


Ex bis facile intelligis , minimum aggregatum quadratorum i partibus litu a diuift , dto- 
plttm effe maximi rett anguli >fub partibus eiufdem linea . 

Oftcnfum cft enim fupra rc&angulum maximum fub fegmentis dati lateris, illud cfle, 
quod fub aequalibus lateribus continetur , atque adeo eft quadratum a dimidio data; late- 
ris, at vero nunc conftat minimum aggregatum quadratorum a fegmentis dati lateris illud 
efle, quod conftar a quadratis partium, fcu partium quarum vtraque eft dimidium totius 
lateris diuidendi; hoc autem aggregatum eft duplum quadrati a dimidio , feu rctf anguli 
maximi, ergo minimum quadratorum aggregatum cft duplum reftanguli maximi, &c. 

Extat iam in Conicis dcmonftratum . 


PROPOSITIO XVI. 


Si parabolen reffa linea contingat conueniens cum diametro extra feffionem, etuxitaffm 
ad diametrum ordinat tm applicatur abfeindetex diametro ad -verticem jcciioms lineam aana 

***** 1 * * ‘ oa,m ** * 

In autem fic aflequemur . 

Data Iit fcimparabola C G , cuius diameter fit F G , vt in perimetro feu linea paraboli- 
“CG, datum fit punflum C , fit autem rcaa C L K , refla , qua: tangat parabolen in C 
punflo,- refla vero P G , fi, procrafla ad panes G. Propofirum fit inquirere punctum K 
vbitangens occurrit produfla : diametro in K . Vportct igitur inquirere G K , relatam L‘ 
G F , quam fcihccc rauonem habear . 4 ’ 


Dufa 
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geometra promotvs: 

l)uda fit C F, ordinarim ad diametrum F G, quae data crir, fdma- 
turque pundum L , in C k , arbitrarium , agaturque LIM , parallela 
ipfi C F , manifeftum cft LM , maiorem efle, quam IM , Triangulum 
CFk, fimile eft triangulo LMK, cft autem I , pundum , interfedio li- 
nea: L M , cum linea parabolica C I G, erit igitur ob par aboles natu- 
ram, vt F G,ad M G.ita quadratam CF, ad quadratum IM, fcd qua- 
dratum CF, ad quadratum IM, maiorem habet rationem, quam qua- 
dratum CF,ad quadratum LM,& quadratum CF,ad quad.LM,cft ob 
fimilitudinem triangulorum, vt quadratum F K, ad quadratum M K , 
ergo FG , ad MG , maiorem habet rationem , quam quadratum FK, 
ad quadratum M K . His prxhabit s . 

Supponamus F G, efle b, at F K, cfto a . Supponamus deinde e,x- 
quari FM, fcu o,- erit quidem MG, idem quod b — c, & Mk,crit a - e; 
vr autem F G, ad M G, ita quadratum F K, ad quadratum MK , pro- 
inde vt b ad b — c , ita a‘ ad a‘ — 2 a e f c’ , ergo b a 3 — a b a c | b e’ 
aequabitur b a‘ — e a’ , & per antithcfin fiet b e ! c a’ =s 2 b a c inftituto paraboliftno, fiet 

xquatio b e | a‘ =3 2ba;eft autem b e , idem quod o ; ob id fiet aequatio a‘ =: 2 b a, & per 
Iiypobibafmum erit a =: 2 b . Itaque F K, qua? ponebatur a, aequatur duplcF G , quae po- 
nebatur b , vnde FG, GK, funt inter le a?qualcs; quod contendit Apollonius propofitiono 
fupra citata. Hinc. 

P O R I S M A. 



In omni parabola reti* linea contingens conueniens cum diametro extra /effionem,qua i ta- 
ffu ad diametrum ordinat im applicatur , ab fic indet ex diametro ad 'verticem feffionis lineante 
aequalem ei , qua inter ipfam, er contingentem interijeitur & in locum,qui eft inter contingen- 
tem & feff tonem , dia reffa linea non cadet . 

Dcmonftratio cft in Conicis Elementis . 

' r ! i ' ' ' 

PROPOSITIO XVII. 

Si hyperbolen , vel ellipftm , vel circuli circumferentiam contingat quadam reffa linea con- 
ueniens cum tranfuerfo figura latere , (jr a taffu reffa linea ad diametrum ordinat im applicetur 
erit vt linea qua interijeitur inter contingentem, & terminum trafuerfi lateris ad inter ieffam 
inter eandem , & alterum lateris terminum , ita linea qua e it inter ordinat im applicatam , & 
terminum lateris ad eam qua est tnter eandem , (jr alterum terminum ; adeo vt continuata in - 
ter /e fint, qua ftbi ipfis refpondent : & in locum , qui inter contingentem , & fe ffionem interij- 
eitur altera reffa linea non cadet . 

Methodo autem fuperiori hunc in modum colligere licebit relationem reda: F k , ad 
jalias quantitates . 

Supponamus H G, efle redam fupra^ 
quam centro D,’defcriptus fit fcmicircu- 
lusHCG, itaut diameter fitHG. Sit 
‘autem C , pundum in peripheria vbi re- 
da C K , tangit circulum ipfum , occur- 
rens diametro protradx in K . Quod au- 
rem quxritur eft pundum k . Duda fit 
'CF, ordinarim ad diametrum, at verd in 
reda Ck.fit aftumprum pro arbitrio pun- 
dum 1 , firque duda linea LIM, parallela 
ipfi CF; eftautem LM, maior, quam IM, 
triangulum vero C F K , fimile eft trian- 
gulo L M k; funt enim xquiangula . At vero, vt oftendit Apollonius in Conicis Elementis 
vt eft redangulum H F G, ad rcdangulum H M G, ita quadratum CF, ad quadrarum IM, 
at vero quadratum C F, ad quadratum IM, maiorem habet rationem.quam quadratum C 
f, ad quadratum LM, & vt quadratum CF , ad quadratum LM , ita cft quadratum Fk , ad 

qua- 
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quadratum M K, ergo rcdangulum H F G , ad rcdangulum HMG, maiorem habebit ra- 
tionem , quam quadrarum F K , ad quadrarum M K . 

Supponamus b aequari F G, & d, xquari H F ; at vcr& a xquari F k ; fcd e , xquari F AT» 
Ift enim EM & o , fcu nihilo,- erit igitur H M ,idcm quod d t e , ar M G , er it b -> e ; fcd M K , erit a — e , 
*<j#aiiso, q Ua re vt rcdangulum H FG, ad rcdangulum H M G,ita quadratum F k , ad quadrarum- 
M K, itaque vt b d , ad — e d — e’ | b d t b e , ita a’ , ad a* — 2 a e | e*, proinde fiet xqnatio 
b d a’ — 2 a e b d e’ b d =: — e d a’ — c‘ a‘ f b d a‘ f b e a 1 ; & per antithefin fiet — a a 
e b d e' b d =: — e d a 1 — e’ a* 4« b c a 1 , & per hypobibafmum — 2abd|cbd — — 
^ a’ — e a’ t b a : cft aurem e , xqualis o , fcu nihilo, ex hypothefi , quare — 2 a b d z: — d 
a‘*b a’ , & per hypobibafmum fiet— abdsfba— da,& per antithefin da— b a 
— 2 bdquarcpcrparabolifmumficta — Itaque Fk, erit jrf, nempe quantitas or- 

tiua ex applicatione dupli rcdanguli b d, ad differentiam inter d & b,hoc cft dupli redan- 
guli H F G., ad differentiam inter H F , & F G . Itaque erit, vt d — b , ad Ifc 2 b d , ita hoc 
ad a, fcu vt d — b , ad d ita 2 b , ad a . Hinc . 

P O R I S M a; 

.. ' * * ** ' 1 ' 

In omni Circulo , vt cft differentia figmentorum diametri ad figmentum maius , ita duplum 
fermentum minus , ad interceptam inter ordinat im duSlam a qua diametri figmenta-ipja dt- 
f, vn antur , & puntfum occurrens , ipftus tangentis , cum diametro protratfa . 

In omni igitur circulo tangens occurrens diametro prorradx, ita fc habet, vt fi fccetur 
F N, xqualis F G, erit H N, cxceffus quo H F, fuperae F G , atque ut H N, ad H F, ita NG 
ad F K . 

PROPOSITIO XVIII. 

I •• ■ tv - 

Jdcllipftm quod attinet , non diffimili argumentatione procedendum . 

Data fit cllipfis circa diametrum H .. . . 

G , fit autem in H C G, pundum C,in • t 

quo reda CLK, tangit ellipfim occur- 
rens diametro protradx in K . Quxfii 
tum eft pundum K, in quoHG K,cum 
C k , fc mutuo interfecant. 

Duda fit CF , ordinarim ad diame- 
trum, at in CK, inteiligatur acceptum 
quoduis pundum L.dudaque fit LIM 
parallela ipfi CF;eft autem LM,maior 
ipfa I M; totum enim cft fua parte ma- 
ius ; quoniam vero L M, parallela cft redx C F, erit triangulum CFK, fimile triangulo LM 
*; cft autem ex ijs qua? dcinonftrat Apollonius vtredangulum HFG, ad rcdangulum HM 
G, ita quadratum C F, ad quadratum IM; at quadratum C F, ad quadratum IM; maiorem 
habet rationem, quam quadratum CF,ad quadratum LM,vt vero quadratum CF, ad qua- 
dratum LM, ita quadratum F K, ad quadratum MK; propterea rcdangulum H F G, ad rc- 
dangulum HMG, maiorem habebit rationem, quamquadr. FK, ad quadr.M K . 

Supponendum cft autem FG, effe b, at HF, effe d ; item FK, effe a . Sit autem c,xqualis 
FM, atque o, fcu nihiloserir quidem HM, xqualis d t e , & MG , erit b - e , vt MK , crir a 

adra- 



£(l enim EM 
xqualu o • 


— C 

tum 


aded 


, quare rcdangulum HFG, ad rcdangulum HMG , vt quadratum FK ,ad qua 
M K, proinde, 'vtbd ad- cd- c’tbdtbe, itaa’, ada 1 - 2 acte"; atque ; 
b d c a’ - 2 a c b d t c ! b d,a?quab. - c d a’ -e" a’ T b d a’ | b c a’,&c.& per hypobibafmu,ficc 
— -abdtcbd — — da 1 — . c a’ f b a 1 ; cumque c, .xquetur o , fcu nihilo crir — 2 a b d =2 




— d a’ f b a’ ,& per hypobibafmum, fiet— abd— fba — da, & per antithefin, fiet d 
a— bass 2 bd;Inftitutoparabolifmofieta=s Igitur fiet analogifmus, vt in circulo 
didum fuit , yt d -- b , ad d , ita 2 b , ad a . Itaque . 
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P O R I S M A, 

Jn omni cllipfi ,vtejl differentia fegmentorttm dtametri , ad fegmcntum maius , ita duplum 
fegmcntum minus , ad interceptam inter ordinat im duffam , a <jua Jegmcnta ip/a dcfignantur , 

C~ punilum occ urjtts tpfius tangentis cum diametro protrada , 

Sequitur d c Hyperbole ; fcd de hoc alibi . 

Milii autem hactenus allata meditanri , fama retulit praclariffimum Midiacl Angelum^, 
llicciuin , omnigena virtute cumulatilfimum, atntifquc noftra fplcndorem , ac decus, Ro- 
ma , vt extera , ita hac fumma cum laude tradafle , proprioque marte in his , quampluri-j^ MdUo. 
ma repcrijfle, adeo quidem eximia , vt nihil fupra ; quamobrem animum ftatira ad cum in-*"’ 
iiifendum appuli , ratus , fi cum alloquerer, multa, & quidem fublimia , non dura alijs per- 
fpeda me cognofciturum ; Romam propterca feftinans petij , ac cum adiens , plenum hu- 
manitatis atque , ac dodrina cognoui; poft multa denique prorui i, duxit prxfcntia famam ; 
tanta fiquidem eft qua pollet ingenij uis, atque folerria, vt ad veritatis indagationem. Na- 
tura: non incolfultd diceres illum Interpretem . Cum autem & de rebus Phyficis , & Ma- 
thematicis , plura inter loquendum attuliflet in medium , denique Lucubrationes praftan- 
rifliinas aperuit, ac inter extera generalem rationem Effedionum Geometricarum ,pro 
quocunquc Problematum genere, vnacum corumdcm Problematum determinandi ra- 
rionc . Hac cura eruditiffimis uiris Anglis vifa fint digna pralo , propterca annis proxime 
anteadis Typis committa funt, quorum imitatione , ad communem vtilitatem.hic tanti In- 
genij nobihflimum fatum fubijciam; vnde , vt cx vngue Leonem , cius pcr/picacirarcm, ac 
fruditionem fummam addifees , 

DEFINITIONES. 

1 Poteftatem quamlibet , eiufque radicem , voco dignitatem 

2 Si Dignitas jn Dignitatem ducatur , vt A 2 , in B 3 , fiet produdu A 2 in B 3; cui pro- 
cludo illud fimile dicimus , quod gignitur cx dignitatibus graduum corumdcm . Ira, in fa- 
da hypothefi, produdum E 2 in C 3 , ex quadrato & cubo, fimile eft produdo a 2 in B 3 . 

3 Homogcnea produda funt, qua: ad eundem gradum pertinent j vt duo redangtila_ , 
quippe qua ad fecundum gradum pertinent ; & duo folida, qua ad tertium . 

4 Terminos cum dico , intelligi volo duos numeros, fcu aquales, fcu inaqualcs,vcl nu- 
inefum <fe vnitatem, vel duas vnitates. Terminos inaquales appello duos inaquales, vel 
numerum, & vnitatem. Terminos autem aqualcs,duos aquales numcros,veI duas vnitates. 

5 Produdumin linea fieri fecundum terminos datos, aut pofitos , dicimus , quum illud 
fit ex duabus dignitatibus, quarum exponcntcsfunt ipii termini dati, vel pofitij radices vero 
/egmenta illius reda lineae feda in proportione terminorum corumdem . 

Sit verbi caufa , quapiam reda linea , cuius maius fegmcntum ad minus fit]in ratione 3 
ad 2 ; produdum ex cubo fegmenti maioris in quadratum minoris erit fadum in linea da- 
ta fecundum terminos pofitos 3 , & 2 ; quia fegmenta qua funt dignitatum radices habent 
rationem numeri 3 ad 2 ,& exponentes carumdcm dignitatum funt etiam 3 , & 2 . 

Rurfus efto quemadmodum fegmcntum maius ad minus ciufdcm linea , hcj ad 1 .pro- 
dudum ex cubo maioris fegmenti in fegmcntum ipfum minus, erit produdum in linea fa- 
dura fecundum terminos pofitos, numerum & vnitatem. Ita, A 3 inBi [ fi A vocetur 
maius fegmentum, B vero, minus ] eft produdum fadum in linea A f B fecundum termi- 
nos 3 , & vnitatem, quia radices A & B fic funt, vt eft numerus 3 ad vnitatem ; & dignita- 
tis A 3 exponens eft , 3 , numerus datus ,* dignitatis B 1 exponens eft , vnitas , item data . 

Lemma primum. 

Si dua reda in eadem ratione fccentur , produda fimilia fada cx fcgmentis,tanquam-. , 
ex radicibus , erunt proportionalia produdis homogcneis.qua fient ex totis . 

Sint A B, DE, reda, a C _ _ F 

inpundisC, &F,itafe- A— B D E 

da,vt 
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£ta? , vt quam rationem A C ad C B habet , eandem habeat D F ad F E, & fiant ex f Harum' 
fegmentis produ&a ACzinCBjj&DFainFEj, qua? funt fimilia per fecundam de- 
finitionem ; ijfquc homogenea produ&a fiant ex toris A B , D E , nimirum A B 5 , D E 5 , 
per tertiana definitionem . Dico A C 2 in C B 3 eandem rationem habere ad A B 5 , ac D 
F 2 in FE 3 ad DE 5 . Quia rationes ex quibus ratio produ&i AC 2 in CB 3 ad AB 5 com- 
ponitur, caedem funt ac componentes rationem produdi DF 2 in FE 3 ad DE 5; ob fc&io- 
nem linearum proportionalem, & inde proportionales dignitates ex quibus produdta illa— 
rcfultant. Quod,&c. 

. . Lemma fecundum 

• 

Ijfdcm pofitis. Dico , fi AC 2 in CB 3 fuerit maximum*omnium fimilium prodnttorum 
ex binis fegmentis reda? A B , etiam D F 2 in F E 3 fore maximum produdorum fimilium 
ex binis fegmentis reda? DE, tanquatn ex radicibus . 

Singulis enim produdis ex fegmentis reda? DE alia refpondent orta ex fegmentis rede 
AB in eadem proportione feda ej& illa ad homogeneum fuum DE 5 eandem rationem ha- 
bent, atque ifta ad fuitm AB 5, ex primo Lemmate .Ratio quidem AC 2 in CB 3 ad AB f, 
ex hypothefi , eft eadem , ac ratio DF 2 .in FE 3 ad DE 5 : ca?tcrorum verd produdorum- 
ex fegmentis ipfius DE ad DE 5, eadem cft atque ratio produdorum fibi refpondcntium , 
qua* fiunt ex fegmentis reda? AB, ad AB 5 . Cum igitur ratio aC 2 in CB 3 £ quod maxi- 
mum cffeponiturjad AB 5 fit maior.pcr Odauam quinti Elcment. ratione exterorum pro- 
dudorum fibi fimilium ad aB 5 ; maior etiam erit ratio DF 2 in FE 3 ad DE 5 , quam ratio 
exterorum fimilium produdorum ex fegmentis reda? D E ad D E 5 ; ac proinde ipfum D 
F 2 in FE 3 per decimam quinti Elcm. cft maximum . Quod , &c. 

Lemma tertium . 

Si data reda linea fccetur in ratione terminorum ina?qualium,& diuidendo, fiat fegme- 
•torum differentia ad minus fegmentum, vt differentia terminorum ad minorem terminum; 
hxc inuenta proportionaliras.vel ipfa erit proportionalitatis a?qualitatis, vel alia, in quam 
incidemus , iterum diuidendo , & fic deinceps ; & in ea terminorum differentia xquabitur 
minori termino , & differentia fegraentorum fegmento minori . 

Efto ACad CB,vtp ad « 

6,8cAD differentia fcg- J n * p f" 

mentorum AC,CB:crit di- A D EC 

uidendo , 3 ad 6 , vt A D , p 6 

ad C B, vel ad fegmentum 
fibi nrqualc , D C : Quoniam verh hxc proportio non eft proportio a?qualiratis, fiat D E 
differentia fegmentorum AD, & DC ; 3, differentia numerorum 6 & 3; & diuidendo , erit, 
vt 3 ad 3, fic DE ad AD, proportio xqualitatis, 

Rurfus A C fit ad C B, vt j ad 3 ; & AD » 

fegmentorum differentia j diuidendo erit , * D F E C 

AD ad CB , Icu ad fibi xqualc fegmentum A . -B 

DC,vt 2 ad 3 . Et iterum diuidendo [ feg- * , 

mentorum A D & D C, cfto, differentia, E * 

C, ] 1 ad 2 vt EC ad a D fcu DE,- & tertio [ fa&a FE terminorum D E & E C differentia ] 
diuidendo inucnicmus , vt 1 ad 1 , ita F E ad E C . Quod, &c. 

Ratio Lemmatis cft, quod duorum quorumcumque numerorum differentia, ve! diffe- 
rentia numeri & vnitatis, femper eft numerus aut vnitas, vt per fc patet : & nos diuidendo, 
fcmcl atque iterum , ac fa?pius , demimus femper minorem terminum diui/ir proportiona- 
litatis qui cft numerus vel unitas , de maiori termino feu numero , vtimurquc deinceps rc- 
fiduo tantum [ quod cft eorum terminorum differentia ] & comparamus illud cum minori 
termino proportionalitatis diuifx : at non poffumus fic demendo progredi in infinimmL, , 
quia vnitates in terminis funt finita?, fed exhauritur tandem omnis differentia, refiduumq; 
maioris termini proportionalitatis diuifx a?quatur termino minori . Ira fit proportio x- 
fjualitatis , in qua vnitas ad vilitatem , vel numerus ad fibi xqualem numerum , eft vt leg. 
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mentiimad aliud squale Tegmentum . Quod oftendere oportebat . 

Quod fi ab ea proportione squalitatis , in qua dcfituin cft, rurfus incipiamus , Dico nos' 
componendo gradatim , venturos per vcftigia diuifionis ad terminos prims proporriona- 
litatis, in qua Tegmenta dats lines erant in ratione insqualimn terminorum . Cuius pro- 
politionis rationem facile intelliget Geometra, quem latere non poteft, in Geometrfa om- 
nia quxdiuidendo concluduntur, ex contrario conucrti poflfc, & componendo concludi 
illud ipTum, quod ponebatur ante diuifionem , vt in quinto Elcm.oftendifur . Exempli 
gratia , fit maius Tegmentum dats reds ad minus , vt 2 ad 1 . Igiturdiuidendo r ad 1 ,eft 
vt differentia Tegmentorum ad minus Tegmentum . Ex hac porrS squalitatis proportione 
componendo redimus ad primam proportionem, in qua Tegmenta erant in ratione 2 ad 1 . 
Quod , &c. 

Lemma, quartum. 

Si duo quaelibet produda orta fint ex duabus dignitatibus dudis in aliam conimunemJ 
dignitatem; quam rationem lubent ilis dus dignitates inter Te , eandem habent duo pro- 
duda . .Sic produdum A B 3 in B C 5 eam rationem habet ad produdum a B 3 in fi F 5 , 
quam habet dignitas BC j ad dignitatem EF 5 ; in quas duas dignitates ducta communis 
dignitas AB 3 illa produda effecit. 

Ex definitione multiplicationis probatur hoc Lemma , quod ali; in numeris demonftra- 
runt . 

Lemma quintum . 

Datis quatuor quatitatibus.quaru prima ad fecunda habeat minore ratione, quam tertia 
'ad quartam, producum quod gignitur ex duabus extremis cft minus produdo ex medijs. 

Augeatur prima donec fiant quatuor Geometrice proportionales ; tunc prima iri quar- 
tam duda efficiet produdum squale produdo ex medijs . Igitur produdum quod efficie- 
bat ante quam augeretur , erat produdum minus eodem produdo ex quantitatibus me- 
dijs. Quod,&c. 

THEOREMA I. 

Trodafiu in aliqua retia linea fafiii fecnndu pofitos terminos aquales \maximum esi omnia 
fi milium produci orum , qua fieri po fiunt ex binis linea data figmentis t an quam ex radicibus . 

Reda linea AB fccetur^qualiter in pundo q j) 

C, & fit AC ad CB vt 3 ad 3 [ termini squa- A ]} 

Ics politi ] Dico produdum AC 3 in C B 3 , quod fit in linea a B fecundum politos termi- 
nos , efle omnium fimilium produdorum maximum . Sumpto quolibet alio ptihdo D, fa- 
ciamus aliud fimile produdum A D 3, in D B 3 . Cum autem fint quatuor lines Arithme- 
tice proportionales cum cxccflu C D, nimirum aD, AC.Cii, Se bD, minor cft ratio maxi- 
ms AD, ad AC, quam CB ad BD; & triplicata ratio ipfius A D ad A C [ Tcu ratio AD? 
ad AC 3 ] minor cft, quam triplicata ipfius Cb ad BD [ Tcu Cb 3 ad BD j]& per quintum 
Lemma, produdu ex medijs quantitatibus, AC j,in CB 3, maius cft produdo A D 3 in BD 
3 facto ex duabus cxtremis.Eodem pacto dcmonftratur aC 3 in CB 3 efle alio quocumque 
fimili producto maius , Se confequcntcr omnium fimilium maximum . Quod, &c. 

THEOREMA II. 

Si duo re fi a linea figmenta fuerint in ratione terminorum in aqualium , & per confeqncns , 
diuidendo fit,diffcrentia figmentorum ad minus fcgmentumjvt differentia terminorum ad mi - 
nor em terminum ; quoties ex dignitate differentia figmentorum dufia in dignitatem minores 
figmenti fit productum maximum , toties fit etiam maximum ex eadem dignitate minoris fig- 
menti dufia indignitatem maioris\atqne it a, fi dignitates figmentorum pro exponentibus ha- 
beant terminos pofitos , & dignitas differentia , differentiam terminorum . 

Sit AB reda linea insqualiter Icet a in pundo C, & BC ad AC, vt 5 ad 3, qui fint termi- 
ni pofiti . Producatur BA in F , donec squetur F C ipfi CB,& AF erit differentia fegmen- 
torum BC & AC . Quoniam vero Tegmentum maius UCfic cft ad minus C A , vt 5 cft ad 
3 , erit diuidendendo aF ad CA, vt cft 2 ad 3 . Nunc fiant duo produda qualia diximus , 
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primum FA 2 in AC ? , ex dignitate ipfius FA, differenti* fcgmentorum, 
dufta in dignitatem minoris icgmcnti A C . Secundum A C 3 in C B 5 , 
ortum cxcadcm dignitate minoris fcgmcnri du^la in dignitatem maioris . 

Trima dignitas F A 2 habet pro exponente, 2 , differentiam datorum ter- 
minorum, reliqua» habent 3 & s , terminos pofiros, vt imperabatur.Dico, 
fi productum primum cft maximum omnium fimiiium ex binis fegmentis 
rcctx FC [ effe autem eiufraodi fupponamus ], etiam fecundum fore pro. 
ductum maximum omnium fimiiium cx binis Tegmentis rectxpofirx AB. 

Sumatur in AB alius pun&us prxrcr pun&um C, & cfto,D; qui accipi d 
pobis poteft infra pun&um C, vel fupra . In vtroque cafu FA , nequit ha- 
bere eam rationem ad AC,quam habet ad AD,fcd maiorem aut minorem 
habebit , atque aded F D non cft fe&a in puntto A fecundum rationem ipfius F A ad A C : 
fiat porro FE ad ED , vt FA ad AC , & produ&um FE 2 in E D 3 , per fecundum Lemma , 
prit maximum [ xqu£ ac produtfum Fa 2 in AC 3 ] Sc confequcntcr maius fimili producto 
FA 2 in AD 3, facto cx fegmentis eiufdcm reerx F D . Quod maximum FE 2 in KD 3 ha- 
bet eandem rationem ad FD 5 , dignitatem fibi homogeneam , quam F A 2 in AC 3 adF 
C 5, vt cx duobus primis Lemmatibus colligitur i igitur FA 3 in AD 3 f quod diximus ef- 
fc minus producto FE 2 in £D 3 3 minorem rationem habet ad FD 5 , quam FE 2 in eD* 3 
ad idem FD 5 , fcu minorem, quam FA 2 in AC 3 ad FC 5 ; & permutando, F A 2 in a O 3 
minorem habet rationem ad FA 2 in aC 3 [ feti, per Lemma quartum, aD 1 minorem ha- 
bet rationem ad AC 3 ] quam FD 5 ad FC 5 , & longe minorem , quam C B 5 ad B D 5 . 
Quippe funt reerx DB , CB , FC, & FD, Arithmetice proportionales cum exccffu D C ; ac 
p: optcrca in primo cafu FD , maxima, in fecundo cafu FD, minima cft ad FC in minori ra- 
tione quam CB ad DB,&quintuplicata ratio FD ad FC,ncmpc ratio ipfius FD 5 ad FC 5» 
cft minor quintuplicara ratione CB ad Db, feu Cb 5 ad D B 3 . 

Igitur cum quatuor quantitatum, AD 3 , AC 3 , CB 5, & DB s , prima ad fecundam ha- 
beat minorem rationem, quam tertia ad quartam, per quintum Lemma, productum AD 3 
in Db 5 factum cx duabus extremis, erit minus producto AC 3 in CB 5 ex medijs . Simili- 
ter oftendes, aliud quodeumque productum fimile minus effe producto AC 3 in CB 5» 
quia punctus D ad libitum fumitur. Ergo AC3 inCBj productum cft maximum om- 
nium. Quod&c. 

Flactcnus de recta linea ABinxqualircr fccta,quum eft fegmentum maius ad minus, vti 
numerus ad numerum . Rcftarcr altera pars Theorematis , quum cft quemadmodum ma- 
ius fcgmentutn ad minus , fic numerus ad vnitarem . FIoc tamen conftrucrionc ac ratione 
tam fimilibusmodo factis concluditur , vridfibiquifqucinucnirc, explicare ac dilatare 
facillime poffir . Lcccoribusautein feribimus a Geometria &ab Algebra inftru&ioribus , 
quos huiufccmodi rerum intellectu facilium explicatione fruftra dcthtisarcmusiOuavc per. 
gimusad reliqua vfura prxftantiftimum habentia ad inueniendas plurium linearum tan- 
gentes , figurarum centra grauitaris & quadraturas , & ad alia , item multa , qux iufto fer- 
uamus Operi; vbi dabimus nounm folidorum Conicorum feriem , qui fc<fti exhibent infini- 
tas, vti vocant, hypcrbolas, infinitas parabolas, infinitas cllipfes , & , analogiam feruando , 
circulosetiam infinitos . Vnde Lc&oribus manifcft£ apparebit, de Conicis me plus multo 
adinucniffc , quam exteros , eofquc ingeniofiffimos Viros , qui communem tantum hyper- 
bolen , parabolen , cllipfin , & circulum [ figuras Conici in noftra noua ferie prxdidla , fe- 
cundi gradus ] agnoucrunt alias rertij & quarti & exterorum non irem ; nifi quod de pa- 
rabolis infinitis per pun&a in plano delcriptis pauca, licet cognitione dignitfima, rradidei c 
nonnulli , quos inter , duo prxcellentcs ingenio viri, Fermatius. ac Torncellius, prxeeptor 
meus, inucnrorum prxftantia & numero commendabiles, ac Veteribus proximi ; qui nouu 
infuper excogitarunt hypcrbolarum infinitarum genus . Neque prxtereimdum puto.qua- 
plurcs Apollonij propoiitiones, atque dcmoftrationcs aptari ledtionibus noftris & per om- 
nia congruere , aftcaafque multipliciter) xquationes harum feftionum ope rcfolui facilli- 
me , & determinari potTe . Nunc reuertor ad rem . 

THEOReMA III. 

P*i* [ tne A > ^ duobus ttrminis , fecundum quos fiot in linea data produCl itm; hoc aut 

omnium 
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tnaximdm Omnium fi milium produtlorum, qu a furi pofiunt ex binis tiufdcm recta /egmcntitl 
vclut ex radicibus . 

Propofitioncm fcco in partes duas . Primum dico, produdlum, quale defcripfimus, effc 
omnium fimilium maximum , quum dantur termini xquales ; quod’in primo Theoremate 
dcmonftrauimus . 

Deinde fi dantur termini inarquales , fic rem oftendo . 

EftoAB, reda data, & terminijdati 5 &2. n * C 1 A * F 

Sccctur reda in pundo C , fitque BC ad CA , B— — — — — 1 ■ 

vt 5 ad 2 . Dico productum B C y in C A 2 fa- £ C * A * F 

dum in linea data fecundum terminos datos ~ * ~ Z “ 

efle maximum . Producatur BA in F,vtAF fit ^ H 

differentia Tegmentorum, & diuidendo primam 

porportionalitatcm , nempe B C ad Ca, vt y ad 2 [ ficut in tertio Lemmate prarferibitur ] 
perdamus vfquc dum incidamus in porportionemxqualitatis. In noftra hypothcfi, pri- 
mum erit, diuidendo 3, ad 2, vt F A differentia Tegmentorum ad AC minus Tegmentum., » 
quam fecundam porportionalitatcm exhibet fecunda figura.in qua fiat Ce differentia Teg- 
mentorum Ca.FA, per confcquenscrit.diuidcndo i,ad 2,vrCEad ACjquamquidem- 
proportionalitatem feorfim exhibet tertia figura . Fiar E H differentia Tegmentorum C E , 
& AC, diuidendo erit 1 ad 1 , vt EH ad tC; qua: cft demum proportio a:qualiratis;fcmpcr 
autem minus fcgmentum producimus vt xquemus maiori , & Tegmentorum differentiam- 
conftituamus . 

At rctrorfum viciffim, incipiendo a rcfta EA tertia: figurar, cuius maius fegm. aC cft 2, 
minus fegm. CE cft r ,& illorum differentia H E iridem 1 . Quoniam produ<ftumHE 1 
in CE 1 eft maximum in linea C H , per primum Theorema noftrum , erit proinde, per fe- 
cundum Theorema, EC 1 in C A 2 maximum in redta E A . 

Deinde in re<fta FC fecunda: figura:, maius fcg. aF cft 3, minus AC cft 2 , & Tegmento- 
rum differentia EC eft 1 5 porro cum EC 1 in Ca 2 fit maximnm,erit per fecundum Theo- 
rema, etiam maximum in rc&a FC produdlum AF 3 in aC 2 . 

Poftrcm6 in linea AB prima: figurar, produdum AF 3 in AC 2 eft maximum , vt modo 
oftendimus, ergo per fecundum Theorema eft etiam maximum AC 2 in B C 5 . Quod dc- 
jnonftrandum erat . 

Si loco duoru numerorfi detur numerus, & vnitas,fit fimilis c G ftrudtio,& dcmonftratio 

SCHOLION. 

Id quod in fecundo Theoremate fupponebamus ; data rcdla linea , Sedatis , numeris j J 
& 2, maximum fore produdium in ea linea fadtum fecundum numeros illos datos; nunc 
dcmonftrauimus in Theoremate hoc . Erat porro illius Theorematis propofitio conditio- 
palis , ex pofita illa hypothcfi, non abfoluta, vt patebit confideranri . 

COROLLARIVM. 

Si produ&um genitum ex dignitate dutta indignitatem quamcumq; maximu fuerit , il- 
larum dignitatum radices & exponentes erunt Geometrice proportionales. Quippe iau 
Theoremate oftendimus , produ&um in linea faftum fecundum terminos datos cfleom- 
nium maximu j at produdtum eiufmodi , ex 5 , definitione noftra , gignitur ex duabus di- 
gnitatibus , quarum exponentes rationem eam habet, quam dignitatum earunde radices. 

PROBLEMA I. 

Datam lineam retiam ita fccare , vt produtlum ex dignitatibus figmentorum fit omnium _ 
fimilium maximum . 

Sumantur exponentes duaru illaru dignitatum, redlaq; diuidatur in ratione horu expo- 
nentium , & fadtum erit quod imperatur ; quia produ&u erit in linea data fadu fecundum 
terminos pofitos,nimiru lccunduexponetesjac proinde erit maximu per Theorema terti u. 

PROBLEMA 7 /. 

'Motionem determinare , in qua potesfas quafita radicis negatur de homogeneo fub radice 

L 2 data , 
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daf/t , & digni t *t t fu a parodica , vt B in A - A 2 || Z 2 : vel B in A ; • 4 4 1 | Z 4 c£r, 

. Oritur huiufmodi xquatio ex ditfta parodica dignitate poreftatis negat» duaa in B- AY 
differentiam datx & quxfitx radicis .• Rem probo , Illa parodica dignitas affirmata, fi pri- 
mum ducatur in A, radicem quxfitam negatam, gignet poteftatem negatam vno gradu 
altiorem . quam fit ea parodica dignitas [ vr patet cx natura multiplicationis ] • deinde in 
t B radicem datam affirmatam du&a , gignet homogencum affirmatum , fub eadem digni» 
tare parodica & radice data t Qua: duo produdita funt ipfa pars xquationis , de qua in Pro- 
blemate . Pars altera cft homogencum comparationis . 

Rurfus, per Lemma quartum, ratio homogenei ad poteftatem negatam eft eadem, ac ra- 
dicis dat» ad quxfitam; fed minor cft poteftas homogenco , de quo ipfa negatur & demi- 
tur . Ergo etiam radix qu»fira minor eft data ; I11 qua proinde radice data nos recte fumi- 
mus Tegmentum »quale radici qu»fitx A , vt alterum legmentum fit B-A, differentia dat» 
ac quxfitx radicis . 

Quoniam igitur prima pars xquationis oritur ex B-A vno radicis datx Tegmento , dudto 
In alterum Teg. A, vel in huius poteftatem, efficitur [ per terrium Theorema ] vt inde reful- 
tansproduftum fit maximum omnium fimilium , quotieTcunquc A , Sc B-A , Tegmenta ra- 
tionem habent eam, quam exponentes Tuarum dignitatum . Stc in xquationc Bin a j-A 4 
]tz4>n a, & B-A fuerint vt 3 ad 1 , cubus fegmenti A in B-A dudtus gignet partem xqua- 
tionis B in A 1 - a 4 ; qux eft produdtum in linea data B, omnium fimilium maximum; cu- 
lusproindc magnitudinem non poteft vnquam excedere homogeneum comparationis, 
quod femper xquari ncccffe eft illi alteri xquationis parti , Vnde canon pro determinanda* 
Problematis aequatione conficitur , 

Fiat in radice maximum productum fecundum terminos , qui funt exponentes eiufdem radi - 
eis cfr parodica dignitatis , fub quibus eft homogeneum . Illius produfli magnitudinem cxce~ 
dere non poteft homogeneum comparationis , ► 

Idem procedit in alia xquationc orta ex multiplicatione ipfius, A , in B-A , vel in huius 
poteftatem j femper enim eft idem cafus terti; Theorematis noftri.in quo produ&um fafi® 
jn linea [ Teu data radice B] fecundum terminos datos cft maximum: termini verq funt 
exponentes dignitatum fegmenti A & alterius B-A , 

Sed vno vel altero exemplo de Geometricis noftris Opufculis deprompto methodi faci- 
litatem comprobemus . 

E fingulis pundtis datx redtx AB ducSrur re<ftx CD,EF,&c« A 

reftx inter fe parallelx , cu data aB angulum qucmcumq; effi- 
cientes. Sint autem harum parallelarum dignitates, & digni- C 

tates abfeiffarum AC, AE &c. Geometrice proportionales ( id D-— 
quod tripliciter contingere poflemox patebit) Tranfibir per p 

extrema parallelarum punfta L>, F, &e. perimerer figur* , cu- f - 
jps diameter aut axis erit AB, vertex A, ordinarim vero ad 
diametrum applicatx erunt ipfx parallel» , ^ 

Nam parallelaru abfciflarumq, dignitates fi fuerint eiufdd 
gradus , e. g. FE 1 ad DC 1 , vt AE i ad CA 1 ; vel cubi pa- 
rallclaru vr cubi abfcilfarum , figura erit triangulum , cuius 
proprietas notiffima cft, non parallelas modo & abfeiflas ef- 
fc Geometrice proportionaies , fed parallelaru & abfciflaru 
earumdein poteftates omnes homogeneas; quarum ratio x- 
que multiplex cft rationis linearu fcu radicum ; ira vt cubi , 

& quadrato quadrata, &c. abfciflaru fint vt cubi, & quadra- 
10 quadrata &c. parallelarum , & illorum quoque radices Ccomerric* proportionales . 

Sin autem diucrforum graduum fuermt dignitates parallelarum & abfciflaru , linea <fo- 

t nT«I, ri r CUI1 ^ J ’ j abCnS ,uu l "’ a ^. cm * &a ‘ ,lllllmo rdina r im applicatas, quarum dignitas 

rn^JrunT d ' 8mtltC : at c0,ltra fultas applicata rC ornarim ad rea* 

[ qux cui uam in verrtee contingit ] fumptam pro axe , gradu inferior cft dienirare abfeif- 
ferup tangentis, De quo alibi latiqs dic am, ‘ & umnicnorcit dignitate ablcil- 

j • k A*- 




GEOMETRA PROMOTVS: 

Efto igitur AC Db, vna ex prxfatis figuris , eiufquc axis Ab , & vertex 
A, -in qua quidem gradus dignitatis parallelarum fit altior gradu digni- 
tatis abfcifTarum; quaeratur autem linea re£a contingens figuram in pun- 
£to dato C . Ducatur cx hoc pundo linea ad axem ordinatim applicata , 
vt CD, & ponamur exponentes dignitatum , 3 ,& a . Erunt confcqucn- 
tcr in figura parallelarum cubi vt quadrata abfcifTarum. Fiat abfciifaA 
D, inter verticem & ordinarim applicatam , ad A F , axem produ&nm , vt 
minor numerus 2 ad, 1 , differentiam exponentium , ductaque F C i Dico 
hanc cilc tangentem qiurfiram . 

Produftum enim FA 1 in AD a in linea D F , fadum fecundum termi- 
nos pofiros 1 & 2 , cft maximum, per Theorema tertium ; lemperque ho- 
mogeneum dignitati parallelarum ; ( cum parallelarum dignitate expo- 1 
nat maior datorum numerorum, maximum vero produ&um illud oriatur , 
ex dignitatibus quas exponunt minor numerus & differentia numeroru , 
qua: duo fimul efficiunt numerum maiorem ) . Ergo fi accipiamus alium pun&um G in axe 
fupra D, aut infra, & ducamus ordinatim applicaram G H , qua: fccct in E rc<ftam FC fvbi 
opus fuerit produdam ) ; produ&um FA 1 in AG a non erit maximum in linea FG, quale 
cftFA 1 in AD 2 in reda FD.-proptereaquod maior cft vel minor ratio ipfiusFAad AG, 
quam ad AD, & confequcntcr FG, FD non funt porportionalitcr diuifx . Ergo maiorem 
rationem habet Fa i in AD 2 ad FD 3 fibi homogcncuna, quam FA 1 in AG 2 ad FG 3, 
& permutando, maiorem rationem habet FA 1 in AD 2 ad FA 1 in AG 2, vel cx Lemma,- 
tc quarto AD 2 ad aG 2 ) quam FD 3 ad FG 3 . Sed AD 2 ad AG 2 ponitur in figura; vt 
CD 3 ad HG 3 : FD 3 ad FG 3, ob fimilitudinem triangulorum, vt CD 3 ad EG 3 . Ergo 
maiorem rationem habet CD 3 ad HG 3 , quam CD 3 ad EG 3; & confequcntcr CD ma- 
iorem rationem habet ad HG, quam ad EG, ac proinde HG reda cft minor quam EG , & 
pundus E cadit extra datam curuam aHCH . Eodem pado de lingulis pundis ducta: li- 
ne* FC demonftratur illos cadere femper extra curua.Ergo FC eft illius tagens.Quod &c. 

H* funt parabolae, vt vocant , infinita?, quarum contingentes line* , quomodo ad datu 
pundum duc i poffint , oftendimus . Nunc eandem methodum in hypcrbolis quoque li- 
bet experiri . praemittimus autem hpc neceffariuin Lemma , 


Lemma fextum 





. Dato angulo A B C , vtcumque fedo per 
redam B D , & pundo E in alterutro laterum 
comprehendentium angulum datum,- cx eo B 
pundo ducere lineam redam qux angulum- 
ABC lubtcndat & a reda B D , fecctur in da- 
ta ratione R ad S . 

Fiat H G F fegmentum circuli capiens an- 
gulum aequalem dato, & compleatur circulus; 
deinde vt R ad S, ira fiat F L ad L H ; vt angu- 
lus A B D ad E b D , fic arcus F I ad I H ; du 

daquelL producatur vfquc dum pertingat 

ad K in circumferentia circuli, & conncdantur pundaF, K, H. Ad datum pundilm E 
fiat angulus B E A «cqualis K H L , & E A fecet BD in M & B A in pundo A . Dico rectam 
E A efle quxfitam , qux a B D in M diuiditur in ratione data . 

"* Siquidem anguli H & E : k & B funt xquales , & hi fccti proportionaliter [ per trigefi- 
mam tertiam fexti Elementorum ] a kLI,&BD. Ergo triangula FHK, AbE funtx- 
quiangula, & AE ad EB, vt HF ad Hk . Rurfus xquiangula fecimus triangula MbE.LkH, 
& confequcntcr Eb cft ad EM, vt HK ad HL , & cx xqualitate ordinata aE ad EM , vt HF 
ad HL, & diuidendo FL ad LH [ feu R ad S ] vt aM ad ME , Quod &c . 

Quod fi punctus datus fit extra, vt in O, ducemus BO rectam [ punctus autc O fic detur 
oportet, vt OB recta cum AB angulum faciat, nec fit ad lineam pofita ] & faciemus angulu 
LOL squalem differenti* angulorum EliO , & H , & OL producta fatisfacict Problemati . 

. . 'i - - - ' ’ ' Sit 
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Sit hyperbole A C L , cuius diameter AB , vertex A , & digni- 
tates ordinatim applicatarum habentes eam proportionem quam 
produda illis dignitatibus homogenea , orta ex dignitate ablcifiae 
dudain dignitatem, abfciffir & diametri , cx quibus vnareda». 
conflata intclligatur. Exempli gratia , quadrato cubi ordinata- 
rum, hoc eft LI 5 ad CD 5 , fint , vt produda B 1 3 in A 1 2 ad BD 
3 in AD 2 > genita cx quadratis abfeiflarum A I, aD , & cubis re- 

arum bI, BD, quippe quas efficiunt caedem abfciffo & diameter. 

Detur pundus C, ad quem ducenda fit tangens, & ordinatim». 
applicetur CD . Porro ducatur BC, producta ad partes C, quoad 
oportuerit, & ex Lemmate praecedenti AE [ lecans CD in F,& in 
F item feda pro ratione 2 ad 3 , qui numeri exponunt dignitates 
gignentes producta BI 3 in A I 2 , & BD 3 in AD 2 , fubrendens 
angulum EC A ] , & tandem GC , parallela rectae AE , occurrens 
jpfi Ab in G . Dico tangentem quaefitam effeCG. 

Sumatur in CG alius punctus K fupra & infra C , &, ordinatim 
applicatis K I fecantibus hyperbolen in L, ab I puncto ducatur IC 
incidens in rectam HB in puncto M , & fecans AE in N ; qua’ HB ipfi AE parallela occur- 
rit DC producta: in H . 

Quoniam vero AE fecatur in F in ratione 2 ad 3, FA 2 in FE 3, per tertium Theorema^ 
eft productum maximum , & ratio FE 3 ad NE 3 , fcu HBj ad M B 3 [ propter fimilitudi- 
nem triangulorum HCB, ECF: MBC, CeN ] maior eft ratione NA 2 ad AF 2 . Er^o per 
Lemma quintum maius eft HB 3 in aF 2 ipfo MB 3 in NA 2 j qua: duo producta fi compa- 
rentur cum CG 5 .primum habebit maiorem rationem ad CG 5 , quam fecundum . Sed 
ratio primi , quod eft HB 3 in AF 2 , ad CG 5 eadem eft ac ratio BD 3 in AD 2 ad GDy 
[ cum HB ad CG fit vt BD ad GD , ob fimilirudinem triangulorum HBD , CGD ; can- 
demque proportionem habeant earum linearum cubi : tftrn C G 2 ad A F 2 , vt G D x' 
ad A D 2 ] : ratio fecundi , fcu M B 3 in N A 2 , ad C G 5 eft eadem ac ratio B 1 3 in AI» 
ad IG 5 [quia fimiliafunt triangula MBI, CGI; &MB, CG, BI, IG.redceca- 
rumque cubi proportionales : rurfus vt G 1 2 ad I A a , fic C G a ad A N 2 ] Ergo maio- 
rem rationem habet B^D 3 in A D 2 ad G D 5 , quam BI3 inIA2ad G 1 5 , & permu- 
tando B D 3 in A D 2 ad B 1 3 in A 1 2 [ feu ex natura hyperboles CDjadLIj] maio- 
rem rationem habet , quam D G 5 ad G 1 5 , feu [ ob fimilitudinem triangulorum K G I ; 
C G D ] C D 5 ad I K 5 , & per decimam quinti Elementum dignitas L 1 5 , minor eft, 1 
qoam K 1 5 , & fua radix , L I reda , minor reda K I ; quare pundus K eft extra curuam_ ; 
Sic de ca:teris pundis oftendetur cadere extra curuam, atque adeo CG, hypcrbolenJ 
tangere in folo C pundo . Quod 8cc. 

Haec porro demonftratio etiam ad eilipfcs , & circulos accommodari poteft . 

lam vero quam Iat£ pateat vfusnoftri Theorematis tertij , expropofiris excmplfs liccc 
intelligcrc ; nec ita multum diffimili aut difficiliori via centra grauiratis , & quadraturas , 
quorum problematum paulo ante meminimus, inuenimus. Interim, fi quis Apollonii 
conftrudioncm atque dcmonftrationem trigefimae quartae propofitionis primi Conico- 
rum libri cum noftris comparabit, nonnihil fortaffe proficiet in Arte dilatandi propofitio- 
nes&dcmonftrationcs. Nam id quod ille de quadratica tantum hyperbole, cllip/i, Sc 
circulo ftatuit , nos ad omnes porrigimus hyperbolas, eilipfcs, circulofquc infinitos. 
Quum viam placuit indicare , & fupradido exemplo confirmare . 
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G E O M E T RAPROMOTVS. By 
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Trancifco Maris Naidi r, i» S. Stephani Equiti , atque Dijcipnlo fuo erudit ijftno 

Car olus Renaldinius F. 


P AucIj ab hinc annis, cum apud tc Ruri quam humaniffimi elTem hofpitio fufccptusTheoicm* qi 0 d- 
dam adinueni, magni fani momenti, & i nemine, quod fciam animaducrfiim . Illud porro tunc Arirhwe- 
t>c£ primo quidem exhibui, mox animum ad illud idem Geometrici tradlandu appuli Vtroue n» do ubi usnl- 
murendam operar pretium duxi, apud te enim ortum aliquo modo tuum clle non imeriro dixerim ; coque li- 
bentius id ime faflum exifiimes, velim , quod te quotidie maxis rerum nouarum in Mathematicis flu.lijs 
ardere deiiderio latis intelligo ; nulla tamen animum admiratione fubeunte > cum ingeuuitas indolis , qiu tc j 
narura dnnauir >}d prorfns expofeat - 

Quod attinet ad obfetuationem Lunaris Eclipleos celebrat* anno labente \ 6 ~o\ menlc Septembris D. jS. 
. Cxlum feri (emper nubibus cbuolucum cum fuerit initium, & linem occulrauit; quatenus tamen cadum! 
oculis vfa/oarc licuit , flellalquc fixas intueri , vt earum altitudinibus deprehenfis .remporis momenta caldi* 
lo allequeremur , bteui vt ipeto inter nos communicabimus . Ceterum in huiufmodi oblcrtiaciombus v fi fu- 
mus Tubo cum gtaticula.dongitudinis quatuor feti bt3chiorum;Quadrans erat mllz magnitudinis , cum cius 
cofta foret duorum brachiorum, ‘aderat dotlifTimus Geinnuanus Montanarius , in oblcruando (uam adhi- 
bens induftriam , qui hucob negotia quzdam Ikeraria fe contulit . Tu intcrim de tuo ftatu; m lximeque de_» 
conatibus egregip ad excolendam virtutem , fi quid mihi fignificaueris ; argumentum erit amoris in mo 
tui, quo vehementer dele&or; D. Dom. Andream fratrem tuum laluete lubeas velim. Tu intetim Valo 
fcnbebam Patauij : Anno i Virginis partu M. DC LXX. 


L ' 
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theorema. 


Si fit circulus , cuiut diameter D , in quo pentagoni B C D E F ; latus DC) duUaque Dico ip fonti 

U c i longitudine c(Je hexagoni , & dccagoni tatiit . 


In coVidetur Theorema initandum» quod C D.pentagomlacus, vcEuclid. oftendit lib.XlII. Prop. io. 
poceft hexagoni, atque dccagoni latus ; at vcrbAC, eadem lateta longitudine. Si numeris illud tradhreh- 
bec >exhypothefi, quod diameter fit 1 1, latus pentagoni ent ly ( 90 — jy 16 10) at fi ex i^.quadrato diametri 


i»vi >v a uypomeu > ijuuu uiaiucici m i a. uiuj «h •> ^ • xjc i o j ai ii cx I^*C|u3ur,1iO QlSntCtri 

auferamus 90 — ry 1610, nempe quadratum ipfius iy (90 -- JJri 6xoJ remanebit ja ly i 6 zo , pro quadrato 
iplius A C , ex 47. primi Elementorumvvndc pro ipfa A C.reimncbit iy ( J4 iy 1610 ) hoc eft 3 «J» ly 45. bi- 

nomium enim illud j 4 «{»iy 1610, quadratum eli , cuius latus efl J*i* 1 -' 4 J* At verd hexagoni latuscft^; 


«luiiiiuinciura uiuu nw» kun» «*■» ) *x > ^4J* At ver6 hexagoni lutuscfl 6 ; 

quo addito ad iy 45 ~ 3. Decagoni latus (cfl enim »y 45-- 3 » latus dccagoni in circulo, cuius diameter elt 

1 Geometrici tamen hzc eadem hunc in modum Arul vtice proritabimus. 


; j 


RESQLVTIO. 


Quoniam A C , eft longitudine larus hexagoni , vna cum latere decagoni, er- 
go quadratum A C , zquabitur quadrato lateris hexagoni , plus quadrato late- _ 
ris dccagoni , plus duplo rcCtangulo» lub ijldcm luteribus; f ed quadratum DC, j 
zquale cft », quadrato lateris hexagoni, plus quadrato lateris decagoni . /Equa- 
libus v crinque ad ditis , quadratum A C , plus quadrato C D, arquabitur quadra- , 
to latens hexagoni, plus quadrato latetis decagoni plus duplo redtangulolub V 
ijldcm lateribus, vna cum quadrato latetis hexagoni, plus quadrato lateris de- 

• J A —I..» «...d,.,,, f' I ^ Ai/Minlxinir n 1 1 n I rx lirari.- 
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cagoni , ergo quad. A C ,plus quadrato CD.arquabitut duplo quadraro lateris he- 
xagoni, plus duplo quadrato lateris decagoni , plus duplo redangulo lub ijldem 
lateribus , fed quadratum A D, arquale eft , quadratis A C, C D, ergo quadr. A 



•W-ioM, 

JC/U.Elrmi/, 



COMPOSITIO. 


r Quoniam quad.lateris hexagoni, arquale eft quadrato lateris decagoni , plusre&angulo fubijfdem lateri- 
bus , ergo duplum quadiarum lateris hexagoni , arquabitur quadrato laceris hexagoni , plus quadrato lateris 
decagoni, plus redtangulo fub ijldc lateribus; ergo quadrupli quad. latens hexagoni, zquabitur duplo qua ira- 
to lateris hexagoni , plus duplo quadrato lateris decagoni , plus duplo re&angulo lubiildem lateribus; hoc 
quadratum A D , arquabitur duplo quadrato latens hexagoni , plus duplo quadrato latetis dccagoni , plus 

dupla 
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duplo re dangulo fub ijfdetr. lateribns , Sed quadratum A D , xquale eft quadratis A G , C D , ergo quadrata 
A C , C D , xqualia erunt quadrato duplo lateris hexagoni, plus duplo auadrato lateris decagoni , plus duplo ' 
redangulo fub ijfdem lateribus . Sed quadratum G D. xquale eft quadrato latetis hexagoni, plus quadrato 
lateris decagoni . ergo squalibus vtrunque fublatis , quadratum A C , xquabitur quadrato lateri; hexagoni » 
plus quadraro lateris decagoni , plus duplo redangulo (ub ijfdem lateribus , ergo AS, erit longitudine latus 
hexagoni > plus latere decagoni. 

Ad Problema illud quod attinet de diuifione trianguli per redam a punclo extra, vel intra rriangulum,mul- 
ta mihi dicenda occurunt ,dc quibus aliquando coram. Inrerim adnotabo, ad illud reloluenduin, cum pua» 
dum primo fuerit exrra. in neutro ramen c lateribus produdo, facere hxc; nempe. 
jt dato angulo per elatum m latere pundum, triangulum ahfcmdcre aquale triangulo dato . Item . 
tiatafit e. g. reda A L , infinita fella quidem inC B. Oportet iterum G B D 

illam diuidere in D,vt A E,C D ,A D >fmt proportioaales , Item A —————— L 

Data fit rc(la A L > diuifa quidem in B > oporteat iterum illam diuidere itu B D 

D,ytAB,BD,AD, ftnt proportionales . Tandem A . " 1 “L 

Ex dato angulo triangulum abfeindere aquale f patio per lineam dudam ex dato extra triangulum pundo . 
Herum prxfidio Problemati fiet facis» fic etiam luo modo cum pundum fuerit intra, &c;dc quibus coram 
vrdixi. Vale. 


FINIS'. 


Noi Reformatori dello Studio di 
Padoua . 






H Auendo veduto per fede dei Padre Vicario Generale dei Sant’ O/S- 
cio di Padoa, nel Libro intitolato Caroli Rcnaldini Traclatus dc-> 
Alfrelrst Speciofa , &c. non eflerui cofa alcuna contro Ia Santa fede Cattoli- 
ca , e parimente per atteftato dei Segretario noftro , niente contro Prcnci- 
pi, cbuonicoftumi,concediamolicenza agi' Heredi di Paolo Frambotto 
di poterio ftampare ofleruando gli Ordini &c. 

Dat. a ii. Ottobrc 1 6 70. 
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Iorum, cju.t in hoc T r affatu continentur . 


D E vfu initatis in Geometria agen- 
dum proponitur pag. j 

Magna iftmsvfusit ii.*;.' ibidem 
Duo Ium de quibus oportet Analyftam 
efle rollicitum . ib. 

D!im impoflibilc eredcbatnr Proble- 
matibus fatis tacete, <pp AuClor tcfoluen- 
da fufeipit. ibiil. 

Quando non fit afcenfus fupra plana 
nullius laboris eft Problcm.ua tcfoluere . 
TraClioiiis argumentum, pag, 4 
Auctoris Methodus magnam Labet 
srtilitatem aJiunftam . 

T radandoium ordo . 

Appendix de Maximis, ti Minimis,vbi 
habeatur. 

Rrccntiorum Methodus pro Maximis, 
& Mihimis indagandis, maxime com- 
menti ibilis. 

Huius Methodi cxccllctia.ac dignius. 

De Geometricis Effcftibus , pag. 5. 

Effeci io quid fit In Analyticis. ib. 
Quo fenlu Matbematicx de re opera- 
tabtli dici poffent,&qua ratione pradicf. 

Omne linearum genus in effcCiionibas 
adhiberi poteft . 

Iuquopociflimuni Artificis folcrtia_» 
pofita Iit . 

Primus -confiderandus modus , quo 
Problemata folida couftnixerunt 

Modum quo problemata fotida ad ae- 
quationes trium, vdquatuor dimcnlio- 
nam rcuocara Cattcfius,conftruxctit.p.<. 

Liurx Mediccx quas AuCtor ad gene, 
talem effectionem Problematum excogi, 
lamt .explicantur. pag. ix. 

Primum genus Linearum Mediccaiu . 
&ad hoc ptimum genus pertinentium., 
prima. 

Pro effedione Geometrica , eum x- 
quatio fuerit i‘i{ibas t* 

Ad primum genus pertinentium Linea 
rura Medicearum fecunda- pag. 1 j 
Pro effectione Geometrica, cum x- 
quatio fue: ita» 4« b» a = b>d. 

Ad primum genus , pertinentium Li. 
ricarum Mediccatum ic.na . pag. 14 
Pro efieCtione Geometrica, cumx- 
quatio fuerit ai 4* b a* 3 b* d . 

Ad primum genus pemnemium Li- 
nearum Medicearum quarta . pag. ij 
P to effectione Geometrica, curax- 
quatio fuerit a 4 4* bia = b*d. 

* Ad primum genu; pcctiuciuium Li- 
neatum Medicearum quinta . pag. 16 
Pro effectione Geometrica, cumx- 
• quaeio fuerit a 4 4* b a» = b» d . 

Ad piimnm genus pertinentium Li- 
neaium Medicearum (exta . pag. 17 
Pro effectione Geometrica, cum xqua- 
• tlo fuetit a' 4*b* a*= t»d. 

Ad pnmum genus pertinentium Li- 
neatum Medicearum fepeinu . pag. 1; 

Pto effectione Geometrica, cum xqua- 
' tio fiierit a* 4 1 b«a s b«d • 

Ad primum genus pertinentium Li. 
nearum MediceaiumoCtaua. pag. to 
Pro effectione Geomctticaxum xqua. 
tio fuerit a» 4* bi a* s b> d> . 

Ad primum genus peuinentium Li- 
neatura Medicearum nona. pag, ax 


PxocffeClione Geometrica, cum xqua- 
tio fuem a» 4* a ’ ■** — b* d* . 

Ad primum genus pertinentium Li- 
nearum Medicearum decima . 

Pro effcCtionc Geometrica, cum xqua- 
tio fuerit a 1 4< ba<= b*d . pag. ti 
Secundum genus Lmeatum Medicea- 
1 um , m ad buiufraodi genus pettinen- 
tioium Prima . 

Pro effectione Geomettica,cum aequa- 
tio fuem a*— b a =: 2». pag. tf 

Ad fecundum genus pertinentium Li- 
nearum Medicearum fecunda . 

Pro effeClionc Gcomcttiea.cum xqua- 
(io fuerit a* — b* a S b* d . pag. 24 
Ad fecundum gcuus pertinentium Li- 
nearum Mediccanim tcitia . 

Pro effectione Geometricarum xqua- 
tio fuerit a* •- b a‘ = b* d . pag xj 
Ad fecundum genus pertinendam Li- 
neatum Medicearum quarta . 

Pro effeCtione Geometrica, cum xqaa- 
liofucrit a 4 -- b»a = b*d. pag. 16 
Ad fecundum genus pcrtiueutium Li- 
neatum Mediceatum qu iota • 

Pro effectione Geometrica, cum xqua- 
tiofucnras -ba«s b» d . pag. 17 
Ad fecundum genus pettincutium Li- 
nearnm Medicarum fexta . 

Pio effeCtione Geometrica, cum xqua* 
tio fuerit a« - b* a’ s b*d. pag. 19 
Ad fecundum genus pertinentium Li- 
neatum Medicearum fcpcima . 

Pto effeClionc Gcomemca, cura xqua- 
tio fuerit a* -baar: Md. pag, jo 
Ad fecundum genus pertinentium Li- 
nearum Mediceatum oCtaua . 

Tto effeCtione Geomctrica,eum xqua- 
ciofuerita*- b*a* = b>d‘ . pag. ji 
A d fecundum genus pctrtnemmm Li- 
nearum Medicearum noua . 

Pto effeCtione Geometricarum arqua- 
tio fuenta»- b* a*= b*d*. pag. jx 
Ad fecundum genus pettioentium Li- 
neatum Medicearum decima. 

Pro effeCtione Geometrica, cum aequa- 
tio fuerit a*-, b a* 2 b»d. pag. j , 
Tertium genus Linearum Mcdiceaiu, 
ti ad huiulmodi genus pertinentium^ 
prima • 

Pio effeCtione Geometricarum aequa- 
tio fuerit b a - a> 3 t* . pag. 14 

Ad tertium genus peuinentium Li- 
nearum Medicearum fecunda . 

Pto cffcCtio Geometrica, cumxqua- 
tiofucritba*— a »3 b*d. pag. tf 

Ad tertium genus pertinentium Li- 
nearum Mediceatum tcitia . 

Pro effeCtione Geometricarum arqua- 
uo fuerit b 1 a -a «3 b*d. 

Ad tertium genus peuinentium Li- 
neatum Mediceatum quarea . 

Pio effeCtione Geometricarum xqua- 
tiofuctubai- a 4 3 b»d. pag. )S 

Ad ternum gcuus pertinentium Li- 
neatum Mediceatum quinta . 

Pto effeCtione Ccometuca.cum xqua- 
tiofucntb 1 a* — a<= b*d. pag. f 9 
Ad teuium genus pertinentium Li- 
nearum Mediceatum fexta. 

Pro effeClionc Gcomemca, cnm xqua- 
tio fiierit b«a— a 4 3 b' d . pag. ibid. 

Ad, tertium genus pertinentium Li- 


neatum Medicearum feptimt 

Pro effeCtione Geometrica, eum xqua 
tio fiierit b a 4 -aisbid,. pag. 40 

Aliud quoddam gcuus Mediceatum 
Linearum . 

Pro effectionibus Geometris, eu xqua 
tio fiiettc multipliais affectionis, pa. 41 
Definitiones. pag 4 e 

Dc rnitatis vfu in Geometria, pa. al 
Ptopofitio prima . Quo paClo pla- 
num vnitaus prxfidio m fimplicem Ion . 
gitudinemrranfniutetur. pag. 44 

Propofitio fecunda . Quo paClo fuii- 
dum vimatisprxfidio in fimplicem Ion» 
gitudinemitanfmiiretur. pag. 4 f 

Propolitio tertia. Plauo-planum m 
fimplicem longitudinem tranfmutare . 

Qux haClcuus rradita funt exemplis 
illultrantnr . 

Problcma.Datnro fit latus 1 t.diuidcn 
dum In duas partes , vt rcGangulum—. 
fiib partibus xqitalc fit dato plano. 

Potifma . Sume dimidium nume- 
ri radicum, St ab cius quadrato, aufet 
comparationis liomogrucum , flue nu- 
merum abfolutum,reiidai latus quadra- 
tum fabtralie ex dimidio iam diCto > 
qnod remanet erit pars maior . 

Spcciebus idem abfoluitur . pag. 46 
Porifmar Sumatm dimidiam coef» 
ficiemis longitudinis fublatcralis , Si ab 
eius quadrato auferatur homogeueum 
comparationis, refiduiauic latus qua. 
dratum auferaiut cx prxdiCto dimidio j 
quod enim fupereft erit pars minor 
quxfita. 

Problema. Datum latus ira diuide- 
rc, Tt quadratum vilius pattis ad icCtan- 
culum fub toio.St atieia patre datam-> 
habeat rationem . pag 48 

Potifma. Quadrato dimidiz cocffi- 
cientis fublitcralis addatur rcdagulum 
faCtum a latere diuidendo in illud , ad 
quod latns ditiidendum in eadem cfl ra- 
tione in qua clt terminus coufcqucns ra- 
tionis daex ad tetradium autcccdccem ; 
aggregari verd fumatur latus , Si ci fub- 
ducarur cocfficiemis dimidium ; refi- 
duum enim erit radicis pieriuni, Sc par- 
tem vnara quxficain dimdcndi. lateris 
exhibebit ; reliqua verdnun latebit , 
Gcnctalis tatio tclolucudi , quam_> 
AuClor adinuenic. pag. 49 

Scholion in quo definitiones expli- 
cantur. pag. fi 

Problema . Datis bafe , & perpendi» 
culo, dataque ratione aggregati cx vito 
latere, Sc perpendiculo . ad aggtegaium 
ex alio latere , & perpendiculo repetire 
triangulum . 

Hoc idem Problema generali ratione 
ab AuCtoieadinuenta , facilius refolui 
poteft. pag. fy 

Hclciuc Cornclix laudes . pag. ;* 

Ratio applicandi redam meer con» 
uexum petiplicnx , & diametrum pro- 
dudam. pag. <0 

Dato vno cx jlarcribut trianguli rc- 

danguli, dataque diffetcncia legmeti» 
torum bafeos , teperire triangulum . 

Potifma . Ad quadratum e quarta.^ 
pane diffcrtntix tegmentorum oafeor , 
addatur dimidium quadrati latens daa, 
M circa 





V 




circa redum , aggregati licui multatum 
eadem quatrapatte difTerentix tegmen 
tortim bafeos . crhibtbit fcgmemom mi* 
nui bafeos , vnde Tegmentum maiut nnn 
laccbic, quare triangulum quoq;couflabit. 

Problema . Sic cuculus A B E, cuius 
diameter AE, ptotcadi fit m infinitum 
pd pattes E, daiumquefic in peripheria 
pundum C ; aptinda tit quxdaro ic-fia , 
Vt B F , qux tranfettndo per C ; ipfa lt« 
j>ra data B F> Iit intercepta lucet penphe- 
liam , hoc cfl , inter petiphetir con- 
cauum , Jc pioiradam dumeti nm A E. 

Ponfma. Beneficio igitur Linea; ad 
poftrcmtim genus Mediccatum petimen* 
(lum.fifwc cnnftcudioJcc. pag. 6t 
Piobleina . Stt circulus A B fc .'cuius 
diameter A E, protradj/ic m infinitum 
a 1 pattes E, datumque lit m pctipbecia . 
pandum B. aptanda fit inter dia metrum 
produdura, & conticium pciipherix da. 
t>i|uxdamC F , qux ptottada ad pac- 
cci C ■ peruenist ad datum pundum B . 

Pontina. Beneficio igitur linea; ad 
poArcmumgenuspcrtuirntium. pag. 6a 
Jlffcndtx Jc Mtximii ,(j> 
Minimu . 

Hoc argumentum aecuti iradatnm 
fuit ab Apollonio, Jci Fioucifcu Mauro* 
lyeo. pag. 6 } 

PtopoGtio I. Maximum redangulum 
contentum fub duabus fegmem s ptopo* 
fiu latetis, repetire 


Ponfma . Redangulum maximum cfl 


INDEX 

dns, fit quadrato qnidratum . 

Ponfmi Maximum ptaco*planum,quod 
applicatut dato fobd \ dt ficiens quadra* 
to*quidiato, eft tllti I , qiol applicatae 
tribus ex quatuor parttb .s dati fol.di , vt 
quadruo quadratum deficiens reliquam 
quatiam '>ccupa: pateem . 

Propofitin VII. Repente maximum-, 
plauo folidum, quod applicari pollit da* 
tx Jmcx deficiens quadrato- cubo . 
Porifma Maximum plano folidum , 

3 110 1 applicatur dxx linex deficietis qua 
raro*cubo,cft id, quod applicatur quiu* 
tx parti datx linex, 8c quadrato cubus, 
qui dicit , occupat reliquas quatuor ex 


A- .!ifT-'rcu:iicx:rctiuiu n, trium prsrn* 
nonalium . 

Porifma. D<utidiu.u dilT-rentieec*:;- 
miiunii *qtiirurei,qiio 4 poteft diun.diq 
quadrati tx dmmlioag-reg.ri ejru-i le.u 
excrema ii piando rr.flsiigulmn fub me- 
dia, Se difirrenna ctttcmatum cflommii 
maximum Jtc. 

P opoficio XV. (Datum latus dididere 
in duo fegm.-ntx . vt cs ijt quadraturam 
aggregatum, fir opimum tnmimu p»g.7S 

Putilni i . Latus diuidcu.Jum cQ dupiu 
pait<s qu efitx quocirca & c. 

Coroilarium . £x bis lacile intellegit, 
minimum aggregatum quadratorum 1 


qumque pambns propofiix linex. p. <7_ partibus linex diuifx dapium cITcmsxi 
Proni iirio VIII. Renente maximum mi rccUgtiii fub paitioitseiufiJcm linex « 


plano (olidum quod pollit applicari dato 
plano deficiens quadrato cubo . 

Porifma. Maximam plano-(olidani_>, 
quod applicatur dato plano deficiens qua 
drato-cubo , cfl id, quod applkaturdua* 
bus ex quinque pattibusdan plani, Jcqua* 
drato-cubus. q-io applicature deficit , oc- 
cupat tres reliquas pattes eiufdem plani . 

Ptopofitio iX.Rcpetite maximum pia* 
no*foliJum.qtioil puffit applicari dato fo- 
lido, deficiens qnadrato cubo. 

Porifma. M iximu plano folidu.quod 
applicatur dato fdi.lo deficiens quadra- 
to cubo cfl :d ,quod applicatut tribus cx 
quinque panibus Jaci folidi , & quadra* 
to*cubus , quo folidum applicatum defi- 


PropofifioXVl. Si parabolen tcila It- 
nea contingit Jc:. 

Potifnu . in omni parabile reda linei 
contingens ccueniens cum diametro ex* 
ita (cilionem, qur a tacli ad diametrum 
ordinarim applicatur, abf:mJetex dia- 
metro ad verticem fedionn linei xqua* 
lem ei. qux inter ipfam, tr contingentem 
intertjcitut, Jc in locum, qui cll lutet co* 
cingentem , Jc (cilionem , alia refla lraca 
non cadet Jcc. 

PtopofitioXVIl. Si hyperbolen , vel 
c]lipfin,»el circuli circumf.-icmram p 77 

Porifma. In omni circulo,, ve cfl difie* 
tenua fcgincntotum diametri , ad feg* 
mentum maius , ira duplum Tegmentum 


fub Tegmentis datt lateris, cutn (cgmcntx 
funt inter fe xqualta . 

Propofitioll. Repetire maximum fo* 
Ji Jum , quod fieri pollit fub Tegmentis 
ptopofitx redx linex . 

Potif.ua Maximum folidum, quod ap 
plicatur linex cubo deficiens, eft illud, 
quod tettix parti ptopofitx linex appli- 
cat ut, Jc cubus adiacec duabus tetti js par • 
ttbus datx rcflx linex . 

PropofitiolK- Repetire maximum.,, 
quod applicari poAit dato plano deficiens 
iolido (imilc daco.folidumqj datum , cui 
debet affimilari dcfcdas.fit cubus, p. 64 
Porifma . Maximum folidum ,quod 
poteft applicati dato plano deficiens cubo 
s.11 illud . quod applicatur duabus tcttijs 
pambns dati piam 

1’topofttiolV. Repcrirc maximum-, 
plano- planum,quod pollit applicati datx 
Jmcx deficiens plauo-plauo fimili dato, 
atque datum , cui debeat aiCtoiuti defe* 
dius, fu quadrato quadratum . 

Pontina .Maximum plano planum—,, 
quod applicatut datx line; deficiens qua ■ 
drato quadraro cftid, quod applicatut 
quattx paici datx linex , Jc quadrato- 
quadtatum, quud deficit, occupatties 
quattas pattes datx Imcx • pag. 

riopofitio V . Repetire maximum pla- 
no planum , quod pollit applicati dato 
plano, cumdefcdu plano- plani fimiiis 
datx, Jc datum, cui debeat ailimilan dc - 
fettus. lit quadtato quadtatum . 

potifma. Maximum plano planum-,, 
quod applicatut dato plano , deficiens 
quadtato quadrato, eft id, quod applica, 
(ut duabus patubus cx quatuor , 111 quas 
diuiditut planum,vtquadtato-quad*quod 
dcficit,occupat tcbquis duas partes. p 66 
Ptopofitio VI. Repetite maximum— • 
plano- planum, quod pollit applicari dato 
(olido cum dclcdu plano piam , fimilis 
^ato, & datuny ui debet aflumlati defe. 


cie, reliquas duas occupat pattes. pag 63 minui, ad interceptam imec ctdiuatum 
Ptopofitio X. Repetite maximum pia* dudam.a qua diametri feguveura ipfa de- 


no foliJum , quod poilic applicari dato 
plano plano deficiens quadtato- cubo . 

Porifma. Maximum plano folidum , 
quod applicatur dato plano plano defi- 
ciens quadrato-cubo, cfl id quod applica, 
nir quatuor ex quinque patubus , dato 
plano-plani, Jc quadtato*eubus , quopla- 
no-planum applicatum deficit , reliquam 
quinum occupat paitcm . 

Ptopofitio X I. Maximum redangulu 
teperite, quod fub media Jc difiercmia 
trium propoitioualium.comprehcuditur. 

Potifma . Qnxfttum Tegmentum eft 
quod poteft dimidium quadtati. ipfius 
Jtc. pag. 

Ptopofitio X 1 1 . A data circuli peti* 
phena arcum abfeiiniarr, itant tcdangil* 
Iu fub cius chorda 111 lagguti fu maximu 

Potifma. Diuidacur dumetet m qua* 
tuor partes Jcc. pag. 70 


Rcloiutio. pag. 

Compofitio • pag. 7 j quam ex radicibus . 

Lemma . Si duo triangula habuerint Theorema fecundum 


lignantur , Jc pundum ucc-urrens ipfiut 
taugeutis cumdiamettoprodufla. 

Ptop X VIII. Ad ellipfiu quud attinct&ci 
Ponfma. Iri otnm clitpix , vt eft dide* 
rentia Tegmentorum di.imctri.ad fegmC* 
tum mams.ita duplum fegm£.-um minut, 
ad interceptam, intet ordinatum duflara 
4 qua fcgmcuca ipfa defignatuur, S. pan- 
dum arcuicus ipfius taugenets , cum dia* 
tnetto produda . pag. W-% 

Definitiones. 

Lemma ptiraum . 

Lemma fecundum- pag. (u 

Lemma tertium. 

Lemma quattum . pag. t( 

Lemma quintum . 

Theorema primum. ProJudum io 

aliqua reda linea faflum fecundum pofi. 
tos terminos xquales maximum eft om* 
tuum fimilium piodudorum . qux ficti 
pofTunc a binis Imcx datx Jcgnaentistan- 

prg. *l_ 
Si dux icftx 


latus, lateri xqualc, alter autem adiaccml ' linex Tegmenta fuerint, Jcc. 


angulorum 111 vno,fit xqualis alteri adia- 
ccmium in altero , tchquusadiacentium 
m pumo, fit maiot reliquo adiaceutium 
in lecundo, etiam latus maiuti angulo op- 
poliium , maiusctu latere , quod mitiori 
aimulo opponitur . pag. 71 

Rcfnlutio . 

Compofitio . 

1 'iopulitio XIII. Repetire maximum 
redaugulum, comptchcnluin fub media, 
&’ maiori extrema trium pioponiona- 


liiim. 


Theorema tertium . Daca reda lineo. 
Jc duobus terminus, Jcc. pa^ ti 

Scholiou . 

CoTollatii.m . ^ 

Problema ptimuro. Daram lincamj 
redam ita(ecare,vt ptodudXunt ex digni- 
tatibus fegmcutjruji 'ifc uoiu:u>o (auxi- 
lium maximum. pag t| 

Problema Iccurajum . a£quaciuuem 
deteiratiiaicmqua putcftas quxiux ra- 
dicis negatur dc homogenco fub radice 


Potifma . Maior extrema i itibus pro- 
portionalibus, debet cikxquahs itibus 
quattis patubus aggregati cxttcmatnin.lt 
tedanguluin lub maiori cxttcuu, Jc me- 
dia , debet efle maximum . pag. 73 
Ptopofitio X IV, Repetite maximum 
icdaogulam compichculnui lub Acdia , 


Lemma fecundum, pag. If 

EpifloJaaJfrancilcutn Matiam Nal- 
dimum. _ pag. 

Theorema . Si fit circulus cuius dia- 
meter A D, Jtc. 

Refolucio. 




pag. 7 4 data, Jc dignttaic lua patwdicaAt* p- 14. P 


Compofitio , 


N * s, 


Jla 
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